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DEMONSTRATION ELEMENTAIRE
D' UNE FORMULE DE RAABE

PAR

M. LERCH

Docent & I'Ecole Polytechinique tchéque de Prague.

Considérons I'intégrale

1
" IgT( + u)dee = F(u)
0

ct supposons que % soit réel et positil.
Posant o + =z cette intégrale se change en

Fut1
F(u) =] logT(z)dz
%
d ol il suit la formule

d oo D(utl)
IE;I‘(’U;) = Ig _IT(_'M) = ID u

dont on conclut
M F()=C +ulogu —u,
C désignant la constante d'intégration.
On a éyvidemment

1
C=[o]gr‘(ac)dw;

la formule

I

P((D) I‘(‘l—w): Snnw
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nous donnera

".:'lgl‘(:n) de=Ig= —/; 1g sen o da:—f; lgT(1 — o) de
et puisqu'on a
f;]gl‘(l —w)dm:";lgl‘(m)da:
il s’en suit
2/: lgP(w)dm:lgn—-[Llgsinmdw:]g?.rt

de sorte qu’on aura enflin

En substituant cette valeur dans la formule (1) il vient
! 1
(2) [0 lgT (x + 1¢)dm=u]gu—u+§]g2n.

Cette formule a ¢té donnée par Raalbe et démontrée de plusieurs maniéres moins
simples que la précédente.
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