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VYSLEDKY ULOH
[ ]

1, 10"-1x + 107-%y,

2. Uloha nema4 feSeni.

3. Pro jednociferné &islo je tvrzeni zfejmé, nebot 52 = 25.
Je-li uvazované dislo viceciferné, pak je muZeme vyjadfit
ve tvaru 10p + 5, kde p je vhodné pfirozené Cislo. Plati
(10p + 5)2 = 100p* + 100p + 25 = 100(p% + p) + 25.
Cislo 100(p2 + p) je zfejmé zakondeno dvéma nulami, takZe
soucet 100(p? + p) + 25 je zakonlen dvojlislim 25.

4. 1962.

6. 132.

7. 1,2,3,4,5,6, 10, 12, 15, 20, 30, 60.

8. 2520.

9. Je-li celé nezaporné Cislo m délitelné péti, plati m =
5k, kde & je celé neziporné (islo. Neni-li m délitelné péti,
muZeme najit celé neziporné % a pfirozené Cislo r tak,
e m = 5k + r, 0 <r < 5. Odtud uZ plyne nade tvrzeni.

10, Plati 1724 = (17.10 4+ 2)* = 17a + 16, kde a je
jisté pfirozené Cislo. Podobné 3533 = (17.2 4 1)*1B3 =
17b + 1, kde b je téz ptirozené. Celkem tedy mame 1724 4
+ 3533 = 17(a + b + 1), takZe uvaZované Cislo je sku-
tetné délitelné sedmnacti.

11. Tvrzeni plyne ze vzorce

a® + b® = (a + b) (a® — ab + b?).

12, Plyne z ptikladu 7.

13. Diikaz obdobny jako v ptikladech 6 a 7.

14. Ditkaz se podd matematickou indukci. Pro n =1
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mame g, = 11. Pfedpoklidejme, %e pro nékteré pfirozené
Cislo n je a, délitelné jedenicti; upravujeme a,., =
=2.35+1 4 5=23m436 1 5= 2304243 | 5 =
=2.35-4 . 5.1 2 354 242 —q, | 22.357-4 112, Cislo
a, je délitelné jedenict a Cislo 2%2.357—4,112 je rovnéZ je-
dendcti délitelné. Proto je i soucet obou, tj. Cislo a,., d&-
litelné jedenicti.

15. 2, 3,5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47,
53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97.

16. Cislo 2437 je prvotislo, &islo 2771 je sloZené, neboft
je délitelné sedmnicti.

17. a) 3248 = 24.7.29; b) 2418 = 2.3.13.31; ¢)
3819 = 3.19.67.

18. 401.

19. 45.

20, Plati 10! + 1 = 3628 801. Toto Cislo je ziejmé
délitelné jedenicti, takZe je sloZené.

21. 997.

22, (3, 5), (5, 7, (11, 13), (17, 19), (29, 31), (41, 43),
(59, 61), (71, 73).

23. Kdyby takovd mezera mezi prvocisly p, ¢ existovala,
platilo by ¢ — p = 1001. Nepiichdzi v tvahu p =2
takZe obé Cisla p, g by byla lichd a jejich rozdil by byl
tedy sudy. N4§ rozdil je vSak 1001, coZ je spor.

24, Vyhovuje jedina pétice prvocisel, totiz 5, 17, 29,
41, 53. :

25. Neni to moZné.

26. Prvocisla 2 a 3 neni moZno v uvedeném tvaru vy-
jadfit, Kazdé veétsi pfirozené Cislo lze vyjidfit v jednom
ze tvari 6k, 6k + 1, 6k + 2, 6k + 3, 6k + 4, 6k + 5.
Tvary 6k, 6k + 2, 6k + 3, 6k + 4 vedou zfejmé k &islim
sloZenym, takZe zbyvaji jen tvary 6k + 1 a 6k + 5.

27, a) Nikoliv. Pro 2 =4 mime 6k + 1 = 25 = 52
b) Nikoliv. Pro # = 5 mdme 6k + 5 = 35 = 7.5.

41



28, 27.

29, a) 12; b)89;¢) 1; d)4 el

30. a) 258 b) 1283 000 c) 180; d) 300.

31. Zdvo;nasobl se. .

32. Zirojnasobi se.

33. Tvrzeni plyne ze vztahi n(a, b) = a, D(a, b) = b,

M. 21=2+2417, 21=345+13,

21=3+ 7+ 11, 21=5+4+5+11,
21=74+7+41. '

35. Oznalime-li x, ¥, z po fad¢ polet znémek v cené
30 h, 40 h, 60 h, dochizime po malé tpravé k neurlité
rovnici 3x + 4y + 62 = 18. Obdobng jako v pfikiad& 25
snadno nahlédneme, Ze x musi byt sudé Cislo. Polet feSeni
je pak patrny z této tabulky:

AR NOOIR
OCoOWwWOo WOl
O O =Wy

36. Neni to moZné. Dosadime-li totiZ do levé strany
libovolna tfi pfirozend ¢isla, dostaneme sudé &islo; na
strané pravé je vSak Cislo liché.

37. Obdobng jako v ptikladé 28 dochdzime k soustavim

a) x+y=15, b) x +y=5;

x—y=1; x—y=3

Soustava a) ma feSeni x = 8, y = 7, soustava b) feSeni
x = 4, y = 1. ZkouSkou se snadno pfesvédCime, Ze obg
nalezené dvojice vyhovuji dané rovnici.

38. OznaCme «x, y velikosti odvé&sen; podle Pythagorovy
véty plati x> + y* = 225. Tuto neurditou rovnici budeme
fesit ,,zkusmo*, ale tak, abychom na Z4ddnou dvojici pfiro-
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zenych Cisel x, y nezapomnéli. Dostidvime bud dvojici
x =9,y = 12 nebo dvojici x = 12, y = 9. Obé tyto dvo-
jice oviem vedouk témuZ pravouhlému trojihelniku o stra-
nach 9 cm, 12 cm, 15 cm.
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