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Fachabtheilung fic »// cescdois et e

i //g//c/ . { £ e P
K/d » ﬁ, .
gebiirlig aus = % . in A D ST
ordentlicher Horer
an dem Konigl  bohmisehen  polytechnischen Landes - Institute in Prag, war in dem
’ >
Studienjahre lb‘&’"]’u dic . enne s mlrieAcenn e . ... Vorlesungen iiber
L’ —3644,: z{/ a//vc»(f //20‘”"1/{/4& 1_4’/

..
eingeschrichen, ist den damit verbundenen Vcrpﬂiclnungnn P / Z AN ﬁ?/

nachgekommen, und hat bei der Schlusspriifung solche l\'enulnlsse an den Tag gelegl,

dass demsclben

die Nole ~ :‘»&Z}/,/n?/u/‘?/!("'\/:‘{//'py“ S —

und aus dem .. .o slin el mrtetiita . Leichnen
die Note. . 'y—"-.\. Tt -.q_/ o WM/-{?/
” (/ \\ . ST
. \\

ertheilt wurde. Scin sitiliches Betragen war den skademischen Gesetzen...n wdel o weear nn
gemiss.

Dieses wird durch die eigenhindige Unterschrift des Reclors und des be-

treflfenden Professors mit” dem heigedruckten Instituls-Sicgel bestitigel.
[ . .
Prag. wn S x//u,f:..gr/

w
k AoV 6,4;44‘.,,7.4 ,M/MA

—
derzeil Rector.

Erfolgs-Noten: 10 ausgezeichuet; 9, 8 vorziiglich: 7. 6 got: 5. 4 wenligend 5 3, 2, 1 ungenligeud.
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NOTE SUR LA THEORIE DES QUANTITES COMPLEXES FORMEES
AVEC n UNITES PRINCIPALES;

Par M. Epouarp WEYR.

1. Considérons des quantités complexes de la forme
,.’;1 C) -+ Egeg-*“ .ot E,,e,,,

formées avee n unités linéairement indépendantes ey, ey, .. ., €y,
les lettres grecques désignant des quantités réelles ou imaginaires.
8 g

Définissons la somme et la différence de deux telles quantités

"

~ N
« = a4, b= B¢
2 JC)s } pjcy

X

)=1 =1
par les formules
n n
[l Wl
([+1)=Z(x,+g,>e,-, u—b:}i(aj—ﬁj)e/,
J=1 J=1
ct leur produit par
~ .
ab:f,:‘ajﬁ/,ejc/,» (Jy k=1,...,n)
U, k)
en supposant n

e;ep = ; €ijkei,

i=1

W.

X1






—_2 —

fes n? quantités réclles ou imaginaives ¢4 ¢lant choisies de ma-
miére qu’on ait
(eiej)er =ei(ejer).

Dans un tel systtme de quantités complexes la multiplication
¢sl assoclative sans élre nécessairement commutative.

2. Soit

x =25j01

j=1
unc quantité donnée. Tormons ses paissances successives

n

n
5 S X
'zz:zgjej’ &8 = ch/'

.. J=1 J=1

Soit
(1) ZMFL 4 T A Y T =0, (mzn)
I'équation de degré minimum satisfaite par z, c'est-d-dire sup-
posons les m systémes de n quantités (£), (£'), ..., (§=9) linéai-
rement indépendants, tandis qu’on a

(E(m)) 4 Yl(g(m ‘l)) .. ‘{/n(z) = (0))

en désignant par (o) un systeme de n zéros.
Soit maintenant donnée la série

b

(2)

Ay TV,

<
Il

el proposons-nous de trouver les conditions nécessaires et suf-
fisantes pour qu’elle définisse une quantité compleze.
A laide de Péquation (1), il viendra

5
E ayrV = “ﬁ‘fz’-"’"’ -+ a‘lfl,—-j M=t 4 4 a‘l"’x,
v=1
s+
-“ 9y
— $,8" (S,8/ — s, s!
2 ay 2V = B(m.s Ypm 4 p/n'—"t)xm T, @(‘ »S) .

v=s+1

X1






— 3 —

La série (2) définira une quantité complexe si, élant donnée une
quantité positive arbitraire ¢, on peut assigner un entier p tel que,
pour Lout cntier s > p, les m valeuars absolues

lmf"v” (h=1,...,m)
soient plus petites que .

Cette condition est évidemment suffisante, et clle est nécessaire
parce que les m quantités z, x2, ..., £™ sont linéairement indé-
pendantes. Il s’agit maintenant de voir dans quelles circonstances
cette condition se trouve remplic.

Pour les systtmes de quantités complexes considérés par
M. Weierstrass dans sa Note Zur Theorie der aus n Haupt-
einheiten gebildeten complexen Grossen (Gdattinger Nach-
righten, 1884), le probléme proposé se résout immédiatement si
I'on décompose x en ses composants, comme ['a remarqué
M. Berloty dans sa thése Théorie des quantités complexes @
n unités principales (n° 84); Paris, 1884.

Pour le résoudre dans le cas général, posons

©

2(0)= P mt,

v=l1

¢ étant une quantité complexe ordinaire située dans le cercle de
convergence de celle série, et appelons o, py, pay +-«, pn les
racines de I'équation

(3) Ly P e Y = 0.

Pour que (») définisse une quantité complexe, il faut et il
suffic que les racines py, .., ptn s€ trouvent dans le cercle de
convergence de la série ‘?(Q)

A la vérité, ces racines peuvent méme étre sur la circonférence
de ce cercle, si toutefois la série ¢({) et ses dérivées considérées
plus bas convergent pour {= iy, s, --+, Pm, comme cela dé-
coule immédiatement de la démonstration qu'on va lire.

3. Pour rendre la démonstration plus commode, supposons
d’abord que Péquation (3) n'ait que des racines simples.

X1






O KAPITOLE PRVE.
(Str. 1—31.)

Paragraf prvy pogina ivahou o &islech redlnych. Nutno ihned vytknouti, jakym
zplsobem. K tomu cili vzato soutasné v uvahu r. 1886 uvefeinéné dilo Tamnnery-ho

»Introduction a la théorie

des fonctions d'une vamable« Paris,”

za piiCinou srovnani. Po péti, Sesti vétach stoji doslova:

Tannery, str. [, fadek 1—6 zdola
a str. 2, fddek 1—7 shora.

. cette équation permet séparer tous les nom-
bres rationels positifs en deux classes: la premiére
classe conicnant tous ceux, dont le carré est plus
petit que 3, la seconde tous ceux, dont le carré
est plus grand que 3; tout nombre de la premiére
classe cst plus petit qu'un nombre quelquonque
de la seconde classe . .: de deux nombres rationels
positifs, c'cst le plus grand qui a le plus grand
carré. Dans la premicre classe il n'existe aucun
nombre, qui soit plus grand que les autres nombres
de la méme classe, et que, dans la seconde, il
n' existe aucun nombre qui soit plus petit que les
autres nombres de la méme classe.

. Nasledujici
str. 2
spisovatele opét uvedeny:

Tannery, str. 2 1. 25—27, str. 3 1. 1—9.

On montrera de méme que, dans la seconde
classe, il ne peut y avoir de nombre plus petit que
tous les autres nombres de la méme classe.

Toutes les fois qu’ on aura un moyen détini de
séparer la totalité des nombres rationels positifs
en deux classes telles que tout nombre de la pre-
micre classe soit plus petit que tout nombre de la
seconde classe, telle en outre qu'il n'y ait pas dans
la premi re classe un nombre plus grand que les
autres nombres de la méme classe ct dans la se-
sonde, un nombre plus petit que les autres nombres
de la méme classe, je dirai, qu'on a défini un
nombre irrationel; la premicre classe sera dite in-
férieure relative au nombre irrationel; la seconde
classe, classe supérieure.

fadky 1-4 zdola a 1—10 na str.
Za pFicinou lepsiho prehledu budtez nasledujici fadky pana autora a pana

Eduard Waeyr, str. 1, fddek 19
shora a ndsledujici.

. ¢imZ zafadéna vSecka raciondlnd &isla do
dvou skupin, z nichZ prvni obsahuje vSecka racio-
nélnd kladnd &isla o &tverci mens$im neZ 3, a druhd
viecka o Ctverci vétSim nez 3. Kazdé &islo prvni
skupiny jest men$i nez kazdé Cislo druhé skupiny,
nebot mensi ¢islo md i mensi &tverec. V prvni sku-
piné neni zddné Cislo, jez by bylo nejvétSim v téze
sl\upmc, a v druhé neni Zddné, jez bv bylo v ni
nejmen$im.

2 jsou v Tannerym . 8--24.

Eduard Weyr, str. 2 . 11—12 a 13—18.

Obdobné vychdzi, Ze v druhé skupiné neni Zdd-
ného &isla, jez by bylo mensi nez vSecka ostatni
cisla této skupiny.

Kdykoliv sc podaii roztiiditi vSecka raciondlnd
gisla, kladnd i zdpornd, do dvou skupin takovych,
ze kazdé cislo prvni skupiny jest mensi nez kazdé
gislo druhé skupiny, a Ze v.prvni skupiné neni
zadné &islo nejvétim a v druhé Zédné nejmenSim,
pravime, Ze jest definovéno &islo irraciondiné ; vzhle-
dem k tomu se zove prvni skupina dolni a druhd
horni skupinou.

(O Dedekindové axiomu, na némz véta tato jest
zalozena, stane se zminka pozdéji.)
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