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PRAVOUHLY TROJUHELNIK TROCHU JINAK

EMiL CALDA

O vlastnostech pravothlého trojihelniku pojednava mnoho ma-
tematickych vét, o jedné jsem se vSak dozvédél teprve nedavno.
Hned na zacatku si dovoluji upozornit, Ze neni nijak dilezita, ale
zdé se mi, Ze jeji odvozeni by mohlo ,0zivit* partii o logaritmech.
Tyka se vztahu mezi ¢isly r = log.,,a, s = log._,a, kde a, b
jsou velikosti odvésen a ¢ velikost prepony pravothlého trojihel-
niku. Vsimnéme si, ze vzhledem k tomu, Ze a, b, ¢ jsou kladna
Cisla, existuje prvni z obou logaritmi vzdy, u druhého je nutno
navic predpokladat, Ze jeho zaklad je vétsi nez jedna, tj. zZe plati
c>b+1.

Nez se do odvozeni tohoto vztahu mezi cisly r, s pustime,
pripomeneme si, ze pro logaritmy o riznych zakladech plati
logy

log, z = :
s log, a’

kde a, b jsou kladna ¢isla rizna od jedné a z kladné; polozime-li
v této rovnosti x = b, dostaneme rovnost

i
log, b = —— neboli log, b-log,a =1,
logy, a

kterou zanedlouho pouzijeme.
K odvozeni vySe zminéného vztahu vyjdeme ze znamé véty
o pravouhlém trojihelniku s odvésnami a, b a s pfeponou ¢, podle

které plati
a?=(c—b) (c+0b),

odkud dostaneme

2log,pa=1log, ,(c—=b)+1 a 2log, ,a=1log, ,(c+b)+1.
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Protoze soucin levych stran téchto rovnosti se rovna soucinu jejich
pravych stran, plati:

4 10.‘](:—}—1) a- log(:—b q. == 1().(](:_{_,)((,' - b) ’ l()gc—b(c + b)+
+ 109(:+b(c - b) + lOg(:__b(C . b) 4 1.
Vezmeme-li nyni v ivahu, Ze soucin obou logaritmi na pravé
strané této rovnosti je roven jedné a Ze je déle

2
a .

2

log._y(c+b) =log,._,, % = 2log,_ya — 1,

dostavame
4log, ya-log,_pa=1+ (2log, pa—1)+ (2 log,_,a — 1) +1

neboli
2 log(:—{-b a- log(:—b a = lo.q(:-H) a -+ logc——b a.

Dokézali jsme tak vétu:
V kazdém pravotihlém trojihelniku s odvésnami a, b a s pfeponou
¢ > b+ 1 plati:

2rs =r+s, kder =log..ya, s =log,_,a.
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