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ZKUSITE TO U SVYCH STUDENTU?

EmiL CALDA

Kdysi davno, kdyz jsem jesté ucil na gymnaziu, jsem pii pro-
birani uciva o posloupnostech zadéaval studentim tilohu najit sku-
pinu po sobé jdoucich celych c¢isel, jejichz soucet da jeden tisic.
Jejich nejéastéjsim vysledkem (pokud viibec k néjakému dospéli)
byla ¢isla:

198,199, 200, 201, 202.

Pokud se dobie pamatuju, pouze par studentti doslo k zavéru, ze
dany pozadavek splnuji také cisla:

—999, —998, —997, ..., —2,—1,0,1,2, ...,997,998, 999, 1000.

Téch nékolik, kteri urcili obé tyto skupiny, jesté ptislo na to, ze
dalsi feseni 1ze ziskat doplnénim prvni z uvedenych skupin o cela
po sobé jdoucl ¢isla, jejichz soucet je roven nule:

—-197,—-196,—-195, ...,—-2,—-1,0,1,2, ...,
195, 196, 197,198, 199, 200, 201, 202.
Po téchto studentskych pokusech jsme obvykle pristoupili k tloze,
jejiz teSeni je sice pomérné jednoduché, ale studenttim ,déavalo
zabrat“:

Urcete v8echna celd ¢isla b a vSechna celd nezdporné ¢isla n,
pro néz plati:

b+(b+1)+(b+2)+(b+3)+ -+ (b+mn)=1000.

Secteme-li vSechny Cleny aritmetické posloupnosti a ziskanou rov-
nici vynasobime dvéma, dostaneme.

(2b+ n)(n + 1) = 2000,
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neboli

n+1"
Rozlisime nyni pripady, zda ¢islo n je sudé nebo liché.

1. Je-li n sudé, je sudé i ¢islo 2b + n, coz znamend, ze celym
sudym ¢islem bude i zlomek na pravé strané. To vSak nastane
pouze tehdy, je-li liché &islo n+ 1 rovno é&islim 1,5, 52, 5%, tj. kdyz
n je rovno 0, 4, 24, 124. Snadnym vypoctem pak urcime, ktera
¢isla b témto Cislim n odpovidaji.

Pro n = 0 je b = 1000; hledané skupina se skldda pouze z cisla
1000;

pro n = 4 je b = 198; hledané skupina je: 198, 199, 200, 201, 202;
pro n = 24 je b = 28; hledana skupina je: 28, 29, 30, ..., 49, 50,
51, 52;

pro n = 124, je b = —54; hledana skupina je: —54, —53, =52, ...,
-2,-1,0,1,2,...,68, 69, 70.

2. Je-li n liché, je liché i ¢islo 2b + n, takze celym lichym ¢islem
bude i zlomek na pravé strané. K tomu vsak dojde jen tehdy, je-li
sudé ¢islo n 4 1 rovno &slim 16,5 - 16,52 - 16,53 - 16, tj. kdyz n
je rovno 15, 79, 399, 1999. Odtud dostaneme, Ze témto ¢islim n
odpovidaji nasledujici ¢isla b.

Pro n = 15 je b = 55; hledana skupina je: 55, 56, 57, ..., 68, 69,
70;

pron = 79 je b = —27; hledana skupina je: —27, —26, —25, ...,
-2,—-1,0,1,2,...,50, 51, 52;

pro n = 399 je b = —97; hledana skupina je: —197, —196, ..., —2,
-1,0,1,2,..., 200, 201, 202;

pro n = 1999 je b = —999; hledana skupina je: —999, —998, ...,
-2,-1,0,1,2,...,999, 1000.

Tim je tloha vyfesena. Poc¢itame-li mezi skupiny po sobé jdou-
cich celych ¢isel i skupinu jednoclennou, je hledanych skupin cel-
kem osm. Docela by mé zajimalo, jak se k této tlloze postavi dnesni
stredoskolaci a kolik z nich dovede nékteré z téchto skupin urcit
bez vypoctu.
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Abstract

In this article, all groups of consecutive integers whose sum is one
thousand are found.
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