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-0 vete Brlllove-Notherove pro funkce Prymovy.
Napsal Karel Dusl.

* Budi funkee multiplikativni!) F's misty singuldrnimi y,, ,,. . .

. Vs, jimZ piislusf 4,, 4s,. . . A jako multiplikatory. Vedle toho mé&jz

system multiplikatorid h;, hg, ... hp; g1, G2, - . . gp Na obou systémech

fezit a, b pﬁsluéné Rlemannovy plochy. Nulové body funkce F
bud’bei /31, B - . N a poly a,, @, . ..ay, takie :

N—M= zu (1)

Jsou-li pély al-, a, ... ay dany, bude tato funkce obsahovati podle
véty Rlemann-Rochovy

g+1=N—p+1+h+1 (2)
. konstant libovolnych, linedrné nezavislych, z nich jedna je multi-
_ plikativni. Cislo A 4 1 udédvs pak podet Abelovych diferencidli
prvntho druhu, které vymizeji v N nulovych bodech B, f,, . . . B
funkce F.
Jestlize ]e toto &slo A+ 1 >.0, ]sou funkce F funkcexm
. .,,8pecidlnimi‘‘ a poskytuji Gplnou obdobu »Specialnim‘“ funkeim
" raciondlnim na ploSe Riemannové. Nulové body By, B, . . . Bn Vy-
-hovujf pak & + 1 rovnicim tvaru :

dvo(Be)

d o dop: _
D, (Br) = _vzj(gﬂ—-“lv r U_).?d}-g;(ﬂ_ﬁ_? e _AHhﬂ)ar—a‘;—r—T 0.
r=112...h41 _ ' (3)

lc_-12 N

Této funkei F' mizeme phi'a.dm multiplikativn{ funkci druhého
- systemu multiplikdtord tvaru

: : "R
-..-- Pf=K.o+l>0
© 3 Appell: ,,Sur leg mtégtalesdesfonetmnsbmultxphcateurs“ J. Llouv
1884, Prym- Roet:, »Theorie - der - Prymschen Functionen*. Jubilejn{ spis
‘ ‘1911 meth ;‘y of functions, 531. Baker ,,Abels Theorem* 408.
VéstnikthyXXXébOXXXH RIS



R 9P + oy + ...+ cpaPrs o (I) ‘

cl(pl : R A

R jest raciondlni funkce na ploée Riemannové., K jest viude

koneéna (vyjma mist ¢, ¢, ... ;) multlphkatlvnf funkce téhoZ
systému multiplikatort jako funkce F, coi oviem predpoklads,

%e podet takovych funkei ¢’ + 1 > 0. Funkee P’ nlex( pak systému

multiplikatort - PO e o

Ab A+ 1=0, g+9=0  hth =0 "(4):_’_'

Poly racionalnf funkce R jsou v nulovych bodech funkee &, a téch
jest 2p —2, aviak N z nich, t. j. 8, B, . . . B~ nejsou podle (3)
pély funkce R a tedy zbyvi - =

N =2p—2—N - "_3(11)'4'

B'r; ﬂ 2 /3 N : : o
Nulové body funkce R oznatme 'y, 'y, ... a'y'; N' —h jich lze-
podle véty Riemann- Rochovy libovolng zvoliti, .coz odpovidd
volbé konstant ¢, ¢y, ... Cayq. Multxphkatlvni funkce K nems .
polu, poéet jejich nulovych bodi jest ZA. Ma tudi? funkce P’ : N’ +
4+ 24 péla a N’ bodd nulovych, takie jest N'— XA — N' =
= X(A 4 1) podle rovnice (4). L
Podle véty Rlemann—Rochovy bude’ f\mkce multlphkatxvni P'

. pri ¢emz

poli. Nazyvej me je

"obsahovatn -
N —p+ 142 + 1
‘hbovolnjrch konstant a tudfZ musf . o
1SN —p+ 14K +1, ().

ph dem% dfslo A’ 4 1 uddvd, kolik linedrnich forem z funkef -

Dy(z), Dy(), . . . Pp(x) vymlzi v m{stech B ﬂ,, ﬁ Ozna,bme; .
tyto funkce ] ‘ K
dj'v L 2 ¢ gp h’+1 S

’Utvorme pa.k funkei multiplikativn PRTE S
‘ P=RK, o4+1=0) (IV)“-'

obdobné, Jako Jsme utvotili funkcl P’ Tato funkce naleii systemu‘
multlphkatorﬁ : : o
;' g' h ‘ )}, .

a ra,clonalnf funkce R’ bude mitl tvar R
ES _R 1¢'1 + c 3¢ 2 + »p + 6i1+1¢ "‘+l R
. ,_ clqy o

s poly v mistech ﬂl, o pN &N nulox%ym;
. @, @, .. ay, z Pichz N —4' lze zvolitl, coZ’ p

‘ ’) Jedno z. (’Sfael u+ 1. u'+ 1 Jesb vidy '~== 0 exmtuii "’nﬂuta'cp
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chovy véty odpovida volbé. konstant -¢’y, ¢y, ... ¢ pyy. Jelikoz
funkce K mé X4 nulovych boda, bude miti multlphkatxvni funkce P
celkem N péli a N + 22 nul. bodi, takZe opét ve shod® s (1)

N4 ZA—N = ZA
Podle Riemann-Rochovy véty musi opét :
k'+1‘\N—P+1+h+1 , V).

Jeliko? ‘
‘ N+ N =2p—2, ' (6)
t. §. ' N—p+1l=—N+4p—1, _ (7)

musf v obou nerovnostech (III) a (V) platiti dolnf znameni rovnosti -
a tudiz

2(h—h')= N —N. . (VI)
Plati tudiz véta Brill-Notherova®) v nésledujicim znéni:

,,Mé]f,ez dvé specidlnf multiplikativni funkce téhoz
systému multlphka,torﬁ nulové body v mistech ﬂl, Ba - - -
B B B . B'n, takie

N+ N =2p—2,
pak jest -
2(h—n')=N" —N,

pii ¢emz pfebytky 2+ 1, 2" + 1 udédvaji potet multipli-
kativnich (,Prymovych*) diferencidlt druhého systému-
multiplikdtord, -které vymizeji v M (resp. M') pélech.
funkce F (resp. F’). To je Gplnéd obdoba véty Brill-Nothe-
rovy pro funkce raciondlni.

Jestlize pro dany systém multiplikdtord vychézi ¢ + 1> 0

Aa' 41 =0, ivolime funkeci P’ = RK’ a funkci P = E, ostatni

K
podet vychézi stejné.

Geometricky lze vysloviti: Cislo & + 1 udévé podet ne-
uréenych koeficienttt v rovnici adjungované kiivky stupné n»—3,
pfedepiseme-li, %e k¥ivka md prochizeti viemi N: g, f,,... fx nulo- -
vymi body funkce F. Viech linedrn& nezévislych knvek adjungo-
‘ vanych stupné n — 3 jest p a h +4 1 z nich prochdzi N body

.ﬁ,, ﬂ,, . ﬂN I jest podle Riemann-Rochovy véty

| CN—K=p—h+1, (VII)
‘ph temi A’ 41 jich prochazi body N’, takfe opét
N —h=p—K+1 (VIII)

o Obé rovnice (VII) a (VII) poskytujf Brill-Notherovu vétu (VI).
,‘Tfm 38 patma recxpromta obou gfsel N K, N -—h .

.

‘) Ball*N&bor Mnth Ann&len Sv.. v (1874) 283
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Lé théordme de Brill-Nother pour les fonetions 3 multiplwateurs -
(de F: Prym). " - .

(Extralt de l'article precedent )

Par analogie aux fonctions rationelles sur une surface de
Riemann, I'auteur copsidére des fonctions 3 multiplicateurs ,spe-,
ciales'’ () c’-est-d dire telles dont les zéros (sxmples) i ﬂz, .. Bw
satisfont & & + 1 équations de la forme:

d d dv,
‘pr(ﬂlc) = (ﬁk)—~AwJ%%:_(&)— - '_""AP—MH)' v:iffk)» I
r=1,2..h+1

k=12...N

olt vy, v,. - Vp signifient les p mtégrales d’Abel de la premlere-
espéce. '

Une fonctions F”, appartenant au méme systeme de multx-
plicateurs, dont les zéros (simples) B, By, :. .05 forment: une',;-- .
suite a4 N = 2p——2—N termes, est une fonction ,.8 iale

et les zéros mentionnés ci-dessus rendent nuls les W 4 1 ¢ féren-: - -
tielles abéliennes de la forme (I)." S
L’auteur établit 1’équation: o
o 2h—Ky=N—N . - (II) »
" qui constitue une analogie parfaite du théoreme de Bnll thher,,
" bien connu pour les fonctions ratlonelles, _ :
Ona tout sxmplement . ' o :
| . h—-p—(h+1) BN ()
Lo N'-—~h p— (' +1) . e
‘Sous cette forme du théoréme de Br111 Nother, la remprocltd '
parfalte des deux suites de zéros: ' TN

ﬂnﬁz’j ﬂN, ﬂl,ﬂg,..\.(ﬁ.’
est évidente. / )
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