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poznivéme, Ze vice hiféce, ndhodé vd&tfme za to, Ze miZeme
kazdé libovolné c¢islo celé neb lomené vysloviti a napsati v uréité
soustavé Ciselné. Spolu vSak vidime, Ze soustavy zlomkové
byly jiz d@myslnéji sestavovdny, — mdme-li na mysli zvlasté
soustavu duodecimalnf neb sexagesimalni —, tu hledglo se jiz
vice ku praktickym potfebdm a pohodl{ poétdfe, v nich lze po-
zorovati jiz vice védeckého uvazovdnf neZ v soustavdch &isel
celych. Z toho prdvem soudfme, Zze soustavy zlomkové jsou
mnohem mladsf, jeito vyzaduji jiz vétsi znalosti arithmetiky a
vice diimyslu a obratnosti podtatské. Ze v novéjsi dobd préve
tyto praktictéjsi soustavy se odstranuji, md pif¢inu v tom, Ze
hledi se ve v8em dojit jednotnosti, kterd ve védé vibec a
zvl48té v mathematice ma vyhody nepopiratelné.

0 geometrickém misté bodd, v nichz se teény
vedené danym bodem osy dotykaji konfokalnych
kuZzelosecek.

Napsal
Antonin Sykora,

professor v Rakovnfku.

Znaéf-li ¢ vystfednost, « polovici hlavni osy kuZelosecky,
jest jeji osovd rovnice

M4-li ¢ hodnotu stdlou a klademe-li za a rozliéné hodnoty,
nabudeme riznych kuZelosetek o téze vysttednosti, t.j. o tychz
ohniskdch; kuZzeloseéky takové slovou konfokalné nebo homo-
fokalné. Je-li a > ¢, piislusf rovnice ta ellipsdm; pfi a <<c lze
ji psati

i xz 2
T F—a=l
z tehoZz patrno, Ze pifslusdf pak h);perbolam o téchZe ohnisk4ch.
Je-li konetné a —c, ptedstavuje rovnice tato dvojici p¥imek
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splyvajicich s osou X-ovou; nebotf, pi§eme-li ji v podobé
(a® — ¢?) x* 4 a?y? = a (a? — c?),
piejde pii a —=¢c ve
y?=0 ¢ili y=+0.

L

Je-li dany bod A na hlavnf ose (vedené ohnisky kfivky),
maje za soufadnice (m, 0), jest vyminka, aby tetna

23 yn_

T h
kdeZz z, y soufadnice bodu dotyéného, &, % soutfadnice bodu
meénlivého znamenaji, prochdzela bodem A

a1 f_l’?:l Gli  a* = ma.

Rovnicemi (I) a (II) stanoveny soufadnice bodd, v nichZ
dotykaji se kuZelosecky (I) teény vedené bodem A (m, 0). Kla-
douce za ménlivy parametr ¢ jiné a jiné hodnoty, nabyvime
jinych a jinyeh dotyénych bodii; eliminujice a z rovnic (I) a (II),
nabudeme jejich mista geometrického

x ¥ _
m+mx — ¢ 1
Této rovnici lze ddti podobu
' 2 2
x”+y2—c—‘;—m—m+c“:0

¢ili
2 2 g 4 a2 2
( c+"2)+y2: E__m_;))

r— " om 2m

odkudZ patrno, Ze pifsludf kruhu, jehoz stfed jest na ose X-ové
(hlavnf), a polomér

62 _ m2 \
r=— —2'—"'—'" .



309

Kladouce y — 0, nabudeme pro priseéfky jeho s osou isecek

&, — i, Ty = _?Z’

t. j. kruh tento prochdz{ danym bodem A (m, 0) a bodem
2
B (-c—m,O) harmonicky pFidruzenym bodu A dle ohnisek kiivek;

jest to zndmy kruh Apollonidv. Z vlastnosti, Ze te¢na a normala
kuzelosetky pilf dhly privodithk bodu dotytného, vyplyvd, Ze
normaly v bodech, v nichZ se te¢ny vedené bodem A konfokal-
nych kuZzelosetek dotykaji, prochdzejl vesmés bodem B.

1I.

Greometrické misto pat normal vedenych bodem A (m, 0)
k homofokalnym kuZelosetkdm (I) dostaneme, vyjadiime-li, Zze
normala v bodu (z, y)
2

ﬂ*y:(j;,i——%;ﬁ(ﬁ—x)

prochdz{ bodem A, ¢fmZ nabudeme vyminecné rovnice
(111) a’m = c?x,

a vyloudime-li z rovnic (I) a (III) ménlivy parametr a; tim
nabudeme zase
2 2
x? | y? — ki ;c z+c2=0

téZze rovnice jako v odstavei (I).

Pritina, Ze obé geometrickd mista splyvajf v jediné, jest,
Ze konfokalné kuZelosetky protinajf se vidy v tdhlech pravych;
dotykd-li se tedy tetna vedend bodem A né&které kuzelosecky

(na pf. ellipsy) v jistém bodé, jest zdroveii normalou druhé
kuzelosetky (hyperboly) tim bodem prochdzejfei.

III.

Rovnice paraboly, jeji# ohnisko jest v potitku soufadnic_
a jejiZ osa splyvd s osou tsefek, nabudeme z rovnice vrcholové

y* = 2pz,
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kladouce x—{-—Z— misto z,

Iv) y*=p(p-+ 22).

TouZe transformaci nabudeme rovnice teény této kiivky
v bodu (z, y)

ym=pE-+z+4p),

kdez & % jsou soutadnice ménlivého bodu.
Mé-li tetna prochdzeti bodem A (m, 0), jest vyhovéti
vymince

V) m+z4p=0.

Eliminujice z rovnic (IV) a (V) ménlivy parametr p, nabudeme
m? + y2 — m2

jakoZto rovnice geometrického mfsta bodd, v nichi se te¢ny

bodem A vedené dotykajli soustavy konfokalnyeh parabol; Zze

rovnice ta pifslu$f kruhu, jehoZ stfed jest ve spoleéném ohnisku

téchto kfivek a jenZ danym bodem A prochdzf, jest-samoziejmo.
Aby normala

,n—-y:—%(S—x)

paraboly (IV) prochdzela bodem A (m,0), tteba, aby
p=m—x,

eliminujfce pomoci této rovnice ze (IV) parametr p, nabudeme
opét

x? + y? = m?
jakozto rovnice geometrického mista pat normal vedenych bodem
A k homofokalnym paraboldm danym rovnicf (IV), v niZ p mén-
livy parametr znati. — Piftina toho jest tdZ jako v odst. IL

Iv.

- Je-li dany bod B na vedlej§i ose kuzelosetky, maje sou-
fadnice (0, #), znf vyminetnd rovnice, Z%e jim prochdzi teéna
kfivky (I),
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(VI) a?®— c* = ny.
Vyloucenim parametru a 2z rovnic (I) a (VI) dostaneme

x? y
+7‘-—1

¢* + ny

anebo
c?— n?
e e
Geometrické misto bodfi, v nichZ se dotykaji tedny bodem

B (0,n) vedené konfokalnych krivek (I), jest tedy zase kruh;
polohu a polomér jeho sezndme, dadouce této rovnmici tvar

2 =" = ()

y = c*

VySetfivie prisetiky jeho s osami ki‘ivék, shleddme, Ze
prochdzi ohnisky jejich, jakoZz i danym bodem B. — Je-li zvld&té
n—=c, jest rovnice jeho

2yt =ch

Podobné najdeme za vyminku, aby normala kuZelosecky
v bodu (z, y)

n——yz(a—z“_—fm(s—x)

prochizela bodem B (0, n),
(a® — cH)n +c*y =0,
odkudz plyne
@t — 6;(’_’_':?/_)’
n
zavedouce tuto hodnotu do rovnice (I), dostaneme

n? — ¢?

2 2 ___
z* -+ y -

— a2
y=c,

zase tutéz rovnici, jakoz bylo otekdvati.
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