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nebof nejen riizni se jménem, které jest libovolno, ale rfiznf
se i rodem dle téZe definice; ponévad? nedélitelno, ndsobeno
souc kolikrdtkoli chceme, je tak daleko toho, moci pievySovati
rozlehlost, Ze nemlZe nikdy tvofiti neZ jedno a jediné nedéli-
telno, coZ jest prirozeno a nutno, jak jsme jiz ukdzali. A po-
névadZ tento posledni dikaz zaklddd se na definici onéch dvou
véci, nedélitelna a rozlehlosti totiZ, ukoncime a shrneme de-
monstraci.

Nedélitelno je to, co nem§ castlce, a rozlehlost je to, co
mé rizné Casti oddélené.

(Dokontent.)

Nékolik analytickych studii o plochdch mimo-
smérek (zborcenych).

Poddvd

Viiém Jung,
8. professor pl stétnf priimyslové ikole v Brnd.

(Pokradovén{.)

9, Elliptickd involuce na povrchové pitmce plochy mimo-
smérek, jejé centrum a parametr; strikiné kfika.

Znamenej
A, A A a, @, a,
Ay Ay Ay =D, | A A A=
4 Q3 O Gy Gy Oy
i KKK
D=Di, napt: | A, A, A;{='"D=D,,
‘ A Gy O
“1=i:aA:a azzi: aA:a 0 — 1:13:1
A»D' . B, A Dy _ DkD__d,k
ax ! Ak d{ — e d d

- ‘ZnamenejteZ nyni ®, y, # plynulé souradnice bodii teéné ro-
- viny, @, ¥, % soui'admce bodu dotyéného. Rovnice tecné tovmy
- v'bod& (x,y,2;) pimky () zni
A(zy2), A(2,42%)|_
a(wyz),’ & @iypan)|
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Vyloucenim veli¢in y,, 2z, pomoci rovnic
A@yypn) =0, a (ﬁ.’%%) =0
obdrzfme pro rovinu tecnou
A@yz), Day+D,|_,
a (xy z)’ dwl + dl
Rozvineme-li tento vzorec, mdme pro tecnou rovinu rovnici
By, +719) 2+ By +7210) ¥+ (B3 y +731) 2+ Byy 474 =0;
pro asymptotickou rovinu plati #, = oo, proceZ jejf rovnicf jest
Bz + Boy + Bz + B, = 0.
Pro rovinu teénou v bodé (z,y,2,) mdme rovnici

(B2, +711) 2+ (BaZs +¥21) Y+ (Bas + 733) 24 By, + p4y = 0.

Aby teéné roviny v bodech (x,7,2,) a (2,3,2,) byly k sobé
kolmy, musi

Z B, + 70 - Ba + 7,0 =0,

3 3 3
t. j. 2, 21743: + (=, +“’2)‘?ﬁk7k1+§7’;1=0'

Poslednf rovnice znamend, Ze primét Fady dotyénych bodi
na pfimce (¢) tenych rovin, k sobé kolmych, do osy X-ové jest
v involuci 2-ho stupné, proto i fada na p¥fmce () jest v invo-
luci 2-ho stupné.

Budiz axyz, + b (2, +2,) +¢=0
analytickfm vyrazem pro jistou involuci 2-ho stupné, pak ms4
jejf centrum soufadnici

= b
=—_
a parametr jest uren rovnicf
g bt—ac
pPr=—20

Znalf-li £, m, § soufadnice centra involuce na pimce (?),
plat{ dle toho

3 3

Zhvn ZBte
§=—_ 8 —':———'—, n:— 3 —:_—-ri[—,
- Zh Zh;

. 15%
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Témito rovnicemi jsou ureny soufadnice centra involuce
na pfimce (f) jakoZto funkce parametru ¢.

Budiz (X, Y Z) dotyény bod roviny centralné, piimkou (¢)
stanovené.

PonévadZ jest rovina centralnd kolméd k roviné asympto-
- tické, platf nasledujici vzorce:

Z[(B,X +7,) =0
Z[(6,Y +7,) ) =0,
218, 247, 8] =0.

Z toho obdrifme pro soufadnice dotyéného bodu roviny
centralné :

3 3 3
?pkyu Elﬁkykz Eﬁlcyk:i
X=—21p | Y=—21 — Z=_1_
ZB, ZB; ZB;
1 1 1

Aviak z pfedeflého patrno, 2e X —=§ Y=19, Z=¢; t. j.
dotyény bod roviny centralné jest totoiny s centrem ‘involuce
na ptislusné pffmce povrchové.

Gepmetrické misto stfed@i involuce na vSech povmhovych
ptimkach nazyvé se strikéné kiivkow plochy.

M4-li plocha mimosmérek ¥{dfei rovinu, jest jeji strikénf
~ k¥ivkou dotyénd kiivka valcové plochy, opsané plode mlmo-
smérek kolmo k roviné Fidici.

. Po krétké redukci plyne pro parametr primétu involuce

na ose
; 3

3
, Doy Za;
X...pi=— 30, - Y. pl =——5—30i
e ()
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Za
Z...p; :——31——-,0;
E 2
i
Pro parametr involuce na pfimce (¢) pak méme :
3 3
2o X0
a5 % <%
P =5z
(z)

z ¢ehoZ patrno, Ze jest tato involuce elliptickou.

Jeito ale
cos (tx) __ cos (ty) __ cos (t2) __ 1
@ T a,  wy 3’
1 2 3 Vz a;

1

3 3
a poloZfme-li o, —u, Zp;=v,

1 1

obdrZime: pV—l._ po _pd, _pdy

ve  ve v
Méjme na mysli libovolny bod m (z,, y,,2,) na pﬂmce ),
a budiz c (§, %, {) centrem involuce.

Pak mozZno pséiti:

R L L Vz: _veth Vi
cos (tx) — 213,, e,

Budiz 4 thel teéné roviny v bodé (z,y,z,) s rovinou
asymptotickou, tak Ze mdme:

3
217 B2y +74) B v, 4

3 3 B G !
V? (pkml‘+yk1)2V§Bk'

S-SR
VV{J ) — 4

siny = V1 —cos?y = 2 ,

3
5

A v o

cosSYp =

aviak -
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v B(h) — 8= L+ 7k, i) v —
= (By P21 — B2 Y11)* + (B2 731 — B3 721)* + (Ba 11 — B1 7a1)%

_ _|Ay D A,DX_A,D A, D,
B17a1 — Boriy = a d| |ay dy a d||a, d
Ay A,| | D, D] _
= la, a |'|d, @] o, 0,
proto
coty = va, 44, vz, 4

Vi +eal+ea).0; o, Ve
Tak Ze obdrZfme:
p Vleoty="0th Ve _ o
1
zavedeme-li thel ¢ roviny te¢né s centralnou rovinou, t. j.
@ = g — 1, dospéjeme ku zndmé vété
' me=pV—1tgg. '
Odvozen{ jejf stalo se tu jen mimochodem zpiisobem vzhle-
dem ku jejf jednoduchosti piiliS obsfrnym.
Velmi jednoduSe odvodime tuto vétu nésledovné:
BudiZ: Rovina asymptotickd A, bod dotyény a.,

»  centralnd C, , ,, c,
» teCnd M, , ,, m,
” M, , » m',

Bod dotyény roviny centralné jest centrem involuce. Vzd4-
: lenost tohoto centra od dotyéného bodu teéné roviny, pilief
pravy Ghel roviny asymptotické a centralné, uddvd ndm prostou
“hodnotu parametru involuce. _
Svazek teénych rovin jest projektivny s fadou bodi do-
tyénych, proto
o (MM'CA) = (mm’ca) = (mm’c).

- Jeito C_L A, platf

 XMO=9 XMN=9—3, XM=y,

X =y —3,
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bude: s_‘m_q_i:cosw'_____fg—c_’
sing’ “cos ¢’ mic
weye mc
¢ili tgo:tgy = —,
i . _ . mece
mce m'c
t. j. — = — = Const.
! tgp tgg
Pro ¢ = —Z— jest dle definice predeslané mec=p; a jeito
n

tg 7= 1, plati obecné

me —

— = éii me= .

igg P ptgo
(Dokondent,)

Sestrojeni polar kuZelosecek.
Z4kiim stfednich kol poddva
Josef Novotny,

professor v Pferova,
(Dokondenf.)

6. Jest sestrojiti poldru bodu P k hyperbole, objevi-li se
prusediky s dvojinou sdrufengjch priméré na ndkresné.

Obr. 5.

Sestrojent. Bociem P (obr. 5) sestrojme rovnobézky se sdru-
fenymi priméry, ty protnou bliZif strany opsaného rovnobéz-
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