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Poznamka o ¢islech Hamiltonovych.

Napsal
prof. dr. F. J. Studnicka.

V pravé vydaném 1. seSitu ,Jahrbuch iiber die Fortschritte
der Mathematik® Bd XIX. uvddi se na str. 80., Ze M. James
Hammond sestavil ,une certaine série de nombres qui figurent
dans la théorie de la transformation Tschirnhausen“*) a Ze pro
tuto fadu ¢isel, jejiz prvnf ¢lenové jsou

2, 8, b 11, 47, 923, 409619, 83763206255, . . . ,

vyvinul zvld$tni vzorec rekurrentnf, dle néhoZ pomocf c¢lend
predchédzejicich moZn4 uréiti ¢leny ndsledujici. O téchto ¢lenech,
jez v jiném pojedndnf, uvefejnéném v Lond. Philos. Trans.
CLXXVIIL. pag. 285—312 od Sylvestra a Hammonda, sluji
o Hamiltons numbers,* uvédi se pak déle, Ze plynou z jednoduché
identi¢nosti

(1) AI—totl —tpr 21—t ...=1—2
znaéf-li tu ey 0o 1 zvétSené k-té ¢islo Hamiltonovo, tedy
=3, ¢=4,¢=06 =12, ...

Konecné pak se o této fadé (1) poznamendvé, Ze pro
=1/, levd strana stivd se naprosto konvergentnf, kdeZto
pravd strana se ménf v nullu, coZ pry predstavuje ,das para-
doxe Ergebnis, dass die Summe einer Reihe von positiven Po-
tenzen von '/, (gleich) Null ist.”

AniZz bychom tu vySetfovali zdklad téchto ¢&fsel Hamilto-
novych, kterjito postup- by nds od Tschirnhausena vedl ku
Bringovi (1786), Jerrardovi (1834) a R. Hamiltonovi (1837)
hodldme zde jenom vzorec (1) transformovati tak, aby pfipo-
menuté ,paradoxon“ odpadlo, zdroven pak nahraditi jej jinym,
¢isla Hamiltonova pifmo poskytujicim.

*) Uvefejnéné v ,Acta Eruditorum“ r. 1683 co ,Nova methodus aufe-
rendi omnes terminos intermedios ex data aequatione“. :
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Vyvineme-li totiZ ve vzorci (1) jednotlivé ¢leny strany levé
podlé binomické poucky, obdrifme velmi snadno, porovndvajice
koéfficienty stejné vysokych mocnin veli¢iny ¢,

1—e,=—2, z éehoz ¢, =3,

1—e (). =0,
1—e;,+(6), — (&%) =0,
1— ¢34 (65); — (61)s + (¢0)s =0,

-------------

‘pak

z CehoZ se koneéné zjednd vzorec
n
@) n—1=h, =7a§1(— 1)¥+2(ep—r)r-t1,

kdeZ h, znaéf n-té &islo Hamiltonovo, takZe na pr.

hy = (€3); — (€3)3 + (€)s — (€0); = 66 — 201 = 47.

Ty% vzorec (1), jejz kritce vyjadfiti moznéd tvarem sym-
bolickym
3 th(1 — £)%
k=0
1—2¢

=1,

proménf se vSak, derivujeme-li Citatele i Jmenovatele podle ¢,
napfed ve vzorec

3) kfotb._l (1 — % [ty — k(1 — )] =2,

z néhoZ plyne opét rekurrentni vzorec (2), zdroveir pak poskytuje
pro ¢t =/, fadu nekonecnou

.} G],—-—k _
@ Soge = B

nebo-li po souétovém rozvodu,

2 — 250—1 261 + 292+1 + 2,”.2 +
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takZe prvnf clenové tu byvie dosazeni poskytuji fadu
3 3 4 9 44
Z=grtgitgrTautgat-

¢fmz ,paradoxon® jest odstranéno.
» )

Pozndmky k analytické theorii primky.
Pro zdky stfednich §kol napsal
prof. dr. F. ). Studnigka.
Vyjédfuji-li v pravothlych soufadnicich rovnice
U, =ax+by—+c =0,
1) U,=b2+ a,y+¢, =0,
U35a2x+a2y+c3 =0
tti zvlastni pimky, vyskytuji se u nich vlastnosti, jeZ zasluhujf
bliz§tho povSimnut!{ a vytknuti. Jestit tu modulem, kterymZ se
rovnice tyto uvadéji na tvar normalnf
xcose-tycosf—p =0,
kdeZ e, B, p maji zndmy vyznam, pro
ptmku prvou g, = \/a? - b7,
@) , druhoup, = Vb fa’=p,,
» treti  py=Va+a] =4, V2,
takZe nazvati moZn4 ptimky U, a U, unimoduldrnymi, jakymiZ

jsou téz ptimky kolmo na sobé stojici. Ziroven tu patrno, Ze
thly, jez tyto ptimky po dvou svirajf, uréuji se vzorci

aby +a,b, _ 2a.b,

CoS < ; = €08 0, =

ey, ow
, .
3) cos<§:cosd‘,:w2
) _ ) g
o8 << = ¢08 4 :‘Miiq—z—b":cosdl;

Uyl
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