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0 misté bodu, jehoz tétiva styku ma pro danou
kuzelosecku stalou délku.

. Napsal

dr. K. Zahradnik v Zéhiebé,

Ulohou touto zabjvali se panové Grunert') a Schlomilch?);
obédlku stilych tétiv co jeji. polarné reciprokou kfivku vyvinul
a vySetfil pan dr. Ed. Weyr? pomoci soufadnic pifmkovych.
Regeni, které zde poddvdm, je velmi jednoduché. Upotiebice
jednoznac¢ného parametru?®) w, miZeme vyjddiiti rovnici kuZe-
losecky

K=y>—2px—qx*=0 (1)
ndsledujicfm parem rovnic
=
. @®
= Wt g
kde jest
Yy =ux,

¢imz i geometricky vyznam parametru jasny. Z daného bodu «
Ize dvé teény na kuZelosecku vésti: a parametry bodd styku u,,

v;v

u, obdrZime z rovnice teCny, za kterouZ priCinou tuto zde Wy

vinouti chceme. Rovnice secny, co primky SpOJUJlCI body w, u,, C
jest

e 5, oy 1 €, Yy, 2
2p 2pu, s
u®—gq’ ule_q’l — 1, u, u, q —0. 3
2 2pu
_1_7_q u_ij__zq al 0111 u1+u2

Za u, = u, — u piejde rovnice seény u, u, vrovnici tecny
v bodé w, totiz ve
Quy — (W4 q) e —2p =0. “

1) Grunert ,Archiv fir Mathm. und Phys.“ Bd. 47.

?) Schlomilch ,Zeitschrift fir Math. und Phys. Jahrh.“ XIV. pg. 158.

3) ibid. Jahrg. XVIIL. pg. 164.

* Viz ,0 kuZelosetkdch a jich kruzich zaknvenostl“ Casopis jed.
math. sv. II. pg. 65. Dr Em. Weyr.
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Rovnice tato podava ndm vztah mezi parametrem bodu
styku a soufadnicemi libovolného bodu na teéné. Vytkneme si
nyni na teéné bod pevny a, jehoZ souradnice budteZ z,y, a pak
mizeme z rovnice (4) TeSenim dle w» nalézti parametry bodd
" styku. Sefadime-li si rovnici (4) dle mocnosti », obdrZime mezi
souradnicemi bodu @ a parametry bodd styku w,, u, ndsledujici
relace:

2y

u1+“2:—?—,
'R
o, — 2% ©)

172 = @ 9

kdeZ w,, u, jsou, jak jiz ptipomenuto, kotfeny rovnice (4) dle a.
Pomoci rovnic (5) miZeme nyni tesiti lohu nasi. Budiz
dédna délka tétivy m: ¢, tu je patiné
&y — ay)? ‘+‘ (yr —ya)* =2 (6)
Jest viak
[ 1 “1 —9p Uy — u,
lw*—q9  w'—q| © (g uy - q)° = 29 (1 -10,)
aneb, rozvedeme li vyraz v citateli podlé vzorce
(g = up)* = (uy )" — duty (M)
— (o ) V (w0, - 24,)%* — du, uy
(vy vy 4 9)* — 2q (u; ~+ uy) ’

X, —x, = 2p

@ —x, =2p

podobné bude
R uo o — (g — ) (u uy + @)
h =2 {uxz —q u22_"‘” =2 (uy w3+ q)*—2q (wyuy)
aneb pomoci rovnice (7)
— (g uy @) Vi, - uy)® — duy w0,
— Yy =2 2 - .
N =TT - 9)T— 2 (T )

- Zavedeme-li tyto hodnoty za (z, —x,) a (y, —¥,) do ro-

vnice (6), obdrZime

{(“1 +u)® — duy w,) {(uy = 2y)* - (o 0, + 9t =

A% {(uy uy - 9)* — 2q (uy + 1)}, ®)
kde jsme k vili kratkosti polozili
2
1
=

Zavedeme-li nyni hodnoty z rovnic (5) za w, %, 1 (v, + ),
do rovnice (8), ¢imZz uvedeme podminku, Ze u, i u, jsou body
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styku tecen bodu a, i Ze ¢ v rovnici (G) délku tétivy bodu styk
znaci, obdrzime rovnici hledaného mista:
W — @ (qz +2p)) {y* -+ (g +p)*) = 4% {(qe+p)*— qay}*. (9)
Jest vsak
K- y*—q*—2px
a piSeme-li zkritka
y* + gz +p)*= L
(qe+p)*—quay = H,
obdrzime pro geometrické misto rovnici
KLL—A*H*=0. (10)
Je-li tétiva styku sice stdld, avSak neurcitd, obdrzime celou
fadu takych kiivek, jez tvoii dohromady svazek kiivek ctvrtého
stupné, jez maji spoleény dvojny bod na ose X ve vzddlenosti

znaci-li e poloviéni velikou osu dané kuZelosecky. Ze tvaru ro-
vnice hledaného mista plyne, Ze se hledané misto dotykd kuZe-
losecek

K=0,L=0
v bodech, v nichz tyto protinaji kuZeloseCku I, coZ ostatné
i analyticky dokdzati mizZeme. Budiz na priklad b jeden z pri-
secnych Ctyl bodt kuZeloseCek

K=0,H=0
t. j. soufadnice jeho musi obéma rovnicim vyhovéti. Oznaéime-li
rovnici kiivky (10) zkrdtka

=0,
je smérnice tecny ') bodu libovolného na této kiivee
dy kKL KL —2i* HH, 1
de™  F, T K,L -+ KL, —2\* HH, (L)
a na kiivee K
e K,
=% (12)

Bod b lezi patrné i na kiivce ¥'; neb soutadnice jeho vy-
hovuji rovnici i
K=0iH=0,
tedy téZ rovnici (10), to jest i rovnici
- F=0.
Y Viz. dr. Studnika ,0 pottu differencidlnim® pg. 162,
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Zavedeme-li soufadnice tohoto bodu do rovnice (11), obdr-
Zime po zkrdceni Cinitelem L
dy _ K
de = K,
t. j. ktivky K i ' maji v bodé b spoleénou tecnu. Podobné
plyne dikaz pro priisecné body k¥ivek

rd

L=0,H=0,
jez taktéZ, jak jiz pripomenuto, body kfivky

Ir'—=0
t. j. hledaného mista jsou. B

Pozndmka o hranatyeh télesich pravidelnych.

Podal

Josef Fiirst.

V kazdém mnohosténu jest pocet stén s a rohi » o 2 vétsi
nez pocet hran h, jak Euler nejprvé ukdzal; tedy

s+r—h=2. €))
Pro hranatd télesa pravidelnd jest ale mimo to
n.s
=" @)
2R  m.s
a r= m —-T ’ (3)

znaci-li » pocdet stran pravidelnyech mnohotdhelnikd, jimiZ téleso
ohraniceno, m pocet v jednom rohu sbihajicich se hran ¢i pocet
bokd. ’

Dosadime-li hodnoty vzorci (2), (3) urCené do rovnice (1),
- obdrZime rovnici zvlaStni tvaru

L - 4)
T sm—2)F4"

platnou pro hranati télesa pravidelnd, jez jsouc feSena po spi-
sobu neurcitych rovnic, patero feSeni v cislech celistvych a po-
sitivnfch poskytuje. PIi tom nutno Setfiti podminky, Ze k tpl-
nému omezen{ télesa hranatého aspoi 4 rovin tieba.
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