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ULOHY.

Ulohy k Fermatovu problému. Veikersd pismena v téchto tlo-
hich znaéf celd ¢fsla. Mald pismena latinskd i feckd znadi celd kladnd
¢isla. Znak BJA znadi, Ze ¢islo 4 je délitelno éislem B. Je-li ;x prvodislo,
znadi znak 7°//A4, Ze jest n9/A, ale neni n°+1/4. Déle budi% p liché prvo-
¢islo, a, b, ¢ tti &isla po dvou nesoudélnd, jez spliiuji rovnici

aP + b — c» (1)

(je-li ovSem sprdvnd Fermatova -domnénka, neexistuji takova ¢isla
a,bc). V nasledullclch tlohdch jsou odvozeny nékteré podminky,
kterym mus{ vyhovovati é&isla a, b, c, splnu]ml rovnici (1). (Koneénym
cflem — dosud obecné nedosazenvm — by oviem bylo, nalézti takové
podmlnky, jez vedou ke sporu.) Déle znaéme a — E4+m, b=E+n,

¢ b—d, a? + b? c? — P
c= +m4+n,a+ b= Py =, p—
n=c—a,{=a-+ b—c, dv=-c?, mw=aP. ROVIIIOI( ) Ize tedy psati
téZ v téchto dvou tvarech:

(E+ mp -+ (E+ m)P = (& + m+ 0, @

(4 m—mn)P + (d+ n—mpP = (d+ m + np. (3)

" Uloha 1.1) Je-li & liché prvodislo, a je-li (7, 4) = 1, pak plati

toto 1. Je-li' A == B (mod ), je té% A= == B~ (mod x); 2. Je-li n//( ——B),
]e nu+1//(An —_ Bn)

Uloha 2. Je-li 7 liché prvoclslo, A+ B +0, (4, B) =1, plati pro
o 4"+ B
éisla X = A4 + B, Y—‘_—A—}—B
telno 7, a potom je (X, Y) = 1; nebo je n/X,n/Y, a potom je znl//Y,
(X,Y)=nm.

Uloha 3. Dokazte z (2), Ze jest &2 = pmnp, kde &isla m, n, ¢ jsou
" po dvou nesoudélné. Plati tedy nutné jeden z téchto tif ptipadi:

= w, tedy m = ¢—b,

toto: budto neni ani X ani Y déli-

I_ m = lup’ n— ,Vp, Q — pﬂ?——lcp,
ITa. m = p®—1u?, n =P, o = (P,
, IIb. m = p?, n = p'P—h?, g = (P,
1) Bé&Zné ulohy 1, 2 uvadim jen pro uplnost.
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kde u, v, £, p jsou po dvou nesoudélnd, & = puvl. Pripad I roz$tépme
na dva: Ia u +» =0 (mod p), Ib u 4 » == 0 (mod p).

Uloha 4. Je budto d = 6%, » = v,?, nebo d = p#—16?, v = pv,?,
kde &, v, p jsou po dvou nesoudélni.

Ulohs 5. Z rovnice v = (d — &) : d dokaZte 6/& a odtud 8/(m + n),
(6, p) = (6,v) =1, ¢/, takie & = p"uvdl,.

Uloha 6. V pifpadé Ila je d = 6?7, m = p"P—u?, w = pw?, kde
1, P, w; jsou po dvou nesoudélnd.

Uloha 7. V pripadé Ila je p™—1//(v — ), r > 1. .

Uloha 8. V piipadé Ia je d= p?—1?, v=pv?, c= pv,0,
s=r>1,p=/(u+).? ,

Uloha 9. V pifpadé I je § #+ u -+ ». Ndvod: kdyby bylo 6 = u + ,
bylo by 2pTuv(u + v) {; = (1 -+ v)P — puP —1?; prava strana vSak neni
délitelna ¢islem 2uv (u + #).

Uloha 10. Je-li 7z liché prvodislo, n7//8, je a°//(m - n); je-li 29//8,
je 20%1/(m +- ).

Uloha 11. V pifpadé ITa je 6 =» (mod p), v piipadé Ib je 6 =
=y + » (mod p).

Uloha 12. Vzorec (2) pla,tl téZ pro p = 2. Odvodte z ného FeSeni
rovnice %} y? =22

Dr. Bed#ich Konig, Nové Mésto na Moraveé.

)V pnpade Ib je oviem d = 6” nebot v tomto pnpadé jed = 28 +
+m+n=p? ++" (modp).
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