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Priloha k Gasopisu prb péstovani mathematiky a fysiky.

O transformaci tad viady rychleji konvergentni
se zvlastnim zretelem k zobecnéné harmonické
radé R(«, .s)—- 2,‘ @ +l)
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Pise M. Lerch v Brné.
Uveden4 tada konverguje pro ptipad, Ze realnd st expo-
nentu s pfevySuje 1 (zdkladnf proménnou » povazujme za klad-
nou a realnou); chceme se pokusiti o utvoreni jiné frady

jo’e]
S == E\q)n (s)i

kterd méd vidi s konvergenénf obor $ivdf a je s ifadou R v uzké
souvislosti.

K tomu vede okolnost, ze mtegml
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w4 hodnotu blizkou vehuné(” s volime tedy za g, rozdil

obou téchto hodnot, t. j.
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Pisme k vidli zkrdceni « + v = w; bude dle véty bino-
mické .
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Pravd strana je veliina typu

s+ Dy om0
T 4wt [1 + u;"'+ wt ]
a bude tedy pro dosti velika «v mensi neZ dvojndsobny napsany
prvani &len; z toho vychazi, Ze takto tvotend Ffada S konver-
guje, jakmile realns st velitiny s pfevySuje — 1.
Jeji hodnotu uréime na zakladé tvaru
n—1
S=lm X ¢,(s),
n=w =0
a sice za predpokladu real. s = 1, abychom docilili pozndni
jeji souvislosti s fadou -R.

Tu jest dle (1)
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pfi tom se omezujeme na ptredpoklad v > é~, coz Ize s malou

dpravou vyrazu vidy zafiditi. Druhy ¢len v pravo za utinéné
supposice blizi se nule s nekonené rostoucim n», a vychdzi
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Tim je fada R(u, s) ptevedena na vyraz, kter§ konver-
guje jiz pro real. s > — 1, tedy také v okoli bodd s =0 a
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s = 1; tim je tedy téz funkce I! do tohoto oborm prodlouZena
.propagovana).
Zaroveti vysvitd, ze rozdil
. 1
R("l7 S) — ;t”i
je na mistd s—=1 funkce spojitda (vime z jinych prament, Ze je
pro véecka s spojitd).
Hodnotu tohoto rozdilu pro s=1, t. j.
J 1|
. llznlllh(u.s——s_l[ |
obdrzfme pfimym dosazenim s=—=1 na pravé strang, t. j.

_—log(u 1)+—:J\u+ —lob(u+ v )-l—
—r‘]‘)g(u-l—"—-%)}

:.lim{".z1 L -—~10g(u+n-—-i)l.

= |r=0 + v

Ptipojime-li
lim {log (u “+n— —;—) —logn | — 0.
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mime (H. Kinkelin)
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je t. zv. Eulerova konstanta. Pravd strana rovnice (B) vysky-

tuje se v elementech pod znalenim .
— 1"

Ptristupme nyni k hodnoté s=0; v tom piipadé vymizi
obeeny ¢&len v fads, a zbyvd

R (u, 0):%——%
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Radu (4) je dovoleno také derivovati na s=0; obdrzime

R/ (u, 0):(u—%—)[log(u—é~) — 1]

S e

__(w — ——;—)[Iog (1! «%)— 1] — log u;} ,

(w=wu+r»; »=0,1,2,3 .,..
Znamendme-li tento vyraz @ («) a utvoiime-li soudet prvnich
n-¢lent v pravo, mame

n—"'

b (w)y OO —logu — Xlog (u +r) +
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O (u)oo—logu + Ylog ——- — - — Xlogr—ulogn
1 [ 4 " 1
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—’,—(u—-}—n——;——)[log(u —+ 0 - ;_)_ l].

Ponévadz pak pro nekonelnd »

(n+Elogn+& —n—Eco(n+Elogn - n,
vychdzi

] 2
) » ( 1 + _’1_1—) n-—1
D)oo —logu + Xlog - — Flogr +
1

+ (n—— —;—)log n—n.
- Uréeni konstanty provede se dle zdkona Stirlingova
—log(n— 1!+ (n ——%) logn —n 4+log 2700, (3)
takze pti obvyklé definici funkce gamma Eulerovym soutinem
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vychdzi (Ernst Schroder)

(") @ (v) =1og- 1 (@ =R (u,0).
Ver
Y kazdém piipadé maZeme se vyhnouti vzorci (3). PoloZme |,
D (u) = C+log I'(). " 4)

7. identity
> 1 > 1 »> 1
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R(—;) + 1{/.’fj;1\,_21{( 0) :
derivaee na s—0 d4
THERE SRR
tudiz dle (4) :
) -+ 1 (1 v
2"+ log r(—;‘—) r (ﬁ--g—)z(~g —u)log2+ O+ log I’ (.

Odtud
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(7::(-2—~u)10,.?+10 ——-(—llf)~—l ( 5
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apro u=—0:

Czélog‘z;_log? — 10;17.1’(%-) — —1log\/27. (5)

Tim tedy téz dokdzdn vztah (3). Rovnice (2) davd
e - 1 1
log 1" (u -+ ) oo log\/27 + (u +n— ~2—) log (u +n— A2M) —_

~<1¢+n——;—>

~olog\/2n 4+ ( u—+t+n— —21—) log (u + n)— (u 4 »),

plyne

t. j. asymptoticky vzorec Stirlingiv

log I' (a) OO (a — —;—) log a« —a -+ log\/2z. (6)
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K ustanoveni definitivni hodnoty (5) uZito vzorce Wallissova
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(Pokracovéni.)

Nékolik pozndmek o étyrsténu.”
Napsal Jan Schuster, prof. reilky v Pardubicich.

I. V nésledujicich uvahach uzijme oznateni obdobhného jako
v rovinné trigonometrii, jez umozni cyklickou substituci ve tiech
nebo Ctyfech prveich a podet zjednodudi. Ctyrstén o rozich
K, K, K,, K,, mé& sferické siny trojhrani £,, £,, E,, E,, sferické
siny trojhranii k témto polarnich E,E, E,,E, a prot&jsi stény
A, 4y, 4y, 4,. Berme 4, za podstavu o hrandch o’,%’,¢’ a hrany
protéjif budte «,b,c. K témto hrandm pFiléhajicf ably sténové
znatme souhlasné «', ¢, )", «, 3, y, a \thly hranové oznatme pismeny
souhlasnymi s protéjsf hranou stény a jejim indexem, totiZ sténa -
4, méj hranové uhly «,,0,,c,, sténa 4, .. a,, b, ¢, atd. Ostatni
oznateni zavedeme dle potieby. .

Jako zdkladnfch prvki pouZijeme hlavné stén a thla sté
novych. .

I1. Obsah étyrsténu 7', ktery se obytejné vyjadfuje ve tvaru:

‘= ztalck,

pfepidme ve tvar, jenZ obsahuje toliko stény a sinus polarniho
trojhranu E,, wvzijice vyrazii pro obsah trojihelniki:

ab 8in ¢, =24, lecsina, =24, ca sin by =24,.

*) Tato price je prvnim sdélenim auklorovym z jeho praci o &tyr-
stépu z roku 1915 a proto ¢asové predchazi pojedndni v »>Zeitschrift fur
das Realschulwesen« z roku 1917 a v Rozpravich Ceské Akademie z roku
1918 ¢. 30.
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