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Priloha k Gasopisu pro péstovani mathematiky a tysiky.

Stanoveni plasté rota¢niho kuzele 8ikmo
seriznutého.

Poddva

Vaclav Hiibner,
) professor na Kral. Vinohradech.

Protneme rotaéni kuZel rovinou ¢ v ellipse o poloosdch
a, b, jejif odchylka od roviny zdkladny budiz . Tu musf
o« > o, zna{-li ¢ odchylku stran kuzele od zdkladny.

Promitneme-li seffznutou &4st pldsté do roviny zdkladny,
jest primétem této sefiznuté casti plocha obsaZzend mezi z4-
kladnou a primétem ftezu elliptického. Jeito obsah primétu
plochy rovné se obsahu plochy ndsobenému cosinem odchylky
jeji od priimétny, jest

Z—E =pcose,

kdeZ zna¢f Z plochu zdkladny kuZele, E, obsah primétu ellipsy

E, p plast setiznutého kuZele a « odchylku stran kuZele od
zékladny. Jezto

E, =nmabcosw, & =mr
(@ odchylka roviny ¢ od zdkladny kuZele), tudiz

__ 7w (r’— ab cos )
- cos &

‘Dalif dlohou jest z obou poloos a, b ellipsy E uréiti
thel .

K tomu uzito ¢lénku v Casopise pro péstovdni mathe-
matiky a fysiky z roku 1898: ,Urfovdni rozmérl kuZelosetek

na rotanf plose kuzelové.*
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Z trojahelnfka v,a,b, (obr. 1.) jest dle véty sinové
m : 2a = sin (¢ — o) : sin 2,
kdez znadf v,a, = m, a,b, = 2a, z teho

msin2«¢ _ msinacos
T 28in(e — @)~ sin(e—a)

M

Poloosa b=s,¢, urél se z prvatho primétu, 5° =757, . 5,u,.

Obr. 1. -

Jeito st, =s,t,, S,u, = S,u,, obdriime z trojihelnfkd
8,0,%, a s,a,u, dle véty sinové

*8,ty : @ = sin (¢ — @) : sin (180 — «),

tedy
—T__a.sin(a—-w).
7 sin « ’
déle
' 8,4, : a = 8in [180 — (¢ + )] : sin e,
z tehoz
— __asin(¢ 4+ o)
= ina

tudiz



2) b = —— Vsin (¢ — @).sin (¢ + ).

sin &
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Dosadime-li do této rovnice pati‘iénou hodnotu za a z rov-

nice (1), jest
b= moos o \LE L)
sin (¢ — @)

Pomér

Vsm (¢ — o) sin (¢ + @)
a sin &

Z rovnice (2) plyne
b%sin? @« = a? (sin? @ cos? @ — sin? w cos? ),
nebo téz

b*sin® ¢ = @’ (sin? @ — sin? « 8in® @ — sin® w cos’e)

¢ili
b?sin? ¢ = a® (sin® & — sin* ), -
Z této rovnice uréfme odchylku @, i jest
. a? sin? @ = (a? — b?) sin® a,
tedy
esin @
(3) _ sin o — ——

kdez e znaéi délkovou vystiednost ellipsy.

Jest tudiz

(¢ ——abVl ¢’ sm «
. p= cos &
¢ili
_w(r*—b Ya?— ¢*sin’ )
4 pP=- cos & :

Disledky. 1. Jeli a=d, tu pfejde fez E y kruh
o poloméru a a pldst Sikm& sefiznutého kuZele v plist kuzele

komolého. I jest pak
27*
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x(r? —a®) r—a
cos e 7 (r +a) cos &
nebo téz
p==n(a-tr)s,

kdez s znali délku strany kuZele komolého.

2. Je-li a="0b=r, jest p = 2nrs plast vilce.
3. Je-li a==b =0, jest p = mrs plast kuZele.
4. Je-li @« =60° (kuZel rovnostranny), jest

9,2
p:2n(r2—b\/a”——2:;)

2]

Obr. 2.

nebo téz

2 __ 2 2 - .
p:Qu(rﬂ—bV4“ 32 3% o — b VT

a pro a =>b jest
p=n(2r*— 2a% = 2x (r 4 a) (r — a)

.apro a=b=0 mime p = 2zr? pldd kuZele rovnostranného.
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Pii vélei jest ¢ =90° a p= % vyraz neuréity, jeito
Z—E =0.

Z obr. 2. jest zjevno, Ze plast vdlce rotaéniho Sikmo se-
Fznutého jest p — 2mrv, kdeZ v znatf vzddlenost stiedu s el-
lipsy E od zékladny vélce. Odchylku @ uréfme z rovnice (3)

. e
SIlD @ — — .
a

Z velitin r a @ uréfme obé poloosy priseku elliptického
E. Z obr. 2. plyne

r
CoOS @

r—acosw, z tehoZ a=

a Z rovnice

. Va? —b?
sino = 1———
a

stanovime
b=acosw, t.j. b=r.

Pozndmka redakéni. Soumérného vzorce nabudeme, vyjédf'f—
me-li pld3t kuZele obsaZeny mezi vrcholem a rovinou seénou.
Pla&t tento jest

wabcos ®
nN—e=— .
cosa

Oznatfme-li nejkrat§{ a nejdel§i strany odifznutého kuzele

jest patrné
2a cos @ = (m + n) cos &,
mimo to pak
. msin2e . _mnsin2e
sm(m—a)._T, sin (@ + @) = —5a
VloZfme-li tyto hodnoty do vzorce (2), ustanovime

b=YVYmn.cose, -
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protez hledany plast

H:n.m;ﬁ\/m.cosa.

Ulohy.
Reseni uloh.

Uloha 21.
Uhly a, B, y sférického trojihelnika maji se k jeho nad-
bytku ¢ v poméru a:fB:p:e=m:n:p:q.
a) Ustanovte obsah trojuhelnika.
b) DokaZte, Ze trojuhelnik jest pravouhly, je-ls

mtn=p+q.

Red. 4. Strnad v Kutné Hote.
Redenf. (Zaslal p. Frant. Zdvada, stud. VIL. t¥. r. v Lipniku.)
Z dané méry vyvodime

me ne - pé
o= — = — —_
7’ B="1 7 7
a dosazenfm do rovnice
e=atp+y—2R,
q.2R

vypotitdme =

P fTmErtpr—a
Jest proto obsah sférického trojihelnfka

_mwrle _w  wr¥g

=10 = ey
m—+r=p+yq,
jest ei-qé—%f—{:@,

2p p
tudfz y =2 —R;

q
trojihelnfk jest tedy pravoihly.

Pti podmince
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