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Poznamka k teorii logaritmické spiraly.
Dr. Aug. Vondrddek.
Rovnici logaritmické spiraly
P

r = be® . (1)
lze dati vzhledem k vyrazu pro délku oblouku s od poéatku O po ¢:

? [ L
s =er2+ r'2dp =b .Vl +72_. e® =)/1 + a* .7 Descartesiv tvar
- s =kr,. : : (2)

kde k& = Vl + a?= sec > g znadi konstantm thel privodiéa s ted-
nami kfivky.

Konstrukei jistych boda knvky lze provestl tak, Ze zvolime
e=0,u,2u,3p,...,—u,— 2u, ..., natez podle (1) budou pri-

sludné pruvodide 7y = b,r, = b . e“ =1y.4 (}. = e“),'r2 =Tp. 2% ...,
Ta =Tod"T_y =T1,. 1—1 “

Je-li tedy Oo = r, a dina (transcendentni) konstanta i = e*>1,
stadf prenést od Oo Ghly u v kladném i zdporném smyslu (obr.),)
sestrojiti pravodi¢ r, = 7y 4, nadez postupnym sestrojovanim troj-
thelntki012,023,...0—10,0—-2—1,. podobnych troj-
Ghelniku Qol, ziskime body 0, 1 2,. — 1 — ktivky;
tetny v téchto bodech sviraji s pruvodlcl uhly y, ‘takze kazdd
te¢na je pa,ralelni 8 pravodi¢em ndsledujfcim.

Jde patrno, Ze uvedens konstrukee bodu 0, 1, ..., — 1, — 1,.
je dosti pfesnou, dany li dva body splra.ly, Jepchz thel
privodidt je pravé u, a pomdr prisl. 4, jinak ma celd kon-
- strukece oviem povahu viech tloh s transcendentami.

1) Voleno u= } n, tak¥e 4 = e*"— 1 + + (n)=+ 3% (—})a:...—}-
i -—220 :



%
Piisluiné délky oblouku od potitku O jsou podle (2): -

3o = kry, 8, = kry = krgd=seh, $,=58,4% ..., ;.= A1, . .., takZe
8/ro = &/ry = . . . = k; kdybychom tedy nanesli- ony oblouky na
piislugné privodide od O, dostali bychom novou log. spirdlu homo-
tetickou s ptivodni pro stfed podobnosti O, pomér k = sec p.

Predstavme si nad logaritmickou spir‘é.lou vélec s povrskami
k nakresné kolmymi; povrka asymptotickd z (bodem O) bud’ osou
rotaéni plochy, jejiz merididn (v-roving Oo, z) m4 rovnici

r = f(). (3)
Ob# plochy se protnou v jisté transcendentnf prostorové. k¥ivee K..

Rovina jdoucf bodem M. (vzdilenym o 7 od z) kolmo k z. protne
vé,le_ec v spirdle se zdkladn{ shodné, osu z v bodé Z, takie délka
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oblouku ZM = ¢ = kr. Rozvineme-li spiré,lﬁy valec do roviny,
piejde pronikova kiivka K v kiivku K’, pro jejiZ konstrukei patrné
stad{ vytknouti merididn (3) a sestrojiti K’ jako kfivku o rovnici

s=1k.f(z), : (4)
t. j. kfivku afinni s (3) podle osy z a poméru k.2) '

Je-li onen meridian pifmkou r = Az + B, plocha tedy rotaé-
nim kuZelem, dostaneme v komplanaci v soustavé (z,s) piimku.
8 =k (Az + B). Z toho vyplyva: Rotadéni kuZel s osou
v asymptotické povrice logar. spirdl. valce protne se
.8 timto vdlcem v Sroubovici na vilei, jetto povriky valce
a tetny sviraji stile konst. tihel.

Pronikové kiivce valce s kouli o merididnu 72 4 22 = R? od-
povidé v rozvinut{ elipsa.s? 4+ k%2 = k®E? o poloosich kR, R. Na.
tomto pii{padé uka,zu]e Krames na mozZnost mechanického vy-
tvofeni elipsy, pfi demZ by se vytvofila jen jeji polovice, jeito
meridién je pilkruZnicf.

Pro celou elipsu by bylo tieba uZiti proniku valce s anuloidem
o merididnu (r —m)? + 22 = R?, jemuZz po komplanaei piislusi

—_— 2 22 .
(s — mk) — 1 o polooséch kR, R.

elipsa TR + = y o
3

Note sur la théorie de la spirale logarithmique.
(Extrait de I'article précédent.)

Construction des points de la courbe. Etude de la courbe
d’intersection d’un cylindre droit ayant pour base une spirale
logarithmique avec une surface de révolution ayant pour axe la
droite asymptotique du cylindre.

.+ %) Jos."L.. Krames: ,,Ueber .eine Vorrichtung zum’ Zelchnen von
Ellipsen.'! Zextschﬁft fiir angew. Mat. u. Mech. 1926.
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