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Casopis pro péstovini matematiky, ro&. 97 (1972), Praha

. RUZNE

O JEDNOM ZOVSEOBECNENI CISELNOTEORETICKEHO VZTAHU
[a1,a,] = —2%2_ A JEHO POUZITI

a,, a

PAvVEL BARTOS, Bratislava

(Doslo diia 30. septembra 1970)

V tomto ¢lanku odvodime jedno zovSeobecnenie vztahu

(1) [a1, a;] = (a0 a2)

a tento pouZijeme na rieSenie diofantickej rovnice

(2) X1 +x2+...+x,,=y[x1,x2,...,xn]

v prirodzenych d&islach.

Lema. Vztah (1) moZno pisat v tvare

(3) [al, a2] = (al{az) [[al‘;:u] ,

Ddkaz. Plati

[as, a;] = Gt = (ay, a;) ——

(a, a5) (1: “2) (“n az)

a;

= (a,, “2)[

(o) [[al;lazl [as az]]

lebo

Tym je lema dok4zana.
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a;

(o)

1.

[a1, 02]] i

a

(ar, a2) (a1, a,)

]_



Vztah (3) moZno zovSeobecnif pre [ubovolny pocet prirodzenych &isel ay, a,, ...
e Gy N = 2.

Veta 1. Nech a,, a,, ..., a,, n = 2 st lubovolné prirodzené ¢isla. Potom plati

[als (25 TIRRE an] = (alx Ayyeeny lln) l:[a“ fos a"] ’ [al‘ e2REE a"] 9 cee

a a,

[ay, ay, ..., a,,]]
ey = | .,

a,

Dokaz. Nech
k
a;=[[p}, i=12..,n
j=1

pri¢om p; su prvodisla, a; ; je pre kazdé i a kazdé j nezaporné celé &islo a aspoii pre
jedno i ¢islo prirodzené. Potom

k
lay, a5, ...ia,] =] pjm?""’
j=1

a teda

9 oo

a, a,

[[a,,az,..., o [a,,az,...,an]] _

H pjm?xa;d—m'ina‘,; - [al, Ay .oy a,,]

- [ﬁ pjmiaxai_j"‘alvj’ e ﬁ pjm?xa;,,'-a,._j] =
j=1 i=1 1 (ay, az, ..., a,)

k
j=

odkial vyplyva tvrdenie vety.

Odvodenti vetu moZno pouZit pri rieSeni rovnice (2) v prirodzenych ¢islach. O tejto

rovnici pojedndva ¢lanok [1]. V fiom odvodeni vetu 1 mdZeme pomocou tu odvo-
denej vety 1 doplnit.

Veta 2. Vietky rieSenia rovnice (2) v prirodzenych ¢islach x,, X3, ..., X,, y dosta-
neme nasledovne:

Nech &, &,, ..., &, je Tubovolné riesenie rovnice

(5) L
61 62 En
v prirodzenych dislach. Potom
(6) X = [éi—,i“,__{"_] t, y= (617 627 sy En)

Si

Je rieSenie rovnice (2) v prirodzenych Cislach, ked t je lubovolné prirodzené Cislo.
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Dokaz. Podla vety (1) v &lanku [1] treba len dokazat, Ze y = (&4, &z, ..., &)
KedZe podIa (2) a (6) je

i [él’ 62’ s én] t

Ly = i=1 ¢ _
[[cl, ST U (S SR t]
& Sn
_ [£1:820 - o] 8 _
t[[:,,...,f,] [cl,...,c,]]
& Cn

[619 52’ LERS én]

[[613 62, LERE] gn] [515 ‘fz, ey Cn]:l
61 ’ én

= (51, fZa [ER) ‘;;n)

podla vety 1, kedZze Y 1/¢; =1 a [tay, ta,, ..., ta,) = t[ay, a, ..., a,]-
i=1
Pozniamka. Ak ¢, ¢, ... &, plati & < n a (&, &, ..., &) S &, takie
(&1, &35 -5 &) < n, Eo hovori veta (2) v &lanku [1].
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