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émpls pro p&stovini matematiky, ro&. 79 (1954)

RECENSE CLANKU A KNIH

Josef Kaucky: Elementirni metody Fe¥eni obyZejnych diferencifinich rovnic. Vy-
dalo Nakladatelstvi Ceskoslovenské akademie v&d, Praha 1953. Stran 224, obrazi 24.
Cena bro¥. Kés 17,60.

Tato kniha jist§ pfijde vhod velkému mmoZstvi Stenéfi. Autor skutednd nepfedpo-
kldda celkem nic jiného nef znalost nejjednodusfich vlastnosti elementdrnich funkef.
Ukazuje, jak s timto apardtem dovedeme nalézt fefeni diferencidlnich rovnic urditych
typl. Tyto typy jsou sice dosti speciélni, zahrnuji v¥ak mnoho pFipadu, které se dasto
vyskytui. :

V ptedmluv¥ pfe autor: ,,Knifka mé mimo Uvod jests pst dasti. Uvod zadiné p¥i-
kladem na diferencidlni rovnici a jsou v ndm vylofeny rtzné zékladni pojmy. Prvni
848t pojednavé o ndkterych zvla¥tnich piipadech diferencidlni rovnice 1. ¥adu y’ =
= f(z, y). Druhé 848t je v8novéna vyhradnd linearnf rovnici 2. f4du. To proto, Ze tato
rovnice hraje v praktickych aplikacich zvla¥t vynikajfei Glohu. Teprve ve t¥eti Sasti
ge jedné o linedrnich rovnicich vysSich fé4dt. Ctvrts $4st pojedndvé o ndkterych
systémech linedrnich rovnic & konedn& v paté asti je fe§ o n8kterych zvldstnich typech
nelinedrnich rovnic.* Déle poznamenévé autor, ¥e je kni¥ka urSena hlavnd pro poslu-
chade na¥ich technik a pro techniky z praxe. Tim je charakterisovédn obsah knihy.

Viechny 84sti jsou psény velmi srozumitelnd; i s jazykovou strankou miZe byt dtenaf
spokejen. Pfednostf knihy je déle velké mnoZstvi pifkladu, je¥ jsou podrobn& rozebrény.

V knize jsou viak nékteré nepfesnosti a nejasnosti. Na p¥. na str. 11 dole se pouZivé
toho, %e ka¥dé FeSeni rovnice (5) ma tvar (6); to je viak vysvétleno aZ ve druhé &asti
knihy. Definice stupng diferenciédlni rovnice (str. 13) neni zcela jasné; autor by mdl
poznamenat, %e nelze pro libovolnou diferencidlni rovnici definovat stupeii. Autorova
definice obecného a singuldrnfho Fefieni diferencidlni rovnice (str. 14—15) je rovndZ
nejasné; podle nf by e**¢ (kde = je promé&nnd, ¢ libovolné konstanta) bylo obecné
Fedeni rovnice y’ = y, tak¥e nulové funkce by byla singuldrnf fefen{ této rovnice.

Déle by bylo tfeba podrobndji vysv&tlit metodu separace prom&nnych (str. 19—20).
Na str. 26 je zkoumén vytok kapaliny otvorem. Autor znadi symbolem dk vy¥ku, o kterou
v nédobd klesne vodni hladina za 8as dt; 4 je pritez nddoby, a prifez otvoru, » rychlost,
kterou voda vytéké v okam¥iku ¢ Autor pife: ,,Porovnédnim vychézi rovnice av dt =
= — A dh, kde je znaménko minus proto, ¥e v opaéném piipad¥ by na jedné strand byl
piirtstek vyteklé vody a na druhé strand ubytek kapaliny v nddob&.“ To neni zcela
spravng Fefeno; znaménko minus je v rovnici proto, fe vyska, o kterou klesne vodnf{
hladina za 8as d¢, mé byt oznadena jako —dhk. '

Nékde by bylo tfeba podrobnéji vysvétlit vyznam pouZivanych symbolii; znadi-li na p¥.
y funkei prom¥nné =, nenf Gplnd jasné, co znamend 1 — y =+ 0 (str. 20, 7. ¥. zdola). Na
str. 49 pak y, ¥’ zna¥f jednak funkce, jednak soufadnice jistého bodu; do vztahu (4)
smime sice dosadit 2’ = z, ¥’ = y, nikoli viak do vztahu (3).

Redenf diferencidlnf{ rovnice definuje autor jaké jistou funkei. Bylo by snad dobte se
zminit také o smérovém poli a o integrélni §ife; na nSkteryech mistech autor integralnich
dar stejnd poudivs, takie by bylo tfeba véc vysvétlit.
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Déle by bylo tfeba podrobn&ji rozebrat odvozeni rovnice obélky soustavy kfivek
(str. 192). Autor dokazuje, e pro body obélky plati jisty vztah; neni viak patrné, kde se
pti dukaze pouZivé toho, ¥e piisludny bod le#f na obélce.

Na str. 43 dole a na str. 44 mluvi autor o diferenciélni rovniei systému rovinnych ar.
Vé&c viak neni zcela pfesng formulovéna; na dalsf strand piSe autor v této souvislosti, Ze

rovnice .
dy [(d3y\? dy\¥] a3y
35(@)" P \a) |a =0
je diferencidlni rovnici soustavy vSech mo¥nych kru¥nic v rovind. Je vidét, ¥e by zde
mohlo dojft k nedorozumd¥ni, proto¥e této rovnici zfejm& vyhovuji také viechny piimky

(které nejsou rovnob&Zné s osou ¥).
Podobnd by mohlo vzniknout nedorozuméni v souvislosti 8 Clairautovou rovnici

d
(str. 193—194). Dospivéme ke vztahu (z + '(p)) Ei-'i — 0; autor déle (bez dalitho vy-

svétlo{ré.ni) vysetfuje jen ptipady 3—2 = 0az + f(p) = 0. Mén& zkueny &tendf by mohl

ziskat dojem, %e jsou vechny mo¥nosti vySerpény, coZ by oviem nebylo sprévné. Skutesns
existuji integrélni kiivky Clairautovy rovnice, které nepatif ani do prvni, ani do druhé
skupiny; to snadno nahlédneme asi takto: Zvolime pfimku, které je feSenfm Clairautovy
rovnice, postupujeme po nf a% k bodu obélky, dile postupujeme po obdlce, pak event.
zase odbodime s obalky na tednu; ziejm$ dostaneme hledanou integriln{ kiivku.

'V knize jsou také ndkteré tiskové chyby, neni jich vak mnoho & v celku nerusi. Na pt.:
»,zékondeny tvar‘ (str. 18, 5. f. shora); ,,vZitim* (misto uZitim, str. 149, 11 ¥. zdola).
Déle by snad bylo dobte bliZe vysvé&tlit vétu na str. 135, 8. ¥. shora: ,,Metodou iteracf
je tato rovnice rozfefena v pf. 1. odst. 29. V pi. 1. odst. 29 (str. 168) jsou dv¥ rovnice
o dvou neznémych funkeich @, y; teprve eliminaci funkce 2 (str. 169, 8. . shora) dostaneme
rovnici, uvedenou na str. 135.

P#i posuzovéni této knihy musime predeviim kladnd hodnotit; Ze se nafel matematik,
ktery piistupnou formou davéa n8co také nematematikim, lidem, ktefi chtdji matematiky
jen k nd¥emu pouZit. Neni pochyby o tom, ¥e po této strance kniha sviij kol splni.
Je viak £koda, %e jsou v knize nepfesnosti; u ,,8istych‘‘ matematiki bude jist§ kniha
pfijata ménd ptiznivs neZ u ,,praktikia‘‘. Myslim viak, e by se i mensfmi opravami daly
uvedené nejasnosti pfi pfiStim vydéni odstranit, aby se kniha lfbila i matematikim,
ani¥ by tim ztratila svou srozumitelnost pro nematematiky.

Jan Martk, Praha.

F. R. Gantmacher - M. G. Krejn: Oscilljacijonnyje matricy i jadra i malyje kolebanija
mechanifeskich sistem (Osciladni matice a jaddra a malé kmity mechanickych soustavy.
2. vyd., Moskva, Leningrad, Gostechizdat, 1950 (360 str.).

Necht jo -

(y) = A(x) (1)

reélné linedrni transformace,

kde A je matice flayl, ¢ =1,2,...,m; k= 1,2, ...,n. Oznadme V(z) (V(y)) podet zmén
znaménkovych v kone$né posloupnosti ,, z,, ..., 2, (resp. ¥y, Ya, ++«» Ym)- Jo-li V(y) <
< V(%) pro libovolné z, ¥{ké se o transformaci (1) (a také o matici A}, Zo nezvétduje podet
znaménkovych zmin. Takové linedrni transformace maji vyznam v analytické theorii
munoho8leni. Tak na pf. véta Budan-Fourierova i Desoartes-Jacobiova poskytujf horn{
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odhad pro poSet kofentt v inbtervalu (a,b) (konefném nebo nekonetndm). Ji¥ Klein
polofil otézku, ktery z tdchto odhadd je ,,vyhodn&jii*. Uplnou indukef dokézal na pi.
Petr, %o je vyhodndji odhad. poskytovany vStou Decsartes-Jacobiovou (Casopis 38,
1909; 59, 1930). Jde o to, stanovit podminku nutnou a postaéu]ici aby matice 4 ne-
zvit¥ovala poet zm¥n. .

Rekneme (pbdle J. Schoenberga), %e reélné matice 4 ]B definitnd, nemaJl i ia.dné dvg.
jeji prvky opa&né znaménka,-a ¥e md matwe A definitnt sloupce, je-1i ka¥dy jeji sloupec
definitni jednosloupcovou matici. Necht je r hodnost matice 4. Je-li 1 <4 < r, ozna¥me
A® matici o () tadkach a (P) sloupcich, jejiZ prvky jsou subdeterminanty stupné ¢
z matice 4, p¥i Seri¥ vechny subdeterminanty tvofené z téfe mnoiny ¢ ¥adkit z 4 se
vyskytuji v A(# v té¥e tadce; podobné pravidlo plati o sloupcich. Je znamo, fo A" mé,
hodnost 1, tak¥e sloupce této matice jsou tm&rné. Pak platf véta:’

'Matice A nezvétduje polet zmén, pravé kdy: md vlastnosti: a) matice A,, A®, ..., Ar-1
jsou definitni, b) matice A" md definitnt sloupce.

a) znadi, Ze dva subdeterminanty z A tého% stupnd 7 nemaji nikdy opa&né. znaménka
pro ¢ < r.-Schoenberg dokézal v&tu pro » = n = m (Math. Zeitschr. 32, 1930), (pak h)
odpadd). Obecny dikaz podal Motzkin (Diss. Basilej, 1933, vyslo v Jerusalemd 1936)
a Krejn (1934) Schoenberg udal pouilti v analytické theorii mnoho&lenti (Math. Zeitschr
38 1933).

" Podobnymi vlastnostmi matic se zabyvé spis Gantmacher- Krejnuv, aviak se zfetelem
na upotfebenf v mechanice. Redlnou matici A typu m X m nazveme totdlné nezdpornou
(totdlné kladnou), jsou-li jeji subdeterminanty libovolného stupnd vesmds nezdporné
{vesm8s kladné). Matice A je dle terminologie v knize zavedené oscilaéni, je-li A totdlnd
nezéporné, existuje-li viak takové islo celé kladné p, %o A? je totédlnd kladné. Matice
tot4lnd nezdporné, totalnd kladnéd i osciladnf, o nich% je pojednéno v kap. II, jsou
‘zvlddtnimi piipady matic, které nezvétéuji podet zm&n. O dalsich zobecn&nich matic
oseiladnich jedné kap. V. '

V kap. IIT uva¥uji se malé kmity linedrniho pru¥ného kontinua (na p¥. struny nebo
tyde) rozprostieného podél osy x od bodu a do bodu b, neupévndného uvnitt intervalu
(a, b). Jeho vlastni harmonické kmity jsou dény vzorecem y(z,t) = @()sin (pt + «),
kde y(z, t) je vychylka v bod¥ = v 8ase ¢, ¢(x) je amplitudni funkce a p je frekvence kmitu.
Nejjednoduseji se formuluji oscila¥ni vlastnosti malych kmith onoho kontinua v tom
ptipads, Ze se jedpé o konedny podet n hmot m,, m,, ..., m, soustfeddnych po ¥add v bo-
dech 84,85, ..., 8, (@ < 8, < 8, < ... < 8, < b). Tyto osciladnf vlastnosti jsou dtisledkem
oscilagnosti t. zv. matice vlivové ||«;ll, pt Sem¥ prvek «;; je vychylka v bod§ s; za pu-
soben{ jednotkové sfly v bodsé ;.

V knize se viak v kap. IV pojednavé také o ptipadu, kdy jsou hmoty soustfeddny v ne-
konednd mnoha bodech. Pak osciladni vlastnosti jeou déisledkem osciladnosti jisté spo-
jité funkce dvou promdnnych K(z, t), ,,jadrac. Oscllaﬁnost K(x, t) se definuje pomoci
osciladnosti matic ||K(z;, z,)|.

_Aby &tenét knize Gantmacher-Krejnové mohl rozumé&t (a# na kap. IV), stali, aby znal
‘zéklady theorie determinantt a podtu diferenciélnfho a integrélnfho. Zskladni vty
theorie matic a kvadratickych forem jsou vylo¥eny v kap. I. Pouze kap. IV vyZaduje, -
aby dtenéf znal také zéklady theorie integrélnich rovnic a integrélii Stieltjesovych. Tato
okolnost, zéroveii se skv8lym vykladem, v ndm¥ matematické vysledky jsou doprové-
zeny interpretacemi z mechamky, ginf knihu pﬁstupnou girokému kruhu &tenéi, nejen
matematikd, nybr¥ i theoretlckyoh fysnkﬁ a in¥enyri pracujicich v oboru theorie kmiti.

Karel Rythlik, Praha. ;
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Vojtéch Jarntk: Uvod do poitu integrilniho,: 2. vydéni, Nakladatelstvi CSAV, Praha,
1954, stran 300, naklad 4400, cena bro¥. 27 Ké&s, vaz. 33 Kdés.

Recense 1. vydéni Jarnikovy knihy vysla v 1. seitu Casopisu pro p&stovéni matema-
tiky rod. 75 (1950). Nebudu proto na tomto mist§ mluvit znovu o celém obsahu knihy.
Jen se zminfm strugnd o tom, v Sem se nové vydénf 1i¥f od starého. PokraSovénim Uvodu
mé byt autorem piipravovany Integrélni podet. Z toho duvodu jsou ve 2. vydéni
vynechény n&které partie, které budou ve vétsi obecnosti probirdny v Integrélnim poétu.
Jde predeviim o dva prvni Dodatky (kap. IX. a X.). Z IX. Lapitoly jsou vynechény tii
paragrafy, a to: MnoZiny, majici Jordanovu miru 0; Nerovnosti mezi integrdly; Dalsf
podminka pro existenci integrélu. Z X. kapitoly je vynechédn paragraf: Substitudni
methoda pro urlité integrély, ve kterém byly dokazovény dv® véty o substituci za po-
ndkud zméngnych pfedpokladi. Jinak zustdvé latka knihy takike nezm&ndna.

Cestmir Vitner, Praha.

F. Kadefdvek - B. Kepr: Prostorovi perspektiva a reliefy. Nakladatelstvi CSAV,
Praha, 19564, ndklad 2200, stran 74, v textu 63 obr., v piiloze 28 obr.

Tato kni¥ka je novym zpracovanim knihy Relief, kterou vydal F. Kadefdvek r. 1925.
Toto nové vydéni je tfeba uvitat zvlast proto, e v soudasné dobd se potvrzuje dileZi-
tost relief, nebot pamétniky, vyznaéné budovy a slavnostni sing se vyzdobuji reliefy,
které majf proti malb8 fadu piednosti. P¥fkladi k tomu je kolem nés sdostatek.

V Gvodni ésti knizky je krétce pojednéno o linedrni perspektivé. Tu po vykladu o zé-
kladnich pojmech perspektivniho zobrazovéni jsou uvedeny klasické methody a nejpouZi-
vangjsi methoda distanéniki. RovnéZ je tu provedena tvaha, kterd umoZiiuje pouZit
pfi znadné distanci jen 84sti distance (t.zv. methoda redukovanych distandniki).

V druhé &asti je poddn nédvod, jak sestrojit perspektivni relief, ktery nahrazuje piso-
beni prostoru na oko jiZ ne malbou (v roving), tieba i po konstruktivni strénce dokonale
perspektivng prokreslenou, ale idinkem prostorového utvaru. Vyklad je zaloZen na po-
jmech a poznateich z linedrni perspektivy a jsou uvedeny nové pojmy. V této &ésti zaby-
vaji se autofi nejdiive konstrukei reliefu ve hmot¥ nanéfené a odvozuji proto methody
obdobné k perspektivnimu zobrazovani. Jako zajimavy dusledek reliefni perspektivy
jsou nalezeny utvary, jejich¥ reliefy jsou nevlastni, éehoZ je pouZito p¥i ndznaku stiedo-
vého nebo rovnob&Zného osvétleni. Pro vypragpvéni reliefu ve hmot& odebirané jsou od-
vozeny dulefité vty, a to v&ta de la Gourneriecho o kolmém primétu reliefu daného
télesa na samodruZnou rovinu & véta Staudiglova pro ureni pomocného ptdorysu. Tato
druhé 84st je zakondena navodem, jak prakticky konstruovat relief ve hmot¥ nanéfené
i odebirané.

V posledni &4sti je pojednéno o umslecké strance reliefu a perspektiv a o poufiti v praxi.
Ze zachézeni s detaily a jasnosti barev v pozadi plyne po¥adavek, aby malba &i relief
pusobily dokonalym klamem na oko divdkovo. Toho vyu#ili n8ktetf umélei v malifstvi
a rytectvi. DileZité je poznédmka o tom, jak lze v malb¥ i reliefu pouiit rozli¥nych klamu
(na pf. dva horizonty a pod.), déle o poufiti v architektufe a to zv14&t pfi fefeni ndmdsti,
které je zakoneno vynikajici budovou (piikladem je pohled na Véclavské ndmdsti sm&rem
od Mustku k museu a naopak). Sem je vloZena 8ést pojednévajici o kruZnici a jejim zobra-
zeni, kterd snad pro uceleni (jde o uréeni perspektivy krufnice) mé&la byt pred reliefem,
a to se zminkou o reliefu kruZnice po vykladu utvart, jejich¥ relief je tb&%ny. V dalsim
pouZitf je zminka o t.zv. afinnfm reliefu (s kraétkym vykladem o afinnim zobrazeni dvou
prostori), jeho¥ se uZivé pfi reliefech jako podkladech pro medaile & mince nebo pro
kameje a intalie. Poutavy je vyklad principu guillochage, kteréd mé duleZitost pii vyrobd
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bankovek. Vklad je doplndn pozndmkou o pouZiti svétla (rastru) ke zhotovovéni plastik
a relief osob a k dokumsntaci podkozeni plastik a vad v %elezobetonovych konstrukeich;
pfitom nem4 vliv pipadné znedi¥téni na vysledek, ktery zachycuje pouze tvar. Zdvérem
je pozndémka o vysokém a nizkém reliefu a jejich pouZiti pfi vyzdobéch.

Kni¥ka je psbna zcecla srozumitelnd ka¥dému, kdo znd nejnutndjsi zéklady stereo-
motrie (znalost rovnob&%nossti a kolmosti ttvarii, jejich incidence a protinini). Je do-
plndna pdknymi a ndzornymi obrizky v textu; popis na obrazcich je dobfe Sitelny a ne-
pfeplituje nikdy obrazec. Tyto obrizky jsou vdtfinou kresleny v perspektivs, coZ pod-
statnd zvysuje jejich ndzornost.

Proto¥s zaroveii vysla v nakladatelstvi CAV druhé knifka F. Kadefdvka: Uvod do
ddjin rysovéni a zobrazovacich nauk, kterd je obdobou ke kni¥ce Geometrie
& umdni, lidi se viak od ni zcela novym pojetim a zpracovanim, bylo by jistd zdsluZaym
$inem, kdyby F. Kadef4vek v duchu obou novych knifek zpracovalilinearni perspek-
tivu.

V knf¥ce je ndkolik tiskovych chyb, kieré si Stendi pii pozorném $bteni muZe snadno
s4ém opravit. Nedopattenim, které rusi smysl, je véta na str. 36 f4dek 3. a 2. zdola, kters
by podle obr. 35 méla znit asi takto: Rovina (ap) protiné rovinu » v ptimee N ,#»H’ arovina
%> jdouci bodem A rovnob&%nd s rovinou », protiné pfimku p v bod¥ 10.

Karel Drdbek, Praha.

Poznémka ke kni¥ce: Dr K. Hrufa: Deset kapitol z diferencidlniho a integrilniho
pottu. Piirodovddecké nakladatelstvi, Praha, 1952.

V poloving dubna minulého roku ptedlofil jsem &asopisu ,,Matematika ve Zkole‘¢
Sldnek tého¥ nadpisu, kde pisi:

,»Recenst této jinak zdarilé knitky podal v tomto Sasopise (,,Matematika ve $kole‘‘),
3. roé., &. 3 (zadni obdlka) dr K. Havlidek. Pro vplnost pFipojuji k této recensi po-
2ndmku, tykajict se medopatient, jeX se stalo autorovi knihy pFi dikazu véty 22 na
str. 62. Jde o dikaz stejnosmérné spijitosts funkce, spojité v uzavieném intervalu
{a, b).**

Déle jsem ve svém $ldnku upozornil na nespravny autoriv usudek, ktery se v dikaze
této vty vyskytuje. Rodakee 8asopisu ,,Matematika ve $kole* mi vSak tento Slanek
vrétila s odiivodndnim, %e jde o nepatrnou autorovu chybu, ktera se dé snadno opravit.
Chtdl bych zde proto ukazat, %e nejde o ndjakou malidkost, nybr¥ o zavazny omyl.

Autor dokazuje vdtu v této formulaci: Je-li funkce f spojitd v uzavieném intervalu
{a, b), pak ke kaidému &islu & > 0 existuje takové islo & > 0, %e pro kaidd dvé éisla
%y, 2, 2 {a, b), kterd vyhovujt nerovnosti |x; — x,| < 3, je |f(%,) — f(%;)| < e. Dikaz za-
8ind t¥mito slovy: ,,Zvolms libovolné &islo s > 0. 1. Funkee f je v bod¥ a spojitd zprava.
To znaman4, %2 k Jislu }& existuje takové (pravé) okoli J,bodu a, Ze pro viecka z z J, je
|f@) — (@] < te. Jsou-lim, 2, dva body z J, jo |f(zy) — f(zs)] = |[f(zy) — f(a)] —
— [@s) — H@)] S [f@y) — f(@)] + |f@,) — f(@)| < 4 + 4& = &. Oznaime.li #i¥ku okoli
J, pismenem ¢,, je |z, — ®,| < 6,. Tim je v&ta dok4dzéna pro viecka x,, %, z jakéhosi in-
tervalu <@, a + 6,).*

Predeviim lze autorovi vytknout, %e v dikaze u¥ivé na p¥. vyroku ,,v¥ta je dokdzéna
pro viecks @,, z, z jakéhosi intervalu‘‘, co¥ nem4 Z4dny urdity smysl. Déle (bod 2, str. 62)
pravi autor: ,,Podle bodu 1 v&ta plati pro vlecka =,, , z jakéhosi intervalu {a, c), kde
8 < ¢ < b. Pfedpokléddejme, ¥o ¢ < b a e pro viecka 2,, %, z {a, c), pro n&% plai{ |z, — z,|<
< ,, kde 4, je vhodné &islo, je |f(z,) — f(%,)| < &, kdeZto pro ¥4dné &islo 2, > ¢ nebo
%3 > ¢ z {a, b) takové vita neplati.* To zfejm¥ zase nema ¥4dny smysl. Autor, chije
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pouZit nepfimého ditkazu, se nepostavil na sprdvné stanovisko. Bylo by t¥eba Fci asi
toto: ,,Podle bodu 1 existuje pro jisty interval <{a,c), kde a < ¢ < b, k zvolenému &
kladné &islo 6, tak, Ze plati |f(x,) — f(x,)| < & pro viecka xz;, z, z intervalu {a, ¢), pro né%
je |z, — z,| < 6,. Predpoklddejme, %e ¢ < b a Ze neexistuje ¥4dné &fslo c* v&tif neZe
a nejvyse rovné b tak, aby k zvolenému ¢ > 0 existovalo kladné é* takové, Ze by pro
viechna z,, x, z {a, c*), kterd by spliiovala nerovnost |z, — x,| < d, platilo | f(zy) —
— fam) | < e

Pak ze spo_utosti funkee f v koncovém bod§ ¢ intervalu {a, ¢) usuzuje autor, Ze pro
zvolené ¢ existuje takové okolf bodu ¢, t. j. interval (c,, d), e pro kaZdé dva jeho body
x,, ©, plati

[f(zy) — (@) < &

Z obou t8chto vysledki odvozuje autor, %e ve sjednocenf obou intervald, t. j. v inter-
valu <a, d), plati |f(z,) — f(x,)| < & pro ka#dé dva body =,, x,, které spliiuji nerovnost
|2y — | < &,, kde 8, je mensi z &fsel &y, §, = 6 — c,. Ctené# snadno zjisti nesprdvnost
tohoto zé&v&ru. Tuto chybu, kterd neni zésadnfho rdzu — lze ov8em snadno napravit;
nelze tim v3ak zachrénit cely dikaz. Takovym postupem lze zjistit jen tolik, ¥e interval
{a, ¢), pro ndj% pti daném & > 0 existuje § > 0 poZzadované vlastnosti, lze (pokud je ¢ < b)
pondkud zvétiit na jisty interval {a, c*) (kde ¢* > c), pro n&j% pfi témie ¢ existuje op&t
jisté 6* > 0 o podobnych vlastnostech. Neni oviem vid&t, ,,.kam aZ‘ muZeme interval
{a, ¢) takto ,,prodlu¥ovat‘‘; aby se dal dikaz takto provést, bylo by tfeba ukizat, %e po
konedném podtu kroki ,,se dostaneme® a¥% do koncového bodu daného intervalu. To
zarufuje v&ta Borelova, jiZ se autor asi cht&l uvedenym dikazem vyhnout.

Podobn4 situace je v autorovd dikaze véty 20 o omezenosti funkce spojité v uzavieném
intervalu. Ani jeji dikaz nenf sprévny.

Z uvedeného rozboru vysvité, e jde vskutku o zéva¥né chyby, které nelze odstranit
na pf. tim, Ze n&které &islo J, které se v dukaze vyskytuje, nahradime n&jakym mensim
&islem. Domnivam se, ¥e je sprdvné na podobné omyly upozornit, protoZe jde o udebnici,
kteréd se dostala do rukou firoké ftendfské obcee, o udebnici, podle niZ se jist§ mnozi
Stenaii uéi zékladtim vyssf matematiky. Podotykdm to zv1dstd proto, e se v pfedmluvy
na str. 5 $tena¥ ubezpeuje, ¥e ,;diraz je kladen zejména na logickou strénku postupu,
ktery je vidy volen tak, aby dikazy byly spravné a Gplné‘ a déle, %e ,,veskersd tvrzeni
v knfZce obsaZend jsou provézena pfesnymi dikazy‘.

Josef Skrdsek, Brno.

Poznémka redakce: 1. Podle sd¥lenf dr K. Hrudi budou uvedens nedopatieni
v druhém vydéni knihy opravena.

2. ZkuSeny matematik vidi na prvni pohled, ¥e Hrufovy dukazy vét o omezenosti
a stejnom&rné spojitosti funkcee, spojité v uzavieném intervalu, nejsou v pofadku, protoZe
se v nich nikde nevyu#ivé strukbury mnoZiny redlnych &isel. Tim je mindno asi toto:
Kdybychom na p¥. slovem ,,dislo* rozumsli ,,racionélni &islo*‘, kdybychom slovy ,,inter-
val <0, 1> rozum¥li mno#inu viech raciondlnich &isel x, pro n¥% plati 0 < x < 1, kdy-
bychom slovy ,,funkece v intervalu (0, 1> rozumli predpis, ktery kaZdému raciondlnimu
gislu z intervalu <0, 1) pfifazuje ndjaké raciondlni &islo, a kdybychom tuto termir_miogii
zavedli i v jinych obdobnych ptipadech, snadno bychom zjistili, %e i p#i této termino-
logii by m8ly smysl zékladni pojmy z diferencidlntho podtu (na pifklad bychom mohli
mluvit o spojitych funkeich) a %e by zistaly sprévné i ndkteré vdty. Na pt. by déle
platila v&ta, e soudet nebo soudin dvou spojitych funkei je opst spojitd funkce. Aviak
vty o omezenosti & stejnom¥rné spojitosti funkee, spojité v uzavieném intervalu, by
ji¥ neplatily, jak ukazuje pfiklad funkce f, definované na mno¥ing vi¥ech raciondliich
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Sisel intervalu (0, 2) pfedpisem f(z) = -t V na¥f shora uvedend terminologii jo

funkce f spojitd v intervalu'{0, 2); nenf tam v¥ak omezené4 a nemie tedy byt ani
stejnom&rnd spojita.

Je tedy vidgt, ¥e v ditkaze v8ty o stejnom&rné spojitosti musime ndjak u¥it toho, Ze
pracujeme s railnymi 8fsly — a zatim viecko, co ¥iké autor, by se dalo stejns ¥fei, i kdyby-
chom méli jen &isla raciondlnf. Strukturu mno%iny redlnych &isel charakterisuje autor
na str. 12 v¥tou o supremu; bez jejtho pouZiti nemuZe tedy dokézat v8tu o stejnom&rné
spojitosti. O dtud je také vidst, jaky vyznam a dosah mé véta o supremu, a je té% patrné,
%e definice redlnych d&isel pomoci fezii (nebo kterékoli jind jejich definice) nenf pouze
matematikou hrou, nybr¥ prostfedkem, pomoci ndho¥ lze dokézat na p¥. v8tu o supremu
(nebo n&jakou jinou v&tu s ni ,,ekvivalentni*‘), bez ni%se ddle neobejdeme. Tim je snad
také osvétlena role, jakou hrajf v analyse realné &isla (ve srovnani na p¥. s &isly racio-
nélnimi); v autorové podéni neni vyyznam této role nijak patrny.

Wijdenes: P. Noordhoff’s wiskundige tafels in 5 decimalen. P. Noordhoff, Groningen
1963, VIII 4 269 str., 8,75 florins.

Tabulky jsou urfeny pro potfeby studentt na vysokych gkolach, do laboratoff, pra-
myslu a pod. Obasahujf dekadické logaritmy (1—12009), logaritmy goniometrickych
funkei a tabulky goniometrickych funkef s \ihlem v sexagesimélnim déleni a v radié-
nech. V posledn{ 84sti je n&kolik krati¥ich tabulek pfirozenych logaritmi, déle ndkterych
exponenciélnich funkef, prvodisel a odmocnin. V zdv&redné 8asti knihy jsou jest§ kratké
tabulky faktoridlni funkce, exponenciédlnfho integrdlu, integralsinu a integrélcosinu,
tabulky integrélu Laplaceovy funkece chyb a Besselovych funkef.

Tabulky jsou velmi p&kn¥ vybaveny. Pro usnadn&ni orientace je kaZdy oddil ti§tén na
papfife rozdilné barvy. Tisk je vzorny, s vykladem v Sesti jazycich: v holandském, indo-
neském, anglickém, francouzském, ndmeckém a Spandlském.

' Ivo Babudka, Praha.

Matematické stroje. Sbornfk I, Nakladatelstvi CSAV 1953, str. 132, obr. 29, 39 Kis.

Sbornfk m4 dv¥ 8asti. Prvnd z nich obsahuje v péti kapitoldch vysledky vyzkumnych
pracf z oboru numerickych podetnich method vhodnych k FfeSeni problémii &s. samoéin-
nym poditadem (SAPO). Druhd $ést v kapitole Sesté a sedmé pak pojedndvé o pouZiti
%s. strojit na zpracovani dérnych Stitkd pfi numerickém FeSenf matematickych tvah. .

Kapitola prvé uvadi charakteristické vlastnosti modernfho samodinného poditade.
Porovnévé klasické methody numerického poétu s methodami vhodnymi pro samoginny
podital. Jsou vysvdtleny zékladnf pojmy samodinného po¥iténi, instrukce, adresa, ope-
race, slovo, vyvojové znaménko a pojem instrukéni sfté. '

V kapitole druhé jest vysvétlen z obecného hlediska zptisob zobrazovéni informact
v ¥8. samo¥inném poditadi. Pojedndvs. se déle o kodech, umo¥iujicich zobrazeni Sisel
ve tvaru bindrnim nebo dekadickém. V' $ésti pojednévajici o instruk¥nich kodech jsou
vysvétleny instrukce a operadnf kod.

Kapitola tfeti udédvéa postup pti ptipravé instruk¥nich sitf, volbu numerické metho-
dy; ndvrh a podrobné vypracovéni sit¥.

Kapitola $tvrtd popisuje sestaveni instrukdni sit8 pro vypodet centrované optické
soustavy. . : .

Kapitola paté jest ukézkou fefent diferencidlnfho problému na samodinném poditadi.
Jeat volen pitklad pormsmd jednoduchy, aby 1épe vynikla podstate vSci. Methdda jest
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viak aplikovatelnd i na kamplikované systémy diferencidlnich rovnic. Provadi se fe¥en{
oby&ejné diferencidlnf rovnice methodou Runge-Kuttaovou. Tuto methodu mo#no
povafovat za typicky vhodnou pro samo8inny po&itaé pro jeji jednotny postup na roz-
dil na pt. od methody Adamsovy, kde prvé kroky se provadé&jf odliSsnym zpisobem.

V prvych odstaveich kapitoly Sesté, spadajicich jiZ do druhé &asti sbornfku, jest
popsén dérny Stitek, symbalika k sestaveni pracovnfho postupu a nejSastdjsi operace
s dérnymi Stitky a &isly. Ve zbyvajicich odstaveich této kapitoly jsou strudn® popsény
stroje na zpracovéni dérnych Stitki.

V kapitole sedmé jest popsén vypolet soufadnic profili turbokompresorovych
lopatek pro jejich vyrobu soufadnicovou frézou. Vypodet byl proveden na strojich na
zpracovani dérnych titkd. V této kapitole jest podédn rozbor uvedeného problému a na-
znadena interpola¥ni methoda vhodné pro tuto tlohu. Jsou uvedeny operadni tabulky,
udévajici ndvrh operadnfho postupu. V poslednim odstavei této kapitoly jest proveden
odhad chyby interpolaéni methody.

Ivo Babuska, Praha.
(napséno podle résumé ve ,,Sbornfku‘).
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