Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

Ulohy

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 17 (1888), No. 1, 33--41

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/109154

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1888

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/109154
http://project.dml.cz

33

ac kruZnici; tato protind stranu ab (neb jeji prodlouZenf) v bodé
e, prodlouZenou stranu bc v bodech f, g. Jest pak

gb . bf —ab.be _
¢ili (cg + be) (¢f — be) = ab (ae — abd)
aneb (ac 4 be) (ac — be) = ab (2ad — ab).

Odtud obdrzime
be* = ac® 4 ab?* — 2ab . ad.
(Btcmnuks onwmunoi fusuxu w yxemenmaprott mamemamury, II.
éemecmps, cmp. 262.)

Krivost krivek pri isogonalné transformaci. VySetiuje, kterak
se méni kiivost rovinné kiivky pri isogonilné transformaci,
objevil Laisant tuto vétu: Prochdzi-li bodem fada kiivek a lezf-li
ich stiedy ktivosti tomuto bodu piisluSné na kuZelosecce, jsou
téz stredy kfivosti kfivek odvozenych transformaci isogondlnou
poloZeny na kuZelosecce.

Zvlastnimi p¥ipady obsaZenymi v tomto theoremu jsou dvé
véty, které difve jiz odvodil 7ranson (Nouv. annales, 1869):

Kftivky odvozené isogondlnou transformaci ze svazku primek
maji piisluiné stiedy kiivosti na uréité ptimce.

Jde-li bodem fFada kfivek majicich v bodé tom stejnou
kiivost, lezi prfslusné stfedy krivosti kfivek odvozenych na
kuZelosetce, kterd ms v bodé odvozeném ohnisko.

(Bulletin de la société mathématique de France. Tome XV. 1887.
pag. 39).

Ulohy.

Re§enf tilohy 17. z roé. XVL
(Zaslal p. Viadimér Novdk, stud. VIIL tf, v Truhlifské ulici v Praze.)
o

Vyslednice obou sil jest v prvém pifpadé 2P cos 3

hém pak (P p)cos (g——ﬁ)-{—(P—p)cos(g—}-b).

Aby se bifmé s nezménénou rychlosti pohybovalo, musejf
obé vyslednice byti sobé rovny, tedy

, vdru-

3
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(P+p)cos (%——ﬂ)—[—(P——p) cos (g——{—ﬁ):ﬂ’cos—g—.

Refenfm této rovnice obdrifme
— a B
p_Pcot§.tg;2—.
Tutéz ulohu YeSili pp.: Ant. Radesinsky a Frant. Navrdtil
z VIIL tf. v LitomySli, Lud. Novotnyj a Karel Petr ze VIL tf.
g. v Chrudimi, Miroslav Antos, stud. g. v Zitné ulici v Praze,
Frant. Klas a JindrFich S'afafom'é’ z VIIL tf. v Pisku, Karel
Herzdn ze V1. tf. r., Jos. Kdibrle, Karel Novdk a Josef Dvordik
z VIIL tf. v Hradei Kralové, Kar. Klir ze VI tf. r. v Karling,
Frant. Zelinka ze VI. tf. a Fr. Janousek ze VII. tf. r. v Brné,
Frant. Tomdss ze VI tf. g. na Novém Mésté v Praze, Frant.
Dolezal a Svatopluk Dienel z VIII tf. vy$§tho r. g. na Malé
Strané v Praze a Ferd. Steinbach ze VI. tf. r. v Tabote.

Refeni dlohy 18. z ro¢. XVL
(Podal p. Ferd. Steinbach, stud. VL. tF. r. v Tébote)

Znamens-li ¢ jednu tuto silu a x jeji rameno, bude S — ¢
druhd sfla a d—=z pifsluSné rameno. Podminka rovnovihy
v prvém pifpadé jest

‘ g=B—q@d—2)
a v druhém

@+peE—a)=@C—¢—p (@d—2+a).

Odeéteme-li prvni rovnici od druhé, nabudeme

a
p = a‘ S.

Spravné TeSenf zaslali pp.: Karel Petr a Lud. Novotny
ze VIL tt. g. v Chrudimi, Frant. Dolefal a Svatopluk Dienel
z VIIL. tf. vy$itho r. g na Malé Strand v Praze, Viadimir
Novdk z VIII. tf. v Truhldiské ulici v Praze, Karel Herzdn
a J. Petritek ze VL. tf. r., Josef Dvordk, Jos. Kdbrle a Karel
Novdk z VIIL t¥. v Hradci Kralové, Jind. Safaovi¢ a Frant.
Klas z VIIL tf. v Pisku, Frant. Navrdtii a Ant. Radesinskiy
z VIIL ti. v Litomy3li, K. A. Klir ze VIL tf. r. v Karliné
a Frant, Zelinka ze VI tf. r. v Brné.



35

Resenf tilohy 19. z roé. XVL
(Zaslal p. Frantijek Klas, stud. VIIIL tf, v Pisku.)

Jelisvahroviny d4n dhlem e, bude P, = Q sin e, P, = Qtge,
%, tudiZ sin e = - v Pz
q= P PP

sin & VP’ — P’

Spravné Yeseni zaslali pp. : Jan Andres, Frant. Dolezal, Svato-
luk Dienel z VIII. tt. a Karel Zikmund ze VIL. tf. vyssiho r. g.
na Malé Strané v Praze, Karel Bailony z VIIL ti., Karel Petr
a Ludvik Novotny ze VIL tf. g. v Chrudimi, Karel Klir ze VI
té. r. v Karling, Karel Herzdn a J. Petiitek ze VL t¥. r., Josef
Kdbrle, Karel Novdk a Josef Dvordk z VIIL tf. v Hradm Krs-
lové, Ant Radesinsky a Frant. Navrdtil z VIIL tf. v Litomysli,
Josef Safavovié o Framt. Klas z VIIL ti. v Pisku, Frant. Ze-
linka ze VI. tf. r. v Brné a Ferd. Steinbach ze VI. tf. r.
v Té4bote.

a tedy cosa !, proceZ vaha sudu

Reenftlohy 20. z roé. XVL
(Podévé p. Karel Herzdn, stud. V1. tf. r. v Hradci Krélové.)

Trvé-li vvh k prknu po dobu ¢, musf byti ¢ =C—gt,
znamend-li g zrychlen{ tizi Vyska prkna jest dle volného padu

2
y , & dle vrhu vzhi’uu—— (C + o), tedy

29
2
%:§(C+C)t.
Vylouéfme-li z obou téchto rovnic ¢, obdrzime
C= Vil
Spravné YeSeni zaslali pp.: Ant. Radesinsky a Frant. Na—
vrdtil z VIIL. t¥. v Litomy$li, Karel Kléir ze VI. tf. r. v Karliné,
Karel Petr a Lud. Novotny ze VII. tf. g. a Karel Bailony
z VIIL tf. v Chrudimi, Josef Dvoidk, Josef Kdbrle a Karel
Novdk z VIIL tt. g. a Jan Petricek ze VI tf. r. v Hradei
Krélové, Frant, Dolefal, Svatopluk Dienel a Jan Andres z VIIL
tf. vysstho r. g. na Malé Strang¢ v Praze a J. Lauschmann ze

VII. tf. g. v Pffbrami.
3*
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Resenfilohy 21. z roé XVL
(Zaslal p. Jos. Kdbrle, stud. VIIL, tf. v Hradci Krdlové.)

V prvnfm p¥fpadé jest pohybujici silou véha p;, kteriz
p¥i pohybu stejnomérné urychleném za rovné doby vZdy jemom
rovné préce vykonati miiZe, necht pohybuje pii volném svém
pddu pouze b¥fmé p, po drdze S, neb po drize s, toto biimé
i odpor Q na p¥istroji, zplsobeny vahou obou misek i Sndry
a otdcéicim se koleckem.

Jsou tedy vykonané price p, S=(Q-p,)s, a taktéz
v druhem p¥ipadé p, S = (Q + p,)s, -

Vyloué¢fme-li nezndmou Q z obou rovnic, najdeme

S — (py — P2) 18 .
P13 — P2%y ,

Spravné YeSeni zaslali pp.: Karel Novdk a Jos. Dvoidk
z VIIL ti. g. a Karel Herzdin ze VI tf. r. v Hradei Krilové,
Jan Andres, Svatopluk Dienel a Frant. Dolezul z VIIL ti. vyS-
§tho r. g. na Malé Strané v Praze, Karel Petr ze VIL tf. g.
v Chrudimi, Antonéin Radesinsky a Frant. Navrdtil z VIIL. tf.
v Litomysli.

ReSenf tlohy 22. z roé. XVL

(Poddvd Josef Vandura, stud. VIL tf. g. v Bud&jovicich.)

Nabude-li vlak za hledanou dobu ¢ mezné rychlosti v —=z,¢,
a zplsobuji-li odpory pohybu zpozdénf z,, ujede vlak, hnén jsa

) _zt i I LI L
parou, drdhu = — 9 a pak bez pary y_.-?z—z_;zzt. ) Ze

pak rychlost \/Zs;z na konci drahy s, jest rovma rychlosti

V 25,2, na poéitku dréhy s, , obdrifme pomocizl ::Q pro dru-
2 1

2
hy dil drahy y = 82;;t a tudiZ pro celou dréhu
1 .

2, t* s
S:m+y=—12—(1+s—: ,
*) Pfi tom pro jednoduchost pfedpoklddime, Ze zdporné urychleni

odpory pohybu zpiisobené jest stejnomérné, coZ oviem nenf zcela
spravné, jelikoZ jest na pf. tfenf ikonem rychlosti.
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tak Ze jest
2Ss1
('91 32)31
Sprévné YeSenf zaslali pp.: Karel Petr ze VIL tf. g.
v Chrudimi, Frant. Zelinka ze VI. tf. r. v Brné, Karel Herzdn
ze VI tf. r., Karel Novdk a Josef Kdbrle z VIIL tt. g. v Hradei
Krélové a Ant. Radesinskg z VIIL ti. v Litomysli.

Re$eni lohy 23. z roé. XVL
(Zaslal p. Frant. Dole¥al, stud. VIIL, tf. vys. r. g. na Malé Strané v Praze.)
Do prvnf nddoby nateklo tolik, kolik z nf vyteklo. Byla-li

na poCitku doby ¢ vytoku voda vysoko V a na konci vysoko
v nad otvorem velkym ¢, znamend-li dile % koefficient vytoku

a g zrychleni tf#, pak vyteklo z prvnf nidoby K, = kgt \/2gV
a z druhé K, = kgt (\V'V 4 V) V29, tedy
D=K,—K, =1kt (VV—Vv) V2.

Vyloucenfm veli¢iny K, z rovnice VK— = %, obdrZfme
' 2 2
VT — Vo= cht v2g , tedy D= (kgt V2gV) EK
K, =2VKD.*)

Spravné feSenf zaslali pp.: K. 4. Klir ze VIL tt. r. v Kar-
liné, Karel Petr ze VIL tt.g. v Chrudimi, Josef Kdbrle a Karel
Novdk z VIII tf. v Hradei Kraloveé.

Refenf dilohy 24. z roé XVL
a) Jak povédomo, jest dvojélen a?»+1 b +1 délitelen
soutem a-b; klademe-li a =2, b=1, bude i 2*+1 |1
délitelno ¢fslem 2+ 1 =3.
b) PonévadZ jest
gmt1 |1 =2(2" —1)4 3,

1= —1) (@2 +1)

patrné jest 3mi délitelno (nebof 27—1 g 27+ jsou dvé lichd ¢isla

a cfslo

*) Veli¢iny K, a D jsou soufadnice bodu -paraboly.
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po sobé jdouei a mezi nima c¢islo sudé 2* tfemi nedélitelno),
proto jest i dané ¢islo 3mi délitelno.
¢) Vyraz 2+1 miZeme psati téZ
2.4"4+1=2@+1+1;
umocnfme-li dle véty binomické, dostaneme
23" + (), 3+ (m), 32 ... 4 (n), 3] + 3.
Vyraz ten jest zfejmé délitelen tfemi.
d) PiSeme-li opét
2+l L 1=2.4"+1
a uZijeme-li stejniny
4’-:3.—-‘2":%+1 =8.4m 143 .42 ... 4341,
oburZime
2+l L 1 =641 42, .. 44 1]4-3,
¢imz délitelnost tremi dokdzdna.
¢) RozloZme dany vyraz takto
2t 1=2.44+1=3.4»—4"—1).
Zbyva dokézati, Ze 4" — 1 jest délitelno tiemi.
Ponévadz jest
4 —1—(@r1—1)\ _, (414 — 1)) _
z( L _)_z(_——3 —0,

jest

4n—1\_ (41 —1\_ (42 —1\_ _ (4—1\ _
(55) =2 (=) =2 (=) = =) =0
¢imZ Zidany dikaz poddn.

Spravné feSeni této iulohy zaslali pp.: Ant. Vik z VIIL
tt. a Jan Krejéi ze VII. tf. g. v N. BydZové, Frant. Tomdsi
ze VL tf. g. na Novém Mésté v Praze, J. Lauschmann ze VII.
t¥. g. v Pribrami, Emil Messsner z VIIL tf. v Mladé Boleslavi,
Ambrof Ludvik ze VIL tf. akad. gymn. v Praze, Boh. Novdk
ze VL tf. a Alois Skaldk ze IV. tt. g. v Tdbore, K. 4. Klir
ze VIL tf. a Karel Klir ze VI. tf. r. v Karliné, Josef Kdbrle
a Karel Novdk z VIIL tf. g., Karel Herzdn ze VI tt. r. v Hradci
Kralové, Karel Petr a Lud. Novotng ze VIL t¥. g. v Chrudimi,
Ant. Radesinsky z VIIIL. tf. v LitomySli, Frant. DoleZal a Svato-
pluk Dienel z VIIL. tf. vySitho r. g. na Malé Strané v Praze
a Jos. Vandura ze VIL tf. g. v Budéjovicich.




39

Resenf ilohy 25. z roé. XVL
(Zaslal p. Frant. Zelinka, stud. VL tf. r. v Brng,)
Rozbor, Lichobézntk ABCD budiZ rozdélen p¥imkou
MN || AB || DC na lichobézniky L/, L” v poméru g : ». Doplnime-li
lichobéZnik na AABE, vzniknou podobné trojihelniky EDC,
EMN, EAB. Jest tedy

AEMN : AEDC =EM?: ED®
‘Sestrojime-li nad AE polokruh a uéinfme-li EF = ED,
EH=EM; daleFG || HJ L AE,jest EF*—=AE.GE,EH*=AE.JE
a tedy

AEMN : AEDC = JE: GE. (o)
Uméru tuto 1ze pséti
L': AEDC=JE:GD, ®)
a podobné jest
L”: AEMN = AJ : JE. »)

Délenfm stejnolehlych ¢lendt vyjde z Gmér (8), (») se zfe-
telem k dméte (e)
Lr:L”"=JG:AJ. Q)
Sestrojent. Dopli lich. ABCD na trojih. ABE, sestroj nad
AE polokruh, uéih EF = ED, FG _| AE, délku AG rozdél bodem
J tak, aby bylo JG:AJ = u:v, sestroj JH _| AE, EM = EH,
i jest MN || AB Zddand délicf pfimka. _
Diikaz. Dle (0) jest L’ :L” = JG: AJ; dle sestrojeni jest
JG:AJ =p: v, tedy
L:I=p:v*

Jinym zplsobem Fesili tdlohu tuto pp.: J. Lauschmann
ze VIL tf.g. v Piibrami, Karel Petr a Lud. Novotng ze VII, t,
g. v Chrudimi, Karel Novdk a Josef Kdbrle z VIII. tf. v Hradei
Krélové, Ant. Vik z VIIL tf. v Novém BydZové, Adolf Novotny
ze VL tf. r. vyS8$tho r. g. na Malé Strané v Praze a K. 4. Klir
ze VIL tf. r. v Karling.

*) Uloha tato jinak Fefena v Jandetkové Analytické geometrii, 2. vyd.
str. 26. ’
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Refenf tlohy 13. zaslal téz p. Jan Krej&, stud. VIL ti.
g. v Novém BydZové,

Uloha 1.
Regiti rovnici
sin®, cosw, 1
tgx, cote, 1|=cot2w.
sec x, cosecx, 1
Prof. A. Strnad.

Uloha 2.
V polokruhu, jeho* primér a,a, =d, vedena jest tétiva
a,a, v Ghlu aya,a, = oz:lj (n jest celé ¢islo); potom stano-
veny tétivy aya,l||ayq,, aa, ||a,u2, cers  On1Cn || On—gan—s.
Kters jest délka lomené ¢ary apeya, ... an?
Tys,
Uloha 3.
Do zkomoleného kuZele vepsdna jest koule dotykajici se
obou zikladen i obliny jeho, a sice této podél kruZnice polo-

méru 24 cm; obsahy obou téles maji se k sobé jako 8:21.
Ustanoviti jich rozméry. : Tys.

Uloha 4.

VySetfiti méfické misto vrcholu ¢ v trojihelniku abe, jehoz
piidice ab jest stdld a ve kterém pFitka spojujici stted pudlce
této s vrcholem c jest stfedni méfickou mérnou ramen ac, be.

Tz,
Uloha 5.

Po prkné Sikmo opfeném o svisnou sténu béZela tplné
pruznd koule vzhiiru a, byvsi sténou odraZena, dopadla na prkno
ve vzdélenosti D ode stény a hloubce V pod bodem, v némz
se stény dotkla. Udejte rychlost ¢, s jakou koule dorazila ku
sténé a délku d i vySkn v vrhu! Prof. Vav¥. Jelinek.
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Uloha 6.
Stanovte a narysujte drdhu, kterou opiSe koule, skutalivsi

se 8 hiebenu dvojsttechy, majici vySku « nad domem o §féce 2b!
Prof. Vav¥. Jelinek.

Véstnik literdrni.

A. Hlidka programi.

Dvacdta vyroéni zprava o obecnim gymnasii real-
nim spojeném s vyssimi tfidami gymn. i real. v Praze
(za Skolnf rok 1887) p¥ind’f clanek:

Kterak se vypocitd povrch pdsu na plose kulové. Pro Ziky
stiednich Skol napsal Aug. Pdnek. (3 strany s 1 obrazcem).

V krétkém tomto pojedndni feSena jest tdloha: vyjddriti
plochu P pédsu kulového takovymi elementy, které na tutvaru
piimo odméfiti moZno, totiZ obéma poloméry R a » zékladnich
kruh@i a vySkou pédsu v. Trojim zplisobem odvozen vzorec

. P=aV[R+ )+ [(R—1)*+F 7]
ve kterém obsaZena také pravidla pro plochu vrchliku a povrch
koule. Zajimavo jest téZ, Ze plocha pdsu kulového rovni se
obsahu ellipsy, jejimiz poloosami jsou nejdel$si a nejkratsf
spojnice vedené mezi obéma kruhy zékladnimi.
Prof. A. Strnad.

B. Recense knih.

Udetnictvi jednoduché i sloZité. Pojmy nirodohospo-
d4tské a ustanoveni zdikonnd pro obchodniky dileZitd. Sepsal
Quido Teissler, feditel obchodnf akademie v Chrudimi. Nikladem
knihtiskdrny Stanislava PospfSila. V Chrudimi, 1886, 302 str.

V SirSfch kruzich ulencit ¢i véde@ neujal se jeSté ndzor,
Ze by ucetnictvi ndleZelo do fady véd. Pfi¢inu toho slusf hle-
dati v tom, Ze podstata a duch ucetnictvi mnohdy zaménuje se
manipulacf ¢i lépe fedeno zruénostmi nebo obratnostmi pfi Fad-
ném vcetnictvi v praksi nezbytnymi. A pfihlédneme-li pak jesté
k literatufe o tcetnictvi u jinych nédrodfi vice nebo méné bohaté
a zdafilé, sezndvdme, Ze tento obor védénf a uméni pro spole-
censkou tfidu velmi cetnou vysoce dileZity, nefku-li nevyhnu-
telny, ve spisech pfisluSnych vétSinou probird se spiisobem, ktery
vice mé na zfeteli wiCetnickou obratnost potiebnou v pisemném
vyliCovéni obchodnfch pffpadd néjakého hospoditského podniku,
neZ aby nesl se k tomu, vyloZiti nezménitelné zésady a axiomata
ucetnictvi, vécné tataz, af jiz majf se prisplisobiti k hospod4i-
skému podniku jakémukoli, bud sloZitému a rozsdhlému, jako



		webmaster@dml.cz
	2012-05-14T21:24:53+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




