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Poznámka o jistém vzorci z počtu integrálního. 
Sdíli M. Lerch, 

professor na universitě ve Fribourgu švýcarském. 

Ve svém článku „O některých integrálech omezených" 
v 28. ročníku tohoto Časopisu odůvodnil jsem vzorec známý 

r° sin# d0 7t ,. 
/ • —7-1 ~ = -TT^r- (1 ~ e~u) . J 0 w-±-0- 2tr K J 

o ' 

Integrací dle u plyne z něho 

r™ sin 0 . 0 7 % % r* 0 d0 
/ «— a r C t S ^0 = — / 0"~" —.j- • J 02 ° u 2u 2 J 0* 

o « 

Ježto* částečnou integrací se obdrží 

r *d0 e~u r * d0 
/ g-* —-r- = / er* , 

J 02 u J 0 
u u 

máme z něho rovnici 

/ '"siná . 0 , % 1—e-" . % r™ » d0 " 
/ —r,— arctg — d0 = ~~ k — / $-• 

J 02 * u 2 u ' 2 d * 
O u 

Transformujeme-li oba integrály zavedením proměnné 

o; = — , obdržíme u ' 

2 Fw sin w# L . 1 — e~tt , Z*00 ,.„ áoř 
— / 5— arctg x dx = h / $ % J ux2 ° w ' •/ # 

o 1 

Násobme nyní na obou stranách eran du a integrujme od 
nully do nekonečna, předpokládajíce ovšem a >• 0. Tak obdržíme 

/

co oo 

rife* / e-aM -a— arctg x dx 
o o 

er-**_e-(«+i)« /> r , L\ dx 
ířw + / du / e-(«H-*>M  

w x J J x 

Oba dvojnásobné integrály konvergují absolutně i lze 
v nich pořad integrační vyměniti. Provedeme-li to, obdržíme 
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r . àx\ r 
/ arctg x —-; / e~ 

SІПШ? 

U 

= / 
e-au — g -(a+l)« 

U 
ãu +/*/4*1* cfø. 

o 1 0 

Tu jest však dle známých vzorců 

sinux , sr . a . « 
• cte = — arctg — = arctg — ? / 

o 

/ 

u 
e-au e -( a +l)w 

2 

ãu = log a + 1 

r" i 
/ <--(«+*> fa — . , 

J a -h x 
o ' • 

a tedy vyjde 
/*°° x o: cZo? , a + 1 . /*°° cte 
/ arctg # . arctg -= log— j —-+ / —?—;—r-' J D ° a xÁ ° a [ J x (x4-a) 

0 1 v ' / Pomocí rozkladu 

_ = 111. L_\ 
x(x-\-a) a \x x-\-a I 

obdržíme dále 

dx i 1 
x (x -f- á) a [_' 

log 

takže výsledek náš zní 

a ;+ aJ«_i ' 

. « + i 

-log(« + l), 

_/ /* -E -?_£ 

— / arctg a.. arctg — • —s = log - - - p L _|_ _Ł i o g (« _U 1). a 

Píšeme-li zde u za obdržíme 

2 P i. ^ i / i .N , w + 1 
— / arctg re. arctg t*# —.a- _z. log (tt + 1) + w log —'--- • 

O 

Pišme nyní v integrálu x = aé, uz=z— pfi gemg a a j 
a x 

značí kladné veličiny reálné; tím způsobem obdrží se výsledek 
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2 F* , x 7 dx , a + b , , , a + & — / arctg ax. arctg 6a? —5- _-: a log —- h 0 log — i — 
% J ° D #** ° a 0 

který lze po substituci — za x psáti x 

l1) — / arctg — . arctg — dx = log - — - - + - — 
o 

Je-li zvláště fl-írl, máme 

/ (arctg—j cfer-.5rlog2. 

Poznámka o jistém determinatu mocninném. 
.Napsal 

Vilém Jung, 
professor v Praze. 

Rozložíme-li mocninný determinant tvaru 

4и-i = 

l1, 2\ З1, . . .n\ Ą-

12 Olí 02 „ 2 > Г 

l3, 2\ З3, . . .n\ - + 

1» On Эл t ï « 
1 , - , d , . . . » , й + 1 

AlП-fl 
In-f l Qwfl £n-fl ««+•-1 ' - ' Ó T . - - - » T . n + 2 

jenž jest(w+l)ho stupně, dle elementů posledního sloupce 
a užijeme-li StudničJcova theoremu o determinantech mocninných, 
můžeme po krátké redukci psáti 

n 

(1) 4H-I = »•'»!(»-1)1 • • . 2 ! l l 2 ( ^ l ) ^ ^ K M _ , . 

Symbol _.„_* znamená součet kombinací bez opakování 
(w— Jc)té třídy čísel 1, 2, 3, . . . ,w, při čemž jest K0 = 1. 
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