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RUZNE

O POSTUPNOSTIACH PRIRODZENYCH CISEL
S OHRANICENYM POCTOM PRVOCISELNYCH DELITELOV

PaveL KosTYRKO, Bratislava

(Doslo dia 8. marca 1971)

V monografii [1], str. 332, prikl. 9 sa dokazuje nasledujuce tvrdenie: Najvdcsi
pocet po sebe iducich prirodzenych cisel, ktoré maji nanajvys dva rézne prvociselné
delitele je 29. Jedinou 29-clennou postupnostou s touto vlastnostou je postupnost
1,2,...,29. V tomto ¢lanku dokaZeme nasledujiice obecnejsie tvrdenie.

Veta. Nech q je prirodzené ¢islo a nech m(q) je najvdcsie ¢islo s touto vlastnostou:
existuje m(q) po sebe idicich prirodzenych Cisel, ktoré majii nanajvys q réznych
prvociselnych delitelov. Potom plati:

q+1
1) m(q) =[] pi — 1, kde {p;};>, je rastica postupnost vietkych prvoéisel,
i=1
2) pre kaZdé prirodzené q existuje prdve jedna m(q)-clennd postupnost s uvede-
nou vlastnosfou a je fiou postupnost 1,2, ..., m(q).
q+1

Dokaz. Lahko sa moZno presvedtit, Ze kazdy &len postupnosti 1,2, ..., [[ p; — 1
- i=1

ma nanajvy$ q roznych prvodiselnych delitefov. V opaénom pripade by totiZ existo-
vala rastuca postupnost ji,...,j, (r > g) prirodzenych &isel a prirodzené &isla

oy, ..., o, tak, Ze
q+1

P;:P:: B S DlPi -1

¢o vedie, vzhladom na nerovnosti

q+1 q+1

Hlp; -1< Hlpi_é 2 A
i= i=

q+1
ku sporu. Teda m(q) = [] p; — 1. V poslednej nerovnosti viak nemdZe nastat ostra
i=1

nerovnost, pretoZe v kazdej postupnosti po sebe iducich prirodzenych &isel majuce;j
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g+1 q+1
aspofi [] p; ¢lenov sa nachadza &len deliteIny [ p;, ktory mé aspofi ¢ + 1 réznych
i=1 i

g+1 i=1
prvogiselnych delitelov. Teda m(q) = [] p; — 1.
i=1

Ak
(1) s+1,s+2, ..., s+ m(q)
je postupnost, ktorej kazdy ¢len ma nanajvy$ g roéznych prvoéiselnych delitelov,
potom nutne s = tqﬁl p; (t — celé nezaporné &islo). V opagnom pripade by totiz
i

postupnost (1) obsahovala &len, ktory by mal prvotiselné delitele py, ..., pgs ;.
Ukéazeme, Ze za predpokladu ¢t > 0 ma niektory z &lenov postupnosti (1) viac nez g
rdznych prvodiselnych delitefov. UvaZujme o tychto p,,; — 1 &lenoch postupnosti (1)

q q
(2) S +jI:IlPi = _UlPi(thH +j) j=L2.., Pg+1 — 1

V dalsom budeme pouZivat nasledujice zname tvrdenie: Ak n > k, tak v postup-
nosti prirodzenych &isel n,n + 1,...,n + k — 1 existuje aspoii jedno ¢&islo, ktoré
ma prvodiselného delitela p, p > k (pozri [1], str. 401). Ak polozime n = tp ., + 1
a k = p,4+1 — 1 do hore uvedeného tvrdenia, tak podmienka n > k bude splnena
pretoZe t > 0. Z citovaného tvrdenia plynie, Ze existuje jo, 1 < jo < py+y — 1 tak,
Ze tp,+y + jo obsahuje prvoliselného delitefa p > p,, teda v désledku (2) s +

q
+ jo [ p: mé viac neZ g réznych prvodiselnych delitelov.
i=1
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