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co v obou jest spravného. Polytheisious sniZil Boha, rozitépiv jej na jednot-
livé zosobnéné stranky &innosti jeho; v tom vSak pravdu mél, Ze vhrouZil
tuto d&innost v Zivot svéta, Ze dechem boZskym proniknut byl cely svét.
Monotheismus povysil Boha, sjednotiv rizné ony stranky Cinnosti bozské
v jedinou bytost; proti nizkostem bohfi pohanskych nevédél v8ak jiné rady,
neZ 7e Boha svého povydil tak, Ze svét se stal pouhou podnoZi jeho.

(T. 11): ,Zde jest vieobecnéj${ a hlubdf pfiina nizoru noci. Aby Boha
pfed pohanskym rozptylenim ve svétové jednotlivosti zachranila a nad nizkost
jejich povysila, oddestillovala ho theologie od svéta, v odporu oviem s vyroky
vlastnich pramenfi svych a sama sobé vidy znova odporujic, proménila bohy
ve slouZici andély a povznesla i tyto nad hvézdy. A nyni tu zlstal svét,
nejen boZstvi zbaveny, nybrz i z Boha s pridavkem mechanickych sil propu-
§tény, ano od Boha hri¥né odpadly, ¢o caput mortuum pro méieni
a experimenty fysikfi, pro lukubrace filosofit, pro hadky theologi. Tak ztratilo
bozské védomi svij obsah z dola, smyslny zjev svou souvislost shora, ono se
rozprchlo v nepochopitelno, tento zmizel aZ na nékteré zbytky.*

Népravu méa poskytnouti néazor dne. Vychdzi oviem od pouhé hypo-
thesy, Ze smyslny zjev mimo jednotlivd stvoreni jde celym svétem; ule
op‘l(,nv nazor noci, Ze svét mezi jednotlivymi bytostmi jest tmavy a némy,
téZ jest pouhou hy pothesou a domnénka prvni daleko jest ntéSenéjsi dmhe,
souhlas{ lépe s ptirozenym nazorem a poskytuje vice moZnosti k souvislému
a sobé neodporujicimu pojimani svéta. (Dokongen.)

Theorie funkee gamma.
Napsal M. Lerch.

(Pokracovini.)

4. V odst. 2. dokazali jsme vzorec (7)

log I' () dz = log V2 m ;

[, JUN

vzorec ten jest zvladtnim pripadem obecnéjStho vzorce Raabeova, jejz ihned
odvodime. Zabyvejme se integrilem
1

J = S log I'(u -+ x)dx,
0
kde mozno zatim predpokladati, Ze w jest kladné,
PiSeme-li jej ve tvaru
w41
J = S logI‘(a:)da;,

22

mame differencovinim
%’: log I' (u—1) — log I (u) = log L(;%L) log

a odtud

J=Slogudu=A—|—ulogu—u,
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kde A znali integraéni konstantu; poloZime-li » =0, pfejde J v integral (7)
a tedy obdriime :

1
(@) 4= S log I' (x) dx = log Y27
o

a nisledkem toho hledany vzorec Raabefv
1
(18) Slogl'(u—l—w)dxzulogu—u—l-logVE;.
b
Jednoduchost této methody spotiva v okolnosti, Ze konstantu 4 znine

z Gvah dFivéjsich. Le¢ i kdyby toho nebylo, miiZeme hodnotu tohoto integralu
obdrzeti na z4kladé Eulerovy véty

T

r@ri—ae= sinaz’

jak nasleduje.

V integralu (a) piSme x =1 —y, i bude

1
A=Sl0gl‘(1—y)dy,
5

tedy settenim obou tvaril

1

2 A:S [log ' (z)+log ' (1l —2x)]dx;
0

dle véty Eulerovy jest obsah zévorky [ ] patrné
log # — log sin x =
a tedy mame

1
2A=logm — S logsinzn . dz .
0

Abychom urcili tente integral, nvaime, Ze plati

2 sin 27 sin {x:!?_—l)—” —=sinznz,
2 2
a tedy
. 1 .
log 2 -+ log sin ll?_j-z— —+ log sin (ac_—|—2l =logsinx 7,

z ¢eho plyne integraci

1 1
log 2 —I-S log sin %Ti dz -+ S log sin E+Dn dr— S logsinzrdx.
b 0

2

31
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Substitucemi z =2y , resp. + 1 =2y vychazi

log 2 4 25 log sinyndy 42

1
log sin ywdy —= Slog Sin zz dx
b b

19| e

¢ili
1 1
l(’
log 242 Slogsinyn.dy:‘s log sinzn dx ;
0 (]

odtud plyne

1

(19) 5 log sin 27 . dz —= — log 2,

a tedy 2 A =log = 4 log 2, z &ehoZ koneénd A =1log V27, coz jest prave
vzorec (7), ktery tedy na novo dokidzan.?)

Ze vzorce Raabeova (18) plyne velmi jednoduSe rozvo), jen% byl pred-
métem zajimavych uvah. Pifme integral Raabeiiv ve tvaru

i obdriime éastecnou integraci

— _'2—

:
J = L log F(u—}—l)—l—ilog['(a} ——S xdlogl"(a—-‘— -cl—[-r)
2 2
1
3

¢ili

J = log I"(a’)—l——él—loga— S (:c -- c])—) dlog I (a + x);

0

obdrzime tedy po dosazeni hodnoty za

1
1y I'( ; ‘ f ,
(2O)S (W—:,—) ﬂg%ldleog F(a)—(u— 2)]oga—1—u—log¥2n.

0

] VK{Ioéen)’f zde dikaz uvefejnili jsme pfed né&kolika lety v 26. svazku Gior-
nale di Matematiche (red. Bataglini).

Dikaz ten byl pfejat do pfednifek p. Hermitea konanych na Sorbonnd (Cours
de M. Hermite, rédigé par. M Andoyer, 4. édition, 1891; Paris, A, Hermann).

Kromé toho byl pfeloZen do portugaldtiny v 9. sv. Jornal de Sciencias mathema-
ticas, a pfeSel do spisuF, Gomes Teixeira, Curso de Analyseinfinitesimal,
Calculo integral, 2a parte, p. 104,

Viz téZ nasi praci ,,0 hlavnich vlastnostech integrald Eulerovych®, (Véstnik kral.

teské spol. nauk z r. 1889.)
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Hodnotu tohoto integrdlu znamemejme w (a), t. j. poloZme

(20%) o (a) = § (az:— —;—)—FP’—(E;E_F%)— dz .
Klademe-li sem Fadu
etz SNa! 1
Cat+xz) @ +n§0'(n—|—l'— n—|—a—|—a=)’

miZeme za priéinou stejnomérnosti konvergence integrovati po &lenech ; poné-

vadZ jest .

S(x——%)dw:O,

0
mime fadu?)

{g ; (%— )dx
@b m(a)z,.':'og ntataz
0
Vypodteme-li integrdly v pravo, mime fadu Gudermannovu
(==}
= 1}, at+n++1 7
o oom [l gt

pfipomenme, Ze dle (20) a (202)
(22 log F(@=(u— %) log a— a +log V27 + = () .

Prirovodme-li k rovnici (17%) a (17%), obdrZime
o0

(o o]
2arctg - dz 1 adx 1
@ ww=| T =g g w8 ()
b

[
Jiny Binetlv vyraz pro funkci @ (a) dovozuje pan Hermite takto.?)

Slavny mathematik francouzsky vychazi z Cauchyova vzorce (132)

0
ent — ¢t dt
o0

") Ph. Gilbert, Recherches sur le développement de la fonction I'. (Mémoires
de 1’Acad. royale de Belgique, sv. 41, 1875). Dale
Stieltjes, Sur le déve]oggement de log I' (¢). (Journal de Mathématiques pures et
appliguées, 4. série, t. V, 1859).
3 V dopisu mi zaslaném a oti¥tdném ve Véstniku kral. Seské spolednosti nauk
z r. 1888.
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z néhoz plyne

a1 0 a1
wi
J= Slogr(u)du Sit_g [ee‘_le‘ (u_1)ee],
L] - Q0 a
a ponévadi
a1
et d“ . 1 e(a-l—l)l__eat _ st
¢—1  e—1° 3 I 2
a
a1
1
(u——-l)dce:a—-fa—,
mime :
0
(e ¢ 1y, ét
J_S[t 'ﬁf‘(““?)e]
—co

tento vzorec odefteme od (132)

0

at e dit
log I'(a) = S [—e_‘e——l — c‘—l_—_(a_l)c‘ 5
- 00

abychom méli

0
est et dt
logF[a)——J:S[et_l— ; +2 ] —
— 00

Abychom odstranili z integralu staly ¢len —;— ¢', uzijeme zndmého vzorce ele-
mentarného )

0

at ___ gt
log 4 =S a1
— Q0
niasobme jej —12— a pri¢téme k pfedchozimu, i vznikne
0

o at ol dt
logl"(a)—J—]—%logu:S -—?--——_’__‘_%)T

e —1 ¢

o obdr#i se z rovnice

integrovanim,
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¢ili po dosazenf hodnoty za Raabefiv integril J

log I'(a) = (a — —-) log a —a +log V2=

(24) g
_ 1 1 1Y e*dt
+S(e—‘c_.-1*7+7)7
— 00
a odtud druhy vzorec Binetiiv')
0
. . 1 1,1 ) eot dt
(24 s0=\ (G- ++7) .
—00

jenZ panem Hermitem takto byl dokizan s nebyvalou jednoduchosti.

Z nalezenych takto vyrazd pro funkci @ (2) plyne, Ze pro velika kladni a
tato funkce jest malou, t. j. Ze lim = (e—-+#)=0. Z fady Gudermannovy
n=00

(22) plyne déle
w(a)=(a+—;—) log a_l-l —1l4-g(@41).

Tyto dvé vlastnosti funkeci z (a) aplné charakterisujf, t. j. kaZd4 jina
funkce o (a), pro niz platf

{ u(a—l—l)_m‘(a)—{—l-—(a—{——) log 211

(26)
h_moou'(a—l—n) =0,

splyvd nutné s nasi funkc{ Binetovou = (a). Nebof z rovnice prvé snadno
se odvodf

n—1

s@=3 [(atrt5) e ZEL 1] 4ottn.

a z druhé rovnice lim @ (2 < n) = 0 plyne, Ze = (a) rovnd se radé (22), jak
tvrzeno.

Abychom obdrzeli dal{ vyjidfeni funkce v (a), uvaZme, Ze z (22¢) plyne
o (@) = log I' (a) — (a-— %) loga—+a—log V2=,
4 1 1 1 1 -
w(a—{-——é-) = logF(a—l—?) — alog (a—l—?) + a—{—g—logVZ_’r J

—w (2a)=—logI'(2a) | (2a—%) log 2a¢ —2a | log V2= ;

'} Funkei @ (a) zavedl jiz diive Plana (Memoiry akademie Turinské, sv.24).
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selteme-li tyto rovnice, a uZijeme-li Legendreova vzorce transformadniho (6%)
pro pripad n—=2:
I'(a) F'(a+3)

— 'S 2 —2q
D) V2o .24 ,

vyjde
(26) m'(a)—l—a(a—i——;—)—m’(?a)=%——alog%l.

- -

Tohoto vysledku uzijeme k nésledujicimu pfetvoieni{ Binetova vzorce (23).
Ze vzorce (23) totiZ plyne uZitim identity 1 — e 257 —= (1 —e—*7) (1 }-e—*7)

o0

[ o]
1 adx 1 1 adx 1
7 (0) =— S g log v — = T g 7,5 108 e
—|—x € 7 ) ~+ =z 1-4|¢

piSeme-li zde 2¢ za @, 2z za x, mame

[e.8] o0
] 1 adz 1 1 andzx 1
@ (2a) = — g R log T——mew T g W F o log T e
0

a tedy, ponévadz prvy ¢len jest @ (a),
o0

1 adzx 1
@ (2a) —wla)=— S g 8 log P R
7 ) a4 1 e

Leva strana méa dle (26) hodnotu

1 2a 1 1

tak ze nachazime

o0
2a+1 1 [ edz
A —_ — — - -1 - ,
27) (—J(a’ 2) .4 @ log: 2a : WS a*+ ngl_i_e—ﬁm

vzorec to s Binetovym analogicky.

5. Vlastnost funkee gamma vyjidfend rovmicemi (22) a (22%) jest zikladnf
délezitosti pro theorii této funkce. Je zajimavo, Ze ji lze obdrZeti primo
z definice funkce gamma cestou elementarnou. kterd vyZaduje toliko nejobyée;-
néjsich prostredkit algebraické analyse.

Z definice funkee I (a), t. j.

plyne toti
N 1 a—‘—'y
log I' (a) + log a =Zl:alog(1—|—7)—log :I
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K transformaci této fady uzijme identity

21 y == g by —byy1)Fnb.,

zZnamenajice

PonévadZ zde
a a a
# b= ”[7—W+'-'—7+W—- ] :

mAme lim #b=—=0 a tedy

(o, o] o0

PonévadZ zaroven log I' (a) | loga =1log I'(a+ 1), mime po této
transformaci

log I'(a 1):721 v [alog (y_|— L ;i—%)—i—log% — log ”+T1:| .

Pifeme-li v tomto vzorci @ — 1 misto @, »} 1 misto », mame

() log I'(a) = Z r41) l:(a—— 1) log ( v+2 . :ig

) a—l—-+1 v 4 2
—+ log I — log P :l

Abychom preménili pravou stranu, uzijme identity

”‘;0 [ 0g = +_|_j:1—— — log —:%] =log i _j; A log (n + 1)

pro 7 = oo ; tim vznikne

o0
o L atrt1 » 42
—toga= X [l e |

Tuto rovnici nasobme (a-%) a pri¢téme k («), i obdri{me
(8) log I (a) — (a — %) log a

=v20{(a+v+%)log P et e — plog (2. 1E2)
— (ot r g e —121}




390

Pro veliki a-}-» plati
( atr4— )108 ats +1

_(a+ +2) [a+v ; Jiv)H‘ 3 (a—-l}-v)" ‘]
_1+2 a—l—w (a+ + [ ﬁ—'l}@—_ll_—p).-l—],
tedy
(a+ —|—2)loc aj;q::.,l,:‘l‘— =((¢5vr)_2‘
kde &, je konetné pro a—+» = co. Odtud plyne, %e Tada
» 6<“>=,:‘§0 [(a+v+ &) 1og “+f—1_1]

konverguje absolutné i stejnomérné, nadeZ obdrzime z (B)

I'(a) — (a— %) loga — & (a)

=Y fi—(etr ) ot v (2. 252

kteraZto velitina je tvaru 4 (@ — 1)} B, kde polozeno

A= E I:(v-—l—l) log (;—if 22 e L‘lf—2-:| ,

=, T43) T
a podobné patrny je vyznam veli¢iny B. V fadé A moZno psiti obecny clen

|--t\'>

takto: »log

? 2 v 3 ’ X
’I+1—~(v+1)log w__—{i:—,?’ a tedy soulet prvych ¢lenit aZz po

r=mn—1 bude —#nlog %:_'li}?— , limita jeho tedy 4 = — 1. Nachdzime
tak vzorec
) log I'()) = (a— 5 ) Ioga—a+(1+B)+ 5 (@),

kde jesté jde o konstantu B. Stanoviti tuto pfimo z jeji definice néjakym

A 1 v
obratem sotva se podafi. Proto vypo&teme fadu (7) pro & = 5 obdrzime

S-Sl 8oz -

(m_O 2,4,6,
Déle mime pro a =1

5(1)2120(2v;'_3 iv_—-}:il ) Z( og ni? 1) ,
#=1,3,5,7,...).
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Obé fady = (%) i w (1) maj{ &leny stejného tvaru, jediné s tim rozdilem,
ze v prvni probih4 index sudé, v druhé pak liché hodnoty; soufet musf tedy

byt
(D) rem= 3 ((F2wg 221,

y =0
odeCteme-li odtud fadu @ (1), zbude

#(3)= B[ ws g+ e 15T

Tuto 1ze sefisti; piSme ji za tim tllelem ve tvaru

v~o[(”+2“°g("+3)—2( r+ )IOg(”+2)+(v+1)log(v+1)]

a pokladejme ji za limitu pro n — oo vyrazu

n—:l

5 X [6+D1056+3) —@r+3)loge+2) + 6+ Dlg b4 1)] ,

1'_0
jenz je totoZny s rozdilem

E [+ 2)log (- 3) — ¢+ 1) log -+ 2)

r=90

n—1

—5 5 [6+2)1086+2)— ¢+ Dlog -+ 1)]
=%[(n—{—1)log (n+2) —log 2 — (v + 1) log (n - 1)]

1 nt+2 1. .
——2‘(”—1—1)10 Tz——|—T_‘_10°2’

limita pro » = oo bude tedy

o(3)= 1L us.
l-
1

logl"(—;—) — log Vﬁ_z——%——l-(B—kl)—]—(%—?log 2).,

vzorec (¢") pak poskytne pro o —

tedy

¢imz vzorec (') obdrii tvar

(229 log I' (a) = (a—%») log a —a - log V27 +w(a),
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kde funkce # (@) definovana fadou Gudermannovou

22) = (@) =ﬂ2 [(a+n + %) log “%— 1:|

kterouzto vétu jsme chtéli cestou elementarnou odvoditi.
Priibéhem vvahy vidéli jsme, Ze obecny ¢len této fady je tvaru

¥

&n
@Fn®
kde &, je koneéné pro @ + n = oo . Znaéi-li tedy M veliéinu nezivislou na =,

ktera prevySuje v3ecka s,, mame
oG

(a) la(a)| < B. Z |a“_*—{72 :
n=0 i

Pri této redukci jsme wmléky predpokladali, Ze a jest realné a kladné.
Zbyva rozifriti platnost této véty téZ na komplexni @. Vyluéme ze svych
uvah negativni realné hodnoty @; pro ostatni realné i komplexni hodnoty a

budou pak logarithmy velidin at-n-+1, a-mn, 1+---:- diny
jednoznaéné podminkou, aby jich pomyslné Easti byly v me-
zich —zn a =.

Totéz bude platiti o logarithmu

tog L7 L —10g (e 1) —log (e

vylou¢ime-li tedy pomoci fezu (—oo ...0) z roviny komplexni proménné a
viecky realné zaporné hodnoty @, bude za uéinéné konvence funkce @ ()
ddna jednoznalné v celé rovineé opatfené fezem (—oo...0). RovnéZ rada

—loga+ Z [a]ov(l—l——)—lou (1+_~)]

=1

bude ddna jednoznaéné v takto rozdélené roviné [a], a bude v ni definovati
analytickou funkci jednoznainou (ve smyslu omezené proménnosti velitiny a
za prifinou existence rezu) promeénné a. Souéet této fady budeme nazyvati
log I" (a); splyvd s obylejnym arithmetickym (realnym) logarithmem veli-
¢iny I'(a), je-li a realné (kladné).

V rozdélené roviné [a] obé strany rovnice (222) jsou jednoznalné funkce
apalytické; ponévad? splyvaji pro realnd @, splynou i pro ostatni hodnoty
proménné a. Rovnice (22%) jest vSeobecné platna.

Volme nyni

a=§+i7zs O<‘E§_-l’

a hledme vystihnouti veliinu @ (4) pro veliki %. Z nerovnosti (a) plyne

: N 1 o 1
s EHinl <M} ey <M Y i

Soudet tento moZno vyjadiiti v zakonéeném tvaru; nebof jsime vidéli, e

[o,8)

f= % = (et — 1,

2 TR —
=1 n +T/ 277 env — e~ nw
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a tedy mame
 EFinl <k [rom+5 ]

t. j-
ens | e~

1
@ (i) <2,7 e e_,,,,-q-m).

Pro velikid % je tato velifina typu

1
1 [
Zlnl ( +| )
a tedy

(28) |m£+z‘m|<%, 0<E<T,

kde N je velitina na &, n nezavisla.
Pro velik4 5 bude tedy = (§ }4%) nepatrné a proto méme z rovnice (22°)
F(@)=a""te*\2n(144),
kde d, jest nep'atrné pro velikd 5.
Ponévadz

log a = log (& +47m) = log Y¥*+ #* +darctg —g— ,
S

mame
as— 4 = (V& y2)i+in—} LT ars +
a odtud
— y arclg 2L
las—4 = (52 - n2)ie—te v arelg — ’
a jezto ‘
|e_“| = e,

plati

o o\l 5 — & —y arctg —
(29) FE )| = (E2g2)ti—te 1+8),

kteryito vzorec presnéji nei (4) vyjadiuje povahu funkce I'(§ 447 pro
velikd n a pro 0K ELT .

II.

1. Vyvinuté zde vysledky tvofi ziklad daldi theorie funkce gamma, v niz
budeme pokradovati v prfStich €lancich. Nynf vidi se ndm vhodnym poroz-
blédnouti se po nabytych védomostech a zkoumati jiné methody k nalezeni
vét zde vyloZenych; nebot prirovnini method nejvice prispivd k vypésténi
ducha mathematického.

Vychazejme z definice

(1) T(a)=Se" z*—1dzx,
Q
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kde veli¢ina @ mus{ mfiti realnou &ist kladnou, aby integril existoval. Dok4-
zali jsme jiZ pomoci rozkladu I' (a) = P (a) | @ (a), kde

1
P(a)———Se-’x“—lda:, Q(a))zge—”ac"—idx,
i

Ze I'(a) jest elementem funkce analytické jednoznainé, kterd neméa jinych
mist zvlatnfch mimo poly e =0,—1,—2,—3,... Dokézali jsme téz,
Ze tada

+1

Qa)= Zl S ez ldgx

konverguje stejnomérné a jeji &lemové jsou funkce celistvé; dle znamé véty
Weierstrassovy bude

= — \e=2xs—1dzx,
n=1 da ot
prodez
n1

d @ (a) S 1

~—t = ezt llogz dz,

da =
¢ili

dQ(a) Sr’m“‘l logz dx |

t. j. derivaci funkce @(a) obd121me differencovanim pod znamenfm integraénim.
Toté% plati o P(a) a nasledovné bude

2) I"(a):Se—zac“—‘loga: dz ,

o
vzorec, jehoZ jsme ji% jedenkrate uzili; dvaha tato méla Glelem presny diikaz
této rovnice formalné samoziejmé.

I'(a).

I(a)’
ve své praci z r. 1889 (Véstnik kral. ces. spol. nauk) podali jsme takovou
methodu, kterou zde v zjednoduSeném tvaru hodlame reprodukovati.

V integralu (1) a (2) piSme z=we, i obdriime

Z této rovnice rozmanitym zplisobem mozZno odvoditi vyrazy pro

(19 F(a):w"ge—""zm—’dz,
0

(e 0] o0
I'(a) = w° S e~v2g8~1logz dos 4w logw S e—vrgt—1ldyg
e 0
¢ili

c0
I'’(a) = I'(a) logw 4 w° S e~vigi—llogsdz.
1]
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N:li)sobme na obou stranich e—¥dw a integrujme dle w v mezich 0a oo,
i bude

o0 oQ o0 oo
I'(a) § e—?dw = I'(a) S e~vlogw dw -+ S e~ uw*dw S e—wrae-tlogzds .
0 L 0
Tua je pak
[ o] 00
S evdw=1, S e~vlogwdw =1"(1),
0 0
a predpoklddime-li, Ze a jest realné, je dvojnasobny integral
o0 o0
S dw S e v—wiyezs—1logzds
0 0

konetny, i kdyZz mfsto log # volime jeho prostou hodnotu [logz je zdporny
v intervallu 2= (0...1)]; t. j. dvojndsobny integral konverguje absolutné,
& tedy moZno poradek integratni zaméniti. I méme pak

o0 o0
I''@)=1r(). ')+ S 2°—llogzds S e=vi+agady
0 0

¢ili po provedenf vnitfnf integrace pomoci vzorce (12)

(v o]
z2-llogz dz

I'e)=1T(@).Ir'1)4 re+1) (S EY SR

Ponévadz, jak jsme drive ¢dste€nou integraci nalezli I'(a+ 1) =a T (a),
mame odtud

(= =]
I''(a) , z*~logx dx
ria) — T WT4) “agert
b
¢imZ jiz vzorec pro logarithmickoun derivaci nalezen.

(3)

Tento integral pretvorme substituci

= x——t— dm———dt
zF1 " — 11—z ==
¢imZ obdrZime
1
I'(a) gy | i a—1 ¢
0

Pravou stranu rozloZme v

0

1 1
r'a)+a S te—1logt dt —a gt-—i log (1 —¢t)ydt:
0
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prostfedn{ ¢len mé hodnotu —%_, ponévad

1

St““dt:i— ,
a

b

a odtud differencovinim plyne
1

1
St“~1logtdt =— _5;
0
tedy, pievedeme-li tento &len ——tlz— na levou stranu a spojime-li s F((a))
I’ (a) I'(a+1) 3
1 _ .
pomoci vzorce !) T —I— = a1 obdrzime
'(a+1) . S a1 lne
(4 S CES =I'"1)—a \te—1log(l — ) dt.

0
Posledn{ integral pokladejme za limitu integralu
J. = aSta-llog(l —t)dt

0
pro s=1 a tento pfetvofme d&astetnou integraci; i obdriime

J, = e log 1—5)_}-5 ‘“‘“
Ponévadz . Iy
A m =—10g(l '—'6),
mime A {
J——(e“—l)log(l-—s)—|—g _td
Q
prechodem k limité pro ¢ == 1 vychaz{ odtud
5 1
aSt“—llog(l—t)dt—- 51———dt
0 0
tehoZ dosazenim do (4) plyne, piSeme-li a — 1 za «a,
1
I(a) , ta——l
(5) T =IO+ )T

jak jsme drive nalezli na zikladé zcela jiné definice funkce I'.

') Plyne p¥imo ze VzZorce I'(g+-1) = a I'(a).
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PfSeme-li zde
Lo e
méme
L ) pa— bt — ety L ASEEIE
odtud

1

Vit a= (- D)+ (2 —y) +-

0
1

(i) + T e

prechodem k limité pro » — co zmiz{ posledni integril, a zbude pak znimy
nim vysledek

I'(w R

@ F'“H‘,,Z (Hl-1 _Hl-a)‘

=0
Radu 1ze pokladati za limitu vyrazu

=D+ G+ et o+ ()

)Gt ot (ke

a tedy
I'(a) . ( 1 ) ]
T() — () —+,Zi v ats)’
piSeme-li I''(1) = — C, a pievedeme-li l na levou stranu, vyjde

ey ==+ X G-a5):

integraci dle a v mezich (0...a) mime

o0

logra+1)= —Ca-+ Z (— —lo'a+')

o 0
Fa41) = c—CaHbl—»- s

a ponévadi I'(a -+ 1) = a I'(a), koneént

a odtud

6) (@) = ¢ Ca-.

ol+—

kteryzto soucin difve byl vzat za deﬁmcl funkce gamma.
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I''(a)

Jiny vyraz pro 0 d4 ndm vzorec (5), jestliZe v ném pifeme t —=i—x

tim vznikne .

;:((z)) — ra+ g 1 —(1x—x)a_1 in
aviak
it B (7Y
a tedy "=t
(7) %%l:r'(l)-i-zl (— 1yt ( - 1),
kterdito Fada konverguje, pokud Real.a™>0. (Dokonseniy

Ostwaldovy studie z oboru energetiky.

Referuje O, Sule,

Pokrok kazdé védy bére se dvojim smérem: jednak hromadénim dat
pozorovacich a zkuSenosti pozorovinim nabytych, jednak dusSevnim zpraco-
vanim téchto vysledkli. Rovname-li pak a tfidime-li poznatky védecké, dospi-
vame k jistym vétim v uréitém oboru obeecnd platnym. T¥Z pochod s témito
obecnéjifmi poznatky opakujice stoupame indukeci k vétam vidy obecnéj-
§im, za to vSak stejnou meérou vidy abstraktnéjSim, ¢&im vice od skuteénych
Jednotlivost{ k mySlenym obecuostem se uchylujeme. Tu duch spekulativni,
tfimaje pevné logiku, stoupd vZdy vySe, aZ zastavnje se u vrchnich zdkoni,
jeZz stojice na vrcholu nadeho poznani, v jiston dobu stav vyspélosti urcité
védy charakterisuji. A z téchto nékolika malo svrchovanvch poznatki dedu-
kujeme zpét viecku tu ohromnou pestrost vnéjsiho déni, a nabyvajice shody
mezi dedukei a skutednosti, zpét z toho na Spmvnost v1chn1(h vét, od nich’
jsme vySli, soudime, nemohouce chh dovoditi pfimo. Nesnadno Iici, ktera
z obou uvedenych Sinnosti védé viee uzitku plinesla: zda hromadéni dat
pokusnych, ¢i ona abstrakce; spise tvrditi lze, Ze obé vespolek a nerozlu¢né
tvor{ podstatu &innosti skuteéné védecké. I jisto jest, Ze védy exaktni, chtice
méfenim C¢iselné vystibnouti vSechno déni ve svété vnéjsim, o spoledné
vrchni zdkony se opirati musi, nebot pravé ,déni* jest v8em spolednym
predmétem pozorovini. Tu pak kazdid véda poznatky svého drubu piispiva
k tomu, aby na zdkladé vytéZku vSech duch spekulativni vrchni zdkony vSem
obortim védy spoleiné abstrahoval, a jednotny nédzor vnéjSiho svéta sestrojil.
I nelze tu upriti, Ze chemie fysikdln{ Gispéchy svymi i poznatky, jeZ na jevo
vynesla, v prvé fadé modernich odvétvi exaktni védy misto zaujima, a¢ mladou
jest dosud ratolesti na stromé védéni lidského, W. Ostwald, veliky mistr
tohoto odvétvi, pokusil se s neviednim zdarem na zakladé vice méné jiZ vy-
spélych Gvah nekterych predchiidcii svych, pozoruje, Ze jedina velifina, kterd
veSkerého déni ve svété vnejéim se Gastni a kterd ]edma co do hodnot\
pri vsech promena.ch nopromenna trvajic jen tvar sviij méni, jest energie,
zbudovati na nf soustavu vét vSem oboriim védy spoleénou a tim uéiniti
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