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SUR UNE INTEGRALE DEFINIE

PAR

M. LERCH.

G Prague- Vinohrady.

L’ intégrale bien connue de Binnet

1 2arctg % duw
log I (w) - (w - §) logw + w — log /2n = e

donne naissance a I' évaluation d'une intégrale délinie qui en dilfére bien par la
forme.

Substituons deux valeurs w, et w, de la variable positive w et faisons la
somme des résultats; il vient
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Jad @ ©
2 arctg M
_ w. w’ - m
“Jo e¥®T — :

Cette intégrale prend une forme plus élégante en la transformant par la
substitution
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nous aurons de la sorte l'expression

ALl 1
aretg —az+Vatz? 4+ B
2a 3 — dz,
—» @ ’"(— 2% +'\/a232+[5) -1 ’\/a2 z2+ @
ol nous avons posé, pour abréger, a = %23 , B =w, w,. Pour obtenir une for-

me cncore plus simple, nous employons l'intégration par parties qui donne
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On a donc cette formule
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= (m, - %) logw, +(m2 - %) log , — 2a — log I’ (0,) I'(w,) + log 2x ,

dans la quelle &, , w, sont les deux racines, supposées positives, de I'équation
du sccond dégré

—2aw+f=0.

En prenant en particulier w, =w,= on aura

ifp LI (l 2m(x Vz=+1))
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= (w —,1,) logw — w — logI'(w) + log \2r.
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