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ROZPRAVY

CESKE AKADEMIE CISARE FRANTISKA JOSEFA
PRO VEDY, SLOVESNOST A UMENI V PRAZE.

ROCNIK IL TRIDA 1L ¢ISLO 5.
POZNAMKA
0 JISTYCH DETERMINANTECH

Z FUNKCI ELLIPTICKYCH.

NAPSAL

M. LERCH.
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NAKLADEM CESKE AKADEMIE CISARE FRANTISKA JOSEFA
PRO VEDY, SLOVESNOST A UMENL

18g3.



TISKEM J. OTTY V PRAZE.



Budte J1(#) ., /2(®), ... fa—1(x) linearn& neodvislé funkce elliptické stupné »
o spoleénych pdlech a periodich 2w, 2w’. Uvatujme determinant

A /A7 . A0
L@ S S

Fone1(#), a1 (®), ... SO ()

a znamenejme #%,,%,,%,,... nullovd jeho mista. Pomoci libovolného z nich #,
sestrojme determinant )

H@) — L@) o A @) A7) S /A0 ()
L@ — fam) K@) o L) . Si ()

(1) D(w)=

@) P ,%)=

Sa—1(8) — fa—1(#) \ S n—1(%s) 1 [ m—1(20) 5 . - . :_—'1!) () |

Determinant tento jest elliptickou funkci stupné # o tychZz pélech «,.
a,....as, jako funkce f,(#), a zmizi ve stupni z-tém na misté #,.

Z toho plyne

n
3 nu, = Za,+2o’a,
a=1
kde @ jest veli¢ina tvaru mw - m'w’, v némz m,m’ znall &sla celistvd, nadei
bude
4) b (u,u,) = A 0" (8 — ) Alu

o(u—a)o(u—ay)...0(u—ay) .
kde 1 = mn—+ m'y’ odpovidd polouperiodé &.
Dile jest determinant (1) elliptickou funkcl stupné n? o x-ndsobnych
pélech a,,a,,...a4, a 0 mistech nullovych tvaru ﬂa_;ﬁ‘l, takZe bude

o(nu—Za,)

) D(#):Ba.(u_al)an(,‘_a.)...a"(u—a.) )

V.



4

K tomu oviem tfeba jeSté dokdzati, Ze nullovd mista determinantu (1)

jsou jednoduchd. Kdyby skuteéné #, bylo nullové misto dvojndsobné, musila
by na mist& #, téZ mizeti funkce

L@ A7) . AN, fn""(u)

Fmtl®) S rus@ oS00 S0 '
a nisledkem toho by bylo lze determinant (2) psdti

) = o) — B 700 T f ) R -f.‘."”(uu)! :

pti éem% jsme vytkli pouze e-tou fddku jako representanta viech ostatnich.
Tento determinant ale zadind- svilij rozvoj mocnosti (¥ — #,)"+1, a tedy by byl
identicky nullou, ponévadz elliptickd funkce stupné » nemiZe mfiti nullové
misto stupné z-}+ 1. Jsou tudiZ nullovi mista funkce D (x) vesmés jedno-
duchi, a tedy vzorec (H) sprdvnym.

Jako zajimavou okolnost dluzno vytknouti, Ze podily

o) g (2o 15,
’ n
a=1

b (n,u,) o (1t — uy)

jsou funkce o z-ndsobném pdlu a z-nasobném mist& nullovém, takze jich n-té
odmocniny jsou funkce jednozna¢né, které dluzno povaZovati za zobecnéni
funkcf Jacobiovych.

Jednd se jesté o stanovenf konstanty A. Rozvoj determinantu & (x,#,)
za¢ind Clenem

— 1)
0 ) e —
vyraz (4) pak ¢lenem

. % [Qﬂ &,
oc(uy—a,)o(u,—a,)...o(#u,— an)

a tedy musf

(o — u,)®,

(— 1) H"(up_aa) D'(Il,‘)e’ —2ju, .
z &ehoZ ndsleduje

4 D(x,n)= (—n Il)" D(n,) . ATE—n) g (e — n,) | %’3:—%)_ .

Vytknéme nyn{ nékteré zvldstni{ piHpady.

1) Pro # =2 méme zde jedinou funkci f(#) stupné druhého o pélech
a,,4a,; vzorec (§) podd

f'(ﬂ):B "(2"—“!—4!)

o*(u—a)o%(w—a,) '’

V.



b

déle znadili #,,%,,%,,7, veliiny i ;— % % _2|_ | + o, ﬂ__ga&_l_ o,

“_l_gl"ﬁ + o 4 o', véta (4*) poskytne

L) = f () =517 (4) 7 (40— @) 0 (s —ag) . 47~ (ui' :(:,‘):(:'i o)

Pii tom
=0, m=n, n=v, n=1g47.

, : S () —f ()
Jako dilesity vysledek dluZno uvésti, Ze podily W)—T‘Z) lze vy-

jadriti funkcemi

2 %{5@ [# e — o) — e ]

kde p’ zdroveh s u probfhd éfsla 1,2,3. Vysledek ten kryje se s redukci
elliptickych integrdld na tvar normalny.
2) V piipadé » =23 mdme dv¢ funkce stupné tfettho f(#), g (#) o pdlech

a,,a4,ay, a pii tom vzorce

@S| _ g o (Bu—ay—a,—ay)

&' (),g"(w)| — 7 0 (u—a,) 0% (e —ag) 0 (u—ay) ’
| £ (o) — f (), [ () | — A 7® (4 — u,) Aus
| e0) — g o) | = M T —a) cu—ag) r—ay

kde #, znadf velitiny 3; (@ + ag 4 a3) + 2o _1; me

a 7, jest druhofad4 polouperioda mzy - m'y’.

, m.m'=0,1,2),

Nalezené zde vysledky dluzno povaZovati za zobecnén{ vzorcii, jez uvedeny
ve spise »Formeln und Lehrsitze zum Gebrauche der elliptischen Functionen.
Nach Vorlesungen und Aufzeichnungen des Herrn Prof. K. Weierstrass bear-
beitet und herausgegeben von H. A. Schwarz (Gottingen 1882)« str. 16 a ndsl.,
zcjména vzorec (6) na str. 19.
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