Lerch, Matyas: Scholarly works

Matyas Lerch
Bemerkung zur Reihentheorie
Zpravy Kral. Ces. spol. nauk, IL tf., 1890, 219-221

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/501680

Terms of use:

© Akademie véd CR, 1890

Institute of Mathematics of the Czech Academy of Sciences provides access to digitized documents
strictly for personal use. Each copy of any part of this document must contain these Terms of use.

This document has been digitized, optimized for electronic delivery and stamped
O with digital signature within the project DML-CZ: The Czech Digital Mathematics
Library http://dml.cz



http://dml.cz/dmlcz/501680
http://dml.cz

17.

Bemerkung zur Reihentheorie.

Von WM. Leroh in Prag.
(Vorgelegt den 2. Mai 1890.)

In Herrn Cesilro’s Remargues sur divers articles concernant la

théorie des sérmea?) findet sich folgonde Stelle:
» + - « 11 suffit de prendre la séric
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;1ci 1a convergence est manifeste. Cependant la probabilité de

voir —"'-‘-surpussar toute limite est 1.-—%; elle est aussi voisine de
=1

I'mnité qu'on lo veul., Kst-il possible ds consiruira des séries comver-
gontes dane lesguelles los vnlewrs de m, qui me font pas croitre ;‘4:!':
1

& Tinfint sotent infinimeni raresPs
Ich habe gleich nach dem Erscheinen der Ceairo’'schen Notiz

Herrn Ed. Weyr eine Reihe mitgetheilt, welche obige Frage im
bejabenden Sinno emtacheidet; sie lautot .
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nnd wobei unter (n) die Anxahl der Ziflern von » verstanden werden
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soll. Diese Reihe ist offenbar convergent und der Quotient int

1) Kourelles Anvales de Mathématiques, 4. VII, 1888, Jornal de Scienciag
mathematicas e astronomicas (Herausgeber Herr F. Gomes Teisaira) vol. IX.
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im Allgemeinen log (n-1), nur falls n die Form 10° — 1 hat, is

10%!
dersclbe durch den Ausdruck log (w4 1) jgeiy argestellbund wird
fiir hinreichond grosso v beliebig klein.

Bemerkung. Ich habo vor fiinf Jahren in dicson Sitrungsberich-
ton (1885, Marz) daranf nufwerksam gemachf, dnss eine Reihe aus
positiven Glicdern

tg+ 4 +ua ...

auch dann convergiren kann, wonn nicht nur der Ausdruck ’i’“-’f::f!

nicht existirt, sondorn selbst wenn :-—ﬂ-_ ' bei unendlich vielen Werthen

von « eine irgendwie gegrhene, noch so grusse Cremze dbersteigt.
Dicsen Aussprnch habe ich an cinem Boispielo orlintert, welches ich
spiiter in rinem Briofe un Herm Teixeira discutirl habe.') Wenn
mir auch die Selbstverstiindlichkeit jener Bomerkung nicht entgohen
konute, 80 glauble ich dieselbe doch veroffentlichen zn sollen, da die
Sache ohnc ein nach einem einheitlichen (Feseize gebildetes Beispiol
cinigen Studirenden nicht hiurnichend klar zu sein schion und weil,
wan besonders beachtot werden musn, einige Lehrbficher gerads das
Gegentheil ausdriicklich behrupten.

Wenn nun ¢in Lehrbuch eine falsche DBehanptung enthitlt,
welche — obzwar sie loichl corrigirt worden kann — von den moisten
Lesern fir ricltig gehalten wird, 80 wird man es wohl nicht fur
schiidlich erkliron, wenn Jemand dieselbe durch ein leicht discutir-
bares DBeispicl widerlegt. Aus diesem Grunde ist es mir nicht wohl
begreiflich, warum Herr Dr, Alfred Pringshecim in seiuer neulich
in den Math. Annalen (Bd. XXXV. 8. 308) erschicnenen Abhandlung
die Yorbfleutlichung jenes Beispieles in einer so ungewohnten Art
ladelt.

Um die Sacho niihor zu erkliren, mige dor von mir berich-
tigte Fehler hier apgedeutet werden, Derselbo besteht darin, dass
fir jeds Potenzreihe

¢ aztea+ g2+

dor Convergenzradius s durch diec l'ormel

1) Jornal do Scioncias math., vol. VIL p. 70
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bestimmt wird. Man widerlegt ihn leicht, wenn man an Stelle von

co1 61, cl, c., c‘" LI T )

folgende Grissen') setut:

49, ba s Gy, b“ dy, bg, e

Indoss hat diese Art der Widerlegung efnige meincr damaligen
Collegen nicht hinreichend befriedigt und ich habe deshalb die mir
von anderen Betruchiungen aus bekanntc Reihe

2 a0 ghtw fivhy
n=1

verdffontlicht ¥), in welcher <1, g>1 uud (n) die Anzahl der
Ziflorn von » bedeutet. Dies ist dio Reihe, welche Ilerr Pringsheim
fir geradesy smownstyds erkldrt. Unyeachtet des Umstandes, dass man
die obige Reihe durch die formal einfachere

Z dn g

orsotzen kann, bin ich noch immer dor Meinung, dnss die obigo Reihe,
&0 wie ich sie znerst publicirte, eu don einfachsten gehint, welche
dasselbe leisten, und von demen man in elementaren Vorlesungen
Gebruuch machen kann.

l) Im dﬁl’m Aufsatze wiklte ich By — i;_i;':i-)';., b,

9 Uripranglich habe ich den Comvergunzbeweis aunf die Unglelchung
(W) << ¥'» gogrindet nnd somit die sonst @horfiarigs Beschrinkung 3Y g« 1 ein-
geithrt. Bei dor Rednetion dus oben erwdhnten Briefes habe ich lejder versfiumd,
dicte Bedingung fortxulaason.
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