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DÉMONSTRATION ÉLÉMENTAIRE 
D'UNE FORÏÎULE DE RAABE 

PAR 

M. L E R C H 
Docent & l'École Polytechnique tchèque de Prague. 

Considérons l ' in tégra le 

I lgr(œ + u)dtx = F(u) 
I o 

et supposons que u soit réel et posit i f . 
Posant œ + u = z cette intégrale se change en 

ni+i F (u) = I . logr(z)c/z J « 

d'où i l suit la formule 

du v ' ° i\n) 
dont on conclut 

(1) F(ii) = G + u l o g u - u , 

C désignant la constante d ' in tégrat ion. 
On a évidemment 

C = f o ] g T ( a ; ) i l û s ; 

la formule 

r ( x ) r ( l - x ) = * sin nœ 
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nous donnera 

f I g T ( x ) tiac = l g - - 1 l g s e n n a ; d œ — \ Igr(*1 — x) dx 

I O 1 0 , 0 

et puisqu 'on a 

jolgT(l -x)dœ = \gT(x)dx 
i l s 'en suit 

i j " lgT(a ; )dœ = Igrc-^ lgs inTCOCdœ = ]g2iu 

de sorte qu 'on aura enfin 

C = | l g 2 r c . 

En subst i tuant cette valeur dans la formule (1) i l vient 

ri 1 
(2) f o l g r ( œ + « ) ( I x = î t l g u - t t + 2 lg2T: . 

Cette formule a été donnée par Raabc et démontrée de plusieurs manières moins 
simples que la précédente. 
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