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Note. Dans une lettre du 10 Février 1887, Mr. Henri Vogt,
professeur au lycée de Rennes, m’a donné un extrait des lecons pro-
fessées par Bouguet & la Sorbonne en 1882, qui se rapportaient anx
séries de la forme
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les a» désignant des quantités réelles et positives quelconques assu-
jeties & la condition

a=1

= ar
lim =— =0,
| af . ] al

séries qui n’ont pas de dérivée quelle que soit 1a valeur de 2. D’aprés

ce théoréme la série
(-]
Z cosnl x
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considérée dans mon mémoire cité n'a pas de dérivée quelle que soit
la valeur de =. C’est en ne conaissant pas ce beau résultat de
Péminent géomeétre francais que j'ai publié ma recherche qui main-
tenant est devenue superflue.

22.

PoiltiFské odvozeni zdkladniho vzorce pro linearnou
transformaci elliptické transcendenty 3, (%|%).

Napsal M. Leroh.
(Pfedlozil prof. dr. Edv. Weyr ve schiizi dne 6. kvitna 1887.)

R. 1817. uvefejnil Caucky v Bulletin de la Société Philomatigue
vétu vyjadiujie! vatah megi funkeemi 9(o %), &4(o |—-i—) ") Kterfito

%) Soudim tak poure % cititn Cauchyho obsaZeném v pojednénf jeho = r. 1840,
v V. svazku #urnlu Liouville-ova, any praiské knihovny neobsahujf fedeného
Bulletinu.
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vysledek pozdéji r. 1823. v Journal de I'Ecole Polytechnique, cah. 19.
Poissonem znova byl nalezen. JelikoZ methoda Poissonova pFipousti
zobecnéni na pifpad funkce O,(u|7), a jest pouhym zvldStnim p¥i-
padem obecné Poissonovy transformace ¥ad, kterd poskytne na pr.
linearnou transformaci viech funkef elliptickych po cesté oviem ponékud
namahavé, citoval jsem v nékterych dosud netisténych pracich vzorec
pro linearnou transformaci funkce &,(u|z) jakoZto Poissonilv, coi
naddle opraviti hodldm v ten smysl, Ze naznatim vztahy funkef &o(u|7)

a B -31:— | —%) jakoZto vzorce Cauchy-Foissonovské, tfeba tyto ne-

byly feCenymi geometry z¥ejmé vytknuty; coZ tim jest odiivodnéno,
Ze ze vzorce vySe uvedeného daji se ostatnf obecné spadmo odvoditi.
V poziistalosti Gaussovd nalezd se nékolik diikazit téchto vzorcd
ve tvarn obecném, z nichZ aspoii nékteré spadajf bezpochyby v dobu
pfed r. 1820. Na strané 442. sebranych jeho spisfi v tfetim dflu
nachdzf se skizza, zaCinajict slovy ,Zum Beweise der schopen Lehr-
gitze der Reciprocitit wird folgendes dienen." ,Krdsné véty reci-
procity® znali tu bezpochyby nejen pouéky z theorie kvadratickych
ghytkitv (zikon Legendrefiv), ale téZ vzorce Cauchy-Poissonovské,
z nichz se dajf tyto véty odvoditi V této &rté Gauss pokusil se
o diikaz Fecenych vzorch zaloZeny na dvojnfisobném souinu, kterym
lze vyjadiiti funkci #y(u|z). Le¢ nedoSel cfle, a sdm pak ke konci
nespolehlivost vysledku vytknul; le¢ i kdyby byl se nedopustil nedo-
patfenf, nebyl by jefté ditkaz byval ukonéen, ponévadZz by zbyvalo
jekté ustanoviti jistou konstantu zdvislou na parametru z. Ve drobnych
gprdvich, které pFindsfva (?(mpis pro péstovdné math. a fys., hodldm
vysvitliti plivod Gaussova nedopatfenf, na tomto pak misté ukdzi,
jak lze skuteéné uZiti z8kladnf mySlénky Gaussovy k dikazu vity
Cauchy-Poissonovské, pii éemZ zvolim ga vychodisko Weiersirassovu
funkei o(u|®, @),
Funkce tato déna jest son¢inem
=4 1 (_"- !
@) o(u)a, m’):uﬂ’(l—% e”  2\wl,
w

?
v némZ w mi obdrZeti vRecky hodnoty tvaru

0 = 2u0 4 2va’,

kde g, v jsou kladnd neb zipornd cisla celistv& 8 vylou€enfm kombi-
nace p—=v =0,
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Ptedpoklddejme, Ze imaginarni ¢dst veli€iny %' — ¢ je kladnd,

8 znamenejme % —= 2w .v. Pak bude
1fu)t?
[ ] l '2-—’ _':+—— —
d(u):2m.[v]1’ 1—-—-'1)8!‘] I (1— )ew 2(“,)1
p=—c p v B w

kde v gouéinu IT a v souctu 2’ mi se vynechati élen p =0, a kde
posledni dvojndisobny soucin vztahuje se k hodnotdim

=0, +1, +2,..), @=+1, +2,...)

Tu jest pak dle zndmé véty

u »
vII’ (1.__ e — “’;’” ,
u ’ u
H(l—— e"’_H 2‘!@—'—2‘!’&! —u e 2uw | 2vo’
g 2pw—-2ve’ i
v—99T
(1— had )e .
=YY en IT L grte b
vr
¢ (1-}-'5’i e b
_ sm(v——vt)z
- 8iNVTX )
takZe obdrifme
2 1
o(z) 222‘3;“ e g gingo IT SHVE— % yxcotven.
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Spojime-li v soudinu poslednfm vidy dva Cinitele odpovidajfe
protivnym hodnotém v, obdrZi tento tvar

o gin(ny |- v)x . sin(nr —v)®
O =" pintpew

=l

klademe-li pak, jak zvykem,
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qg= Gmis E — e”m.:

a uvizime-li zndmé vzorce

— 9 sin(nr - v1® =g (1 —g™E),

—2 mﬂ,(ﬂt —_ ”)“ - q_’E(l - qh£—2)'

— N yIntx — q—u(l — qh ]
obdrZime

) o (1 — qMEN1 — 2.;—2
@ otle, o) =BT RO

kde jsme poloZili
1 _ * 1
1= mZ wt T wZ (2uo -} 2va’)® *
¥, ¢

uZtvajfce hvézdicky u znameni souttu Z* k naznaeni, Ze se md tfZ
ptedem urditi viéi g & po té vli¢i », takZe bude

=0,+1,2... a
(2¢) ’2—-—'— lim l""z (l“”‘l“ ey al v:O,I;I,:{:E,...i:ﬁ

—Q o *
UZijeme-li pak oznacenf ustdleného

(3) 8,(v|?) = 2qisinnc Iz(l —g™)(1 — o™ (1 — ¢*"§7?),

m’)
l=a)
pii ¢emZ dlufno opakovati, Ze pomysind é4st \ehcmy ~ je Kladn4,

takie |g| <<1. Za této podminky bude té3 pomyslmi ¢dst veliCiny
— 7:1,- kladnou, i obdrZime podobnymi idvahami jako picdesle

piejde vztah (2) na tvar
W g (]
%50 2

(4) o(v|w, o')=2we

@) ‘o(v]| o, @) = 2a’e 73 3"" l _ _)

.(" —‘7;) .
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B o — & e . 1 (p=0t1, 42t
@) 7=+ ::1: ﬁl::§ (e Fva)® + #=0 11,2 ... LA

Z rovnice (3) snadno se obdrif

9,00+ )=— &)
(5) { 8,0+ )= — By (x) e~ =0+

Prvd z téchto rovnic poskytne ve spojent s (4')
© o420 |e, @) =—ou|e, o) e+ )

Kombinujeme-li druhou z rovnic (5) s rovnicf (4), a porovnime-li
visledek s rovnicf (6), obdriime vztah

(7) qw’-—q’m:é’;—"-.

Porovnejme nyn{ vzorce (4), (4’), kladouce opét « — 2av, i ob-
dri{me

u’ 1

& (o]?) - 1

(8) S| == ( | ) . 9, (% —-;).

Abychom uréili veli€inu

T TM = ¢(z),

&)

vyjadime (itatele i jmenovatele levé strany nckoneényin souéinem,
a utvofme jeho logarithmickou derivaci. JelikoZ tu
# (o]9) = 2ng} T (1 — gy, = 6"
| —

l L]
— mi

& (o|—-—1-) = guqt (1 —qoop, q=¢ " * ",
1 T w1
obdrZime
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dl_q&,(o t)
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Nahradfme-li zde ¢ hodnotou €™, bude tedy

d, _mi - 1
dr g9, (0]7) = 4 (1 + 6; sin’mrn )

a ponévadZ
@

,‘2
sin*mar Z (n —|—mt v
obdrZime

d ., .
dx gl =7 4 +41|: Z Z (u—[-mt)’

Aviiak T
=_yvi
8 T het u?’
a tedy budo
_zg& (e]l7) = in [‘Z Pl I‘Z; n;’ (u—l—m:)z]

Dle vzorce (29) rovnd se vyraz v zévorce hodnoté 4oy a tedy
mime

d , __ 3 d

-(-l-'-lgﬂl(oh)_—#—qw' -

a podobné nalezneme

d ‘ 1\__3i 1 _3 , o
& 9o (°|—';)—';'1'°"-—=i—7" ™

takie bude dlc (8°)

o) _ 5 ® oy oy
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a dle (7) ooty
Ygp®) 3

dr T 9¢

To(t) = V? R

kde a je numerickéd stdld. Tato se ustanovi, volfme-li * —¢; pak

bude totiZ @(f) = 1, a tedy V—':- =1, takZe bude

z ¢ehoZ se obdrif

Tp(t) —t¢ Vr::

Levé strana jest ddna jednoznacné a sice pouze pro hodnoty z,
jichz pomysind ¢4st je kladnd; odmocnina V—:— mi pro z-—+t¢ miti
hodnotu | 1 a nikoli —1; jelikoZ existuje pouze jedna hodnota
dvojznaéné funkce V%.—, kters odpovidd #ezu podél osy realné a méd
hodnotu 1 pro z =14, hodnota to, jejiZ realnd &dsf jest kladnou, a jif

znamenime (\/ 4:—) po pffkladu Kroneckera, bude

To(z) = 1“/3: \ ’
\T =)

a tedy dle (8)
_ . vini v 1
&,(vlr):i(Viz)e * 8,(7 —';)a

cof jest vzorec, ktery jsme chtéli poétem vyvinouti.
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