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ROCNIK XVII. TRIDA II m_ct_s‘;o_s._r

Prispévky k vlastnostem poctu tfid kvadratickych
forem zaporného diskriminantu.

Sdili
M. Lerch v Brnd.

Piedlozeno dne 7. tinora 1908.

I.

Necht — 4 znadi ziporny diskriminant; hledejme soudet
a-1 k—1 ed
—d E(%)
-8G5
k=1 a=1
V sou¢tu se vyskytnou pouze & nesoudélna s 4, a jeito % < 1. nebude
si1.z ad . i .
Zadné % celistvé. Proto lze uZiti rovnice

E (2x)

(—1 = sgn. R () = sgn. R* (x)

(vyznam téchto symboli vylozen v riznych nasich publikacich arithme-
tickych, zejmena v pracich nize citovanych), i bude

a1 k—1 a-1 _ A—1 .
S = k)_': (:kﬁ) agl sgn. R* (‘;—‘g) = kZ:l (—kd—) ,,E sgn. R* (%) .

=0

Jest pak
' in2lx:
sgn R* (x) - 4 Z %113__1{1_, (l =1, 3, 5, )
. 2 !
k—1 0, pro 4 sudé
E sin l.‘iAJ_ n — Adln
&~ k cotg 5+ Pro 4 liché.

Pro sudé o tedy S =0.
Rozpravy: Rodnik XVII, THda II. Ctslo 6.
VI



Ptedpokladejme nadile 4 liché, tedy

k—1
aA 4 dlzn
,ﬁ\:osg“'R*(ﬂ ~ 2 oot G =185
Zl Adha ;o q 345, ..
=2 =21 +3, 45, ...

Polozme nyni {,=4+ 2 kv,
=13 ...2k—1;v=0=+=1,%+2,... &+ N; N =w)
1 vyvjde pfinaznacenvch podminkich summagnich

kE—1
A ad\__ 2 1 dixn
A= }4 sgn. R*(ﬂ‘)—?; ;A+2kv cot gg

s¢itani vici v provede se na zakladé znamého vzorce Zﬂ—_‘v =mcotg zx
—N

a bude pak

1 dixn
Ay =— cotg cotg .

Tento vyraz lze pfevésti na jiny tvar naSemu ucelu priméienéjsi;
k tomu cili uvazujme funkeci

z +1 z4+1 zk—1

(e) F 1 1 T (k, 4) ~ 1,

jejiz pély jsou z =1, z =faz =5, kde
tr+1 =0 41 —1=0 (up=1),
a vyjadfme, Ze soucet jeji residui = 1; obdrZime tak rovnici

E+1 G+ 1 n+1 n’* c
R SR . =1,
@) k (=1 gr—1t Z +
kde C znadi residium na dvojnisobném pdlu z =1.
Je tedy C stalvm ¢&lenem v rozvoji funkce

+1 qh—l
f(z) =(z + ]) 271 A%

dle mocnin rozdilu 7 —1; poloime z =1 +u,

R+u)@+du+ .. )1 +k—1u++ ...)

a4 —1
w(l+ ——u+...) 2+kut+...)

2+k+
Au P/

UL+ ) =

VI



tedy

Ponévadz
Ami
E=c+ ,(A=1, 3, 5,...2k--1)
2vmi

n=c¢ 4 ,@=12...4-—1),

bude rovnice (#) zniti

—1 kvn k
¥ ;C‘)tgf)b otg < Z 7 =! 5

Rovnice ta podavi

J—1
A, :—l+-~+—-z cotg A~tg——

ST

k=1

i nas soucet

bude lze psati
4—1 4—1
B __4) — A\ k ( J) kvx
05— TG+ TG+ L T o TG el
Tu plati pak pro vsecky zaporné diskriminzmty znamé rovnice
4=1

%, (57) =o

k=1

v da(—a),

n J—‘( 4) ve 4V4

ddle pro veskery diskriminanty liché (a pro sudé zikladni)

J 1 ;= o
(2) E(%)tg%=”t"(1 -38)Cl [—4); & = j)

k=1

Polozime pak k vili stru€nosti psani

=1 i .
-y (-_—k-‘f zz %(,‘l( g =K
k=1

Zjednoduseni vyrazu (4) vyzaduje znalost suctu

B, — J‘S ( A) gk LS

VI.



Je-li m nesoudélno s 4, bude

k
( m = )J ( km ””"

a v pravo lze soudiny km nahraditi jejich zbytky dle modulu 4, takie
vyjde

o 5=(52)F G ur=(5D 2 vaazax

Je-li v8ak nejvétsi spole¢ny délitel cCisel m a o veétsi jedné, pie-
stava posledni ivaha a nutno vysettiti zda i pro ten piipad plati rovnice
(3), kterd by pak nabyla jednodussiho tvaru B, = 0. PiSme tu k vuli
pohodli d m za m, kde d jest ncjvétdi spoletny délitel &isel d m a o, tedy
4, m nesoudélna &sla. Pak bude

( )B _1(—4) kmdn
am= ~, Ewm tg a4

a posledni vyraz podobné jako ptedesle mozno zjednodusiti substituci

km=~h na
4—1
— 4 , — A hd=x
( m )B""‘:B =’§1 ( h )tg g

Zde bude — 4 = — dd’ soudin dvou diskriminant rizného znameni

Fd, +d, atedy
4—1 _—
+d T+ d hx
= Z (S55)(5) e
Substituci
h=v+pd (v=1,2, ...d;, u=0, 1, ...d-1)

obdrzi B’ tvar
\1(+d>t vnz<v+#d/)

Neni-li 4 aplnym ¢&tvercem, je-li tedy skutednym diskriminantem,
a jsou-li pfi tom d a d’ &isla nesoudélni, bude lze psati

v+pd u (mod d),

nacez

() v+yd’) Z<+d) 0

\T.




a bude tedy B’ = 0 a nasledkem toho téz B = 0. Je-li 4 absolutni hodnota
diskriminantu zikladniho, t. j. je-li 4 soudinem ruznych &isel kmennych,
budou pro kazdy rozklad 4 =dd’ ¢isla d, @’ nesoudélni, a d nebude
¢tvercem; tedy rovnice (3) ma obecnou plastnost pro diskriminanty hlavni.

Je-li viak 4= 4, Q* délitelno étvercem Q2 budou vidy existovati
rozklady 4 =dd’, kde bud d jest ¢tvercem ancb kde 4 a d’ nejsou ne-
soudélnd; rovnice (@) pak neni spravnou pro tyto pfipady (d, d’) a tim
také rovnice (3) pozbyva platnosti pro ¢isla m, kterd jsou nasobky tako-
vych délitelu d. Proto se omezime na diskriminanty hlavni; pro takové
jest H =K, nacez v rovnici (d)

4 1
C 4. 1 i ' — kEvx
S=> K+ P E cotg - ’}: ( - ) tg S

se vnitini soucet vy¢isli dle vzorce (3)

Pl )it =(7) 2V iz &
k=1 ‘

a po viadéni této hodnoty piejde S na

52—1\4—2—\/ (1—2e) KZ(j~)c0tgd

tedy dlc rovnice (1)
S=4(1—2¢ K?—K.
Tim dokazan vzorec*)

F_J
k

(4) ( )Z _)YE s K —K

[—— 4 hlavni diskriminant lichy, & = (r%),Kz—i Cl (— A)]

Poznamencjme jesté, Ze pro 4=3 jest K =4, kdeito pro 4> 3
bude #=2, tedy K = Cl (—d) splyva s pottem tfid kvadratickych
forem kladnvch typu

ax’*+bxy+cH?

*) Vyz-am piichdzejicich tu symboli nalezne ¢tendf v rtzaych mych roz-
pravich o theo-ii kvadratickych forem, zejména v Mémoircs présentés par divers
savants & I’ Académie des Sciences de 'Ins'itut de France, T. XXXIII., n° 2,
neb v Acta mathematica, T. 29.

Pokud sc tyce rovnice (2), bude oduvodnéna nize piimo.

VI.



piisluSnych k diskriminantu — 4, a lze téZ K charakterisovati jako
dvojnasobny pocet rozkladu

4 =4ac—0 (0<b<a<i)
zvétSeny o polet rozkladu téhoz tvaru, v nichz bud b=a, ncb a=c.

IT.

K rovnici (4) lze dospéti téZ primo cestou elementarnou, uzije-li se
naseho vzorce *) platného pro blavni diskriminanty

B

) [~ (5] &= le(_ad)’?(jz;&)

a
ziskaného ovéem rovnéz cestou analytickou.
Tu budeme nas soudet S psati ve tvaru

som () n(15) <X (5

A
) 4x

1
a uZijeme rovnice elementarné

1—sgn. R (‘;‘g) —2 E("k—“) — 4E(f2’7‘;i)

kterd nam pro veli¢inu
k—1

A, = E sgn. R (‘217‘:)

a=1

poda vyjadieni
E—1 k—1
S da N da
@) Ak=k—1_2§1b(»k—)+4;15(2k).

Jeito symbol (jl—d) vymizi, jakmile %, 4 nejsou ¢isla nesoudélna,
piichazeji v ivahu pouze hodnoty % s 4 nesoudélné a pro takové soucet

celkn
k—1

E,E(dka)

se obdrzi, odecte-li se od soudétu zlomku

*) Bulletin des Sciences mathématiques (vydivany p. Darboux), 2. serie,
sv. XXT. (1897).

VI.



soudet zbytki

o]l
=

takze

() ( ) k_l) ~

jak ostatné jiz Hermitem, Sterncm a j. divno uvedeno ve znamost.
Tieba je$té stanoviti soulet
5 e(30);

ten dle vyznamu funkce E nic jiného neni nez pocet dvojic kladnych ce-
listvych ¢isel «, g hovicich podminkam

de
'2,\ :ﬁ o \/c’ -1.
kteréz lze takto vyjadriti
ﬁ << o <<
_—__= ——) /\‘ - ]-'
A psm—— pum——

Cisla g zistavaji pod —;— , @ kazdé takové 3 lze spojiti s hodnotami «

v naznalenych mezich; podet téchto a obnasi piresnc

/e—1—E(“"‘j).

2kp
A
se nestane celistvym ¢islem pro nase hodnoty g.

Je tedy
) Z {k——l —E(#)}
_ D) Z (2kﬁ

Nésledkem tohoto vysledku a rovnice (y) obdrZi rovnice (¢) tvar

ponévadz

Ay=(k—1)+(Ek—1)(4—1) —4 Z E(Zﬂ).
g=1

V1.



¢ili

Naé soufet S bude tedy

=% ()= a S (G2)i—aY (E)

k=1
J—1
24—
IGUEC

k=1

Dosadime-1i sem hodnoty

A=1 CodRr
Z.( k“’)/ezédh,;l( k”)=0,

a hodnotu plynouci ze vzorce (5)

Z (59 = (22)=—[28—(5)] x
obdriime pii stalém vyznamu litery & = %)
_j—l
S—— K +4K E [25—5(—_;")];

zde jest

Yis=Ld B(59) e

a tedy bude na$ posledni vyraz po redukci
S=—-K+4K.(1—-28K,

coZ jest pravé rovnice (4).
II1.

Pri této ptilezitosti podam dukazy nékterych vzorcid, které jsem
v citovanych pracich toliko uvedl, a které mohou miti svou zajimavost.
Nejprvé ustanovim hodnotu souétu

52t
predpokladaje, 7e — 4 jest jak_(rkoli diskriminant zaporny.

VI



=]

Vy¢isleni provedeme na zékladé rozvoje

wtgaxmw= +1,+3+5, ...+ N; N=w).
i
Tak obdrZime nejprvé
— —J)L
() An= l.zh( h A+!§'
' 2 4
(h:l,2,....d—l;}.—_-il,i&...iN)
N= o

Pietvoteni tohoto souctu provedeme nyni pro lichd 4 a pro suda 4
zvlast.
1) Bud 4 liché.
Pak bude lze psiati misto (1)

z—(j>§,( )2h+;.4 o<h<4 l?"—i——olo’i?,, miN)

Vyraz 2 h+ A 4 =Fk probihd lichd ¢isla intervallu (— N4 +2....
N 4 + 2 4 —2), dile bude dle znimych vlastnosti Legendreova symbolu

(gf ) = (Zkf) sgn. &,

Gilaiz=G) i

a dle toho pfi k=1, =3, &5, ...

dm=— 2( P |k|

¢leny piislusné hodnotim 2=4 a £ = —4 jsou stejny, tedy

An=—(j);(—-_}.d)4;’, @=1, 3,5, ...)

Abychom mohli za 4 klasti veskera ¢isla celistva kladné, vzpomenme,

=) - (57)

pro lichd 4, ale zmizi pro 4 suda:
4= (2 ) Z ( — 44
n 1

VI

tedy
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Jest vsak
o
Z (—4.4 12 44 )
1 1 '

a tedy
4 :—(22’) 2 VACL (— 4 4),

a odtud po dosazeni hodnoty

Cli—ta)=@ &> Cl(—a) . s=(2).

4 1—24 Cl (— a).

@) ( ) g hn

(—4d llbovolny ziporny diskriminant lichy; e = (5))

Dale necht jest
2y 4d=4P, P 1 (mod. 4).

Tu bude pro lichd 4

—d . ,
’}‘;7; z(;ﬁ%) (h+u.P) (h+2).P)’

avsak

Grrarp) = (3) Gavp) = (33) s Giv2am),
tedy pfi k=h+24P

(:k") - (—h") sen. k,
<h+2) = (_ 4)

@ (F)iia= )%

a vyraz k=h+2AP=h+2P+v4g (v=0,+1, ++2, ...) probihi
veskera ¢isla celistvd mimo & =p 4 + 2 P. Pfi odvozeni rovnice (a) mohli
jsme piedpoklddati % nesoudélno s P, a pak k zistane od nully rizno;
vyjde tak

jezto

VI.



Ax= +E (: A) IA
odtud

a0
— 4y 1
TE =24 Z(u_ m
A=2VaK,
tedy
—d he 4V 4
®) )& = Gl
V pripadé
3)

4=4P P
jest — P diskriminantem a tedy

-4 4 P
(_h+z;1)=(m)

4 .
11+2,:P>:(lz)( h )sgn.(h+2}.P)
tedy pti substituci 2 + 24P =4#

-1 (mod. 4)

(3
ta’ ze Zje .,']

—AA) sgn . &,

J—1

, —d) he _ tVg4
(#) Y(F) ey = -—2a-a:
oba piipady 2) a 3) se shrnuji ve vzorec

4—1,

; 4\/4
o ¥ (55 e ) == Fa
V dal§im piipadé

), (4 = 7~ 4mod. 16)
4) 4
kde P je liché, mime pii 2 =h + 44 P

(7:)-A)-G

Torn) =Gisarr) G
+4P/1 h +4/1P h+4}.P
kde
l{:l
i=(—1)
takze — P je diskriminant

Tu jest pak posledni vyraz

(—kd) (h+4 (+P)Sgn k= -(

—Aa ) .
p sgn. k&,

VL
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a tedy
(—h_);H_— ( k Ikl
naceZ plyne z (1)
X/ —d)\ 24
4 = Zl( n ). 7
#") 4= iy,

Soucasné vysettime piipad &4 = 2" P, P= +1 (mod. 4), r > 3.
Ad
2

( d) (h+2"}.P) 'h+§—11)AP)'

Plati-li hofej$i znameni, bude
p ) P
e ( W)

(h+;'ilr,11’) ( B )>g11

Tu bude ptfi k= h +

takie vyjde

) (%)= () sen 2.

Plati-li vSak dolej$i znameni, bude

9r -
(rreerre) = (5) (zmrn) = (55

tedy opét rovnice (p), takie tu
—d\ 4 <
ax=—Y(—7) ik

A=— ‘“/" ci (—-4)

)sgn./c,

—d

Porovname-li se vzorcem (8'), kde - ]e liché, nas ptipad, kde ‘8’ je

sudé, nachazime obecny vzorec

Ci(— 4), (40 mod. 8).

4—=1 b ’
—4 hx L1 4Va
W Y (5) e G =0
k=1
V té&hto vzorcich ponechali jsme symbol z, jakkoli jest z =2 ve
vSech ptipadech vzorce (4).
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v,

Té% soudty

B:JZ_:(_I—ﬁ) cotg (f’ -- ’; )n

[

ptipoustéji jednoduché vyjadieni, a sice budou vysledky obecnéjsi, ope-

rujeme-li pfimo s fadou

v

\ 1
=  N=o
neotg xxw Z\x ol ,

nezli kdybychom uZivali jinych vztaha platnych pouze pro hlavni diskri-
minanty, jaké jsme vyloZili ve vySe citovanych rozpravach.
Nejprvé mame

h+dv ——
a klademe-li 2+ 4 v=—F, tedy
—da\ _ (—d
(= =—(57) e &,
vyjde
[ o]
— A\ dsgn.k
) sr= Y (7))
A=—c R+ —

Uvazujme nejprvé piipad s =3, » =1 neb 2, piedpokladajice 4

nedélitelné tfemi:
(4. 3) ~ 1;

poloime 3k + 47 =m, i1 bude
(3m ) ( 3—}3.-2 Ay ) (3~k—fd r)
3k+dr) ( Sgn""‘(.ak+dr) (3k)sgn’ ’
tedy ' .
(52)- GO (G2) -
(=) (5 .
(32)- () (e i =~(}) (G

VI

aneb jezto
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tedy
() sen v =—(5) (5
) E= 3/ \m.
Vzorec (5) bude tedy zniti
_.( )3 (?’?ﬁ !
m Ml

kde m probihd kladnd i ziporna ¢&isla hovici podmince
m=4dv (mod. 3).

Lisime-li ¢isla kladna s a zapornda m = - -, mime

7 m (34 1 3AN—1/m >0 n>
"(F)BQ_L T m—+z(7 n (m—dr n=—.drmod3)

== =

muZeme nd§ vysledek vyjadfiti jednoduéeji takto

~( ) (3/;.4) 1;1_?;)%’

...

a odtud
@© : _ —
rs (5)- SCH - § (=)
Jeito
G DESGTRE
nachazime

B=— (2 )WVaava=—(Z2)s (1 —(59) 5)xva
0% (52)es(f =)= [ (G Eea

(— 4 libovolny zaporny diskriminant nedélitelny deviti; »= 1 neb r=2).
UkaZeme ihned, Ze tento vzorec plati i pro 4 délitelné tfemi.

VI.
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Jeli 4 délitelno ttemi, bude 4=3 D, kde D jest kladny diskri-
minant, rovnice (5) zni

o
. — 3D\ 4dsgn. k
Bn—kzw( k- / k+rD’

XD (D) 5 GH 3
=5= Z( (n+Dr)n+Dr Z( )(;z—D;)az:Dr'

Predpoklidejme D7 =1 (mod. 3), a poloZme

tedy

n+Dr=m ,n—Dr=w" ,je-li n=1 (mod. 3)
w+Dr=m',n-—Dr=m'"",jeli n=2 (mod. 3),
takze
m=2,m"=0,m=0,m"” =1 (mod. 3),

apiitomm>Dr,m’ >Dr,m' > —Dy,m'” > —Dr;tim se nase
dvé fady pro S rozpadnou na

D D 1
S= E ( w/ m E (m m’ 2 (m o Z (;h/”r') m'’

Ziporné hodnoty m'” lze psitt —m , m =2 (mod. 3), a tedy se
pfisluéné &leny fady &tvrté sloudi s fadou prvni, podobné ziporné hod-
noty m’ jsou tvaru — m’ a prislugné ¢leny tady tieti lze vloziti do fady
drulé, takZe sc budou fady druhd a tfeti po této modifikaci ruditi, i zbude

D >0,
S:g(’” m Z(”) (171—2 7 =1 mod. 3)

a lento aggregat lze psati jednoduse takto
_ E ( :_3_1)_)
k=1 k

Kdyby bylo Dr=—1 (m-d. 3), byly by naSe ¢tyfi fadv psdny
s piiponami
m=0,m'=1,m"=2,m”” =0 (mod. 3),
a zbylo by

S=-— Z (Hl Hl E ( ﬂt Hl (’n’ > 0 ’ n’ > 0)

jako predesle, takie v obou piipadech

.
—EI(TA); =~ K.3=.

VI
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a odtud
B_ _ 2 Va

= Cl(—4a)

JZ—I(_hd)Cot(fl-AQ )x = - Cl(—4) Vo

—_d ) _ o
t=2. Je tedy tento pfipad obsaZen ve vzorci (6).
Kdyby konetn¢ D =0 (mod. 3), t. j. kdyby 4 bylo nasobkem
deviti, méli bychom

¢&ili

zde prava strana splyva s vyrazem (6). uvazi-li se, Zc tu(

—3 — 3 —3 v
( A )sgnkz(m)sgn (k+7D)= (7> sgnmptim=~k+ D7,

a tedy
2
|m| 2}:( —4)° == Cl(—a),

B =2V Cl(— 4)

AZ_I( —;zd)cotg(z— ;)n=2 V4 Cl(—d4) (d_——_Omod. 9).
k=1

r=1nebr=2

takZe zde

Ptistupme k ptipadu s =4, tedy » =1 neb r = 3. Je-li 4 liché,
bude dle (5)

0]

B 4”4 = ZC,E)(—?) 4S/§Ijrjr'

a m=4k + 47 bude liché; jest pak
()= (5 (S2)= (G (5 e

tedy jeito
(=)=
—4

—4
( % )g
a odtud plyne
4A
44 ( )— (m =74 mod. 4).

Lisice kladnid m od zéporn}'rch mame

025 =(72) B () A5

VI.

7
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(m=rd,n = —rd4mod. 4)
Jezto
2 (o) =0 (o) ()=
rd . m v n
vychizi
. a7 AN | —-ld) 1
= [ - = T e g i . . D).
S z ( m nt +E ( n n (= =y 4 (mod. h)

Zde m, n dohromady probihaji veskera &isla lich4, i bude lze pséti

<__afq —4 N | B T .
: —L(—,‘, );{—Z‘J,(,z< ),
|
takze
4\ gy z))
::_)\ 4 CL (— A = — - ) -
B act(—+p=""( (4 Cl(— )

¢ili

(®) J"Z_ll (___h:,) cotg (% i )”: 1 \t___j (\ 2 (%)) €l a)

(— - libovolny lichy" diskriminant zapornv:; » =1 neb 7 = 3).
Bud dile 4=4D. D | {mod. H, tedv dle (5)

)
n . — 4D N\sgn.k
B .]*2’ (/? 7e_+Dr-b'

Cislo & + D r bude ruzné parity od k. tedy sudé: rozlozme S jak

nasleduje

. —4)( D ) 1 -~/ — 4) ( D 1

S = En( % nw+rD ;1+1'D+2.'”( n n -—f-r[))u—frl)'
-4 :

a kladouce n +r D =m, tesp. n-—rl) =m, (—;—) = g, rozeznivejme

. 4 . ,
hodnoty n dle znameni ( ) [k obdrzime
. n

. D ) | ( Dy o1 ( I)) | ( D ) |
S = — ) — - e :
S 02( m /) m ¢ Z . m’) m’ ¢ m’' ) " ¢ Z m’ )

kde m -2, =w” 20, -2 (mod. 4, ddle e 2y Do’ v D,
' r Doow = Doélenv oo w7 0 se osloudi s fadou prvni,
podobn¢ ¢leny o w7 0 s fadon druhou a po této aprave se vyrazy na
pravé stran¢ po dvou rusi, takze

S =0,

E (—Tzd) cotlyg (/JI -,l )n--' 0

V1

. j.

(3%
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Kdyby bylo «4=4P, P - 3 (mod. 4), méli bychom
, X 1 Py sgn.k
B A _Z(Vk') (_/\'— k+Pvr
P
. )y — 9 SO
k+Pr =32m, (/\)_l( ) ("m) gn . (m k).

I —p
son .k = (—) sgn .,
( k > 2m /R

tedv

z Cchoz vychiazi

P15 G - E D) -(3) e,

4

a vzhledem k tomu, ze g =2\ g
244V g R
B;(P) cu=np
Zde
) Cl(—+4P
(— 1) (=10

tedy .
B:(z)w%tﬁ_cumJy

r ( 20N
b2 S
2 P )
V predeslém piipad¢ bvlo 4 =4 P, P=1 (mod. 4), B =0; oba
pfipadyv lze shrnouti ve vzorec spoleény

. —4

| SERNGTS

4
S >)<;t><w
g t P

(#4=4DP, P liché; r=1 neb r=23).

Bud dile 4=8 P, P=1 (mod. 4), s =4, r =1 neb r = 3; rov-
nice (5) poskytne

VI.
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S (3G LB -
Z k k E+2Pr —
—x
1
S GO I U I
k k+2rD k+2rD

2y P =m obdrzime odtud vzhledem k identitaim

i
D13
i

a substituci & +

(=0 0t (Yt = ot
z nichZ vychazi
ke—1
G R g (9]
V}’rsl.edek:

- 80P\ 1
-y 1,
— m m
m-. -

Dale jest pro =8P P = — 1 (mod. §

(8 )(_P) sgn k
k/\ R/ k+2Py

IR

B_/’:

a klade-li se k4 2Py =m,

() s = (s (3)=( )t ()

k

tedy
1

n — 4\ — P\ (=1 * sgu.m
»5-(H)F N
4 ( r ZL m 7 n -

rx
5O G ) o
— " m m ) om
— X
je tedv v obou piipadech B =0, t. j.
(10)

( d)ctg(_ﬁ_' n = 0. (1 =8P, P liché).

Kone&né bud
A=28P P liché, a>3;

V1. 2
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pak bude

+ 2 sgn . k
B G G0 Woer

PoloZzime k2 4 24—y P = m ; v piipadé hofejsich znameni mame pak

(‘k‘)sgn-kﬂ—'”?l (=G -

tedy
(:z«)(l’) >gn A_ ) ‘())( ) I
k -V m m/) om
( m )( m ) ( m) tm1 \ m |m|'
T - A
HJ:‘)Z( n-)n.

n=|
A% pf‘i])1d(‘ znameni dolejsich pak rovnéz

9u Ja _.p _p
( , ( m ) ( ) g0 -k ‘( m )xgn
=D ] N AN
( m )( m ) (BN Z( m m’

tedy

a tedv

v obou pnpqde(‘h ]e tudl/,
B=2\_Cl(—_1,

L |
(11) Z( h“”)cotg(f’l 4’.),,:2\4(:1( A) (=0 mod. 16).
=1

Poznamenejme jesté, aby odstrancno bylo veskeré nedorozuméni,
Ze symbolem C! (— 4) je tu veskrze znacen pocet forem primitivnich,
takze se tu formy délitelné ¢islem néjakvm  jedunotku pievySujicim ne-
¢itaji. Tak na pf. jest C/(— 16) =1, ponévadz k diskriminantu — 16
prislusi pouze jedna tiida primitivni (1, 0, 4), kdezto druha tiida (2. 0, 2)
neni vice primitivni.
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