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Zikladové ryze arithmetické theorie velisin.

Napsal ‘Matydé Lerch.

Pojem ¢isla realného ve své obecnosti dosahl svého vyvoje v dobé nepomérné
pozdni, jsa pred thm zastupovan svym geometrickym ekvivalentem — pomérem. Po vice
nez sto let neméla véda analyticka lepsich prostredk@ neZli nazoru ke tvofreni svych
pojmi, ana se jednak vyvijela pod vlivem geometrie a imechaniky, a jednak to byl také
jediny zplsob, ktery ji chranil pfed nebezpeénym vlivem tehdejsi infinitesimalni meta-
fysiky, tak Ze vzdor chatrné é¢asto dedukci jsou resultaty témeér vidy spravny. Nejasnosf
a nespolehlivost plivodni doktriny infinitesimalni byla sice pozndna jiz v pfedeslém sto-
leli Lagrangen, ale pravé podstaty véci té dopitral se bez odporu prvy nas Bernard
Bolzano, jen% piilisnou skromnosti sim zavinil, Zze Zasluhy jeho o védu teprve po dlou-
hych letech dochazeji uznéni a naleZitého ocenéni. Ve svych pracich Bolzano uZiva sice
jesté pojmu velitiny ve smyslu geometrickém. ale §. 7. jeho pojednani(*): , Ryze arith-
meticky dikaz atd.® ukazuje nejlépe, jak blizko byl Bolzano arithmetické definici ¢isla
realného.

Vedle nevsimaného Bolzana byli to hlavné Adée/ a Couchy, kteii zjednali najmé
algebraické analysi spolehlivéjsich zakladd, tak Ze na pocatku let padesatych reforma
celé analyse v duchu spis@t Bolzanovych visela téméf ve vzduchu, a také provedena
byla Weicrstrassemn, ktery vsak o rozsifeni svych vysledkd za stény universily Berlinské
méalo se byl staral. Neni tedy zajisté nepochopitelno, e teprve r. 1872 Dedekind sviym
spiskem ,Stetigkeit und irrationale Zahlen* o novy system arithmetiky se zdarem se
byl pokusil, kteryzto system blavné u mathematikd romanskych nalezl pitdy. '

Soucasn® s nim uvefejnil v patém svazku Lipskjch Annald Georg Cantor novou
definici é¢isla irracionalného, kterd pro své vyteéné vlastnosli viim privem doznala
v Nemcich vseobecného pfijeti.

Za svého pobyltu na université Berlinské roku 1884—85 mél jsem ¢est soukromymi
rozmluvami se svym slavnym uéilelemy p. Kroneckeren seznati jeho nahledy o téch vé-
cech, kteréz zvlatnim racionalistickym kriticismem se vyznamenavaji. 1 uzaviel jsem
zbudovali jasny a konsekventni system nduky arithmetické v3ech nominalism& prosty,
ktery by nevyzadoval le¢ pojmu absolutniho ¢isla celistvého, a jemuz by nebylo lze
¢inili namitek Kroneckerovych, a tak vzniklo toto pojednani, které elegance i piesnosti
a prfizra¢nosti milovnym éeskym kruhim mathematickym tuto piedloziti mam za svou
povinnost.

°, Abhandlungen der kon. b8hm. Gesellschafl der Wissenschaften, Bd. V. 1817. Cesk§ komentovany
pteklad p. prof. Studnicky pfinesl Casopis pro pést. malh. a [ys, roé. 11, 1881,
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224 ATHENAEUM DUBEN 1886

1. Cisla zdporna.

Uznéavaje potiebu, zajisté dnes vieobecné cilénou, ¢isla zaporna a lomena zplisobem
ryze arithmetickym definovati, pfedpokladém pouze pojem ¢&isla prirozeného, t. j. klad-
ného a celistvého a étvero zdkladnich operac s témito éisly za znamé. Aby toto pojed-
nini nevzrostlo v objemny spis, omezim se pouze na to, co nevyhnutelné k pochopeni
systemu je zapotiebi. V této prvé éasti, majici za uéel zbudovati pojem a nauku t. zv.
zdpornych éisel celistvych, rozumim slovem ¢islo vidy pouze dislo prirosene.

Mé&jme pna zreteli dvé &isla a, 4, ktera tvofi soustavu, jiz oznac¢ime (a|4). Dve sou-
stavy (2 &), (c|d) budeme povaZovati ¢&i lépe nazyvati rovromocnymi & ckvivalentnimi,
jestlize plati a -6 —=c—d pro pfipad a=4, aneb je-li é—a =4d— ¢ pro ptipad
a<<6. Tim nechceme tedy nic jiného vyjadiiti, nez ze prvky a, é; ¢, 4 obou soustav
maji steyny rosdil/, vzaty v obou soustavach v témz# poriadku. Ana jest ekvivalence téchto
soustav definovana vzhledem k rozdilu jich prvkd, bude dobré, nazyvati je soustavami
rosdilovymsi.

Jsou-li tedy dle této definice dvé rozdilové soustavy (z.6) a (¢, ) ekvivalentni, budc¢
platiti rovnice a4+ d =4+, a naopak plati-li tato rovnice, budou fetené soustavy
ekvivalentni. Proto méZeme definici fec¢enou takto jesté podati:

.Dvé rozdilové soustavy &isel (2 4) a (c|d) jsou rovromocny, v pismé (a|6) oo (¢ 4),
plati-li rovnost a4-d =46+ c.*

Na piiklad bude (17 25)co (13 21).

Jsou-li dvé soustavy rozdilové rovnomocny s tieti, jsou rovnomocny vespolek,
v pismé: Z ekvivalenci (a|d’) o (8|#), (c|) o (814) plyne ekvivalence (2 a’) oo (c] ).
Ze tomu tak, palrno odtud, Ze z rovnic
a4+ =a +b, c+b6 =45

a4 =a 4

Nyni bude opriavnéna nisledujici definice:

»Souhrn viech soustav rozdilovych, které jsou rovnomocny s jednou z nich a tedy
léz vespolek, nazyvame differenton.®

Tak definuje soustava (1|4) differentu obsahujici soustavy (2|5), (3;6), (4|7).....

Poza. Differenta obsahujici soustavu (2 |a’) sestava ze soustav tvaru (e —+-m|a - m),
kde » znaéi libovolné &islo pFirozené (coz ma pro znameni dolni vyznam pouze pro
ona #m, kterd jsou mensi nez kazdé z obou &isel a. a').

Dvé differenty nemaji bud zadné soustavy spole¢né, aneb jsou identické, skladajici
se z tychZ soustav.

Differenty pkirozenych ¢isel znamenati chceme v tomto odstavei velkymi némeckymi
pismeny. :
Uvazujme nyni libovolnou differentu A. Je-li (a|4) uréita jeji soustava, pro niz
plati 2 > 4, bude pro kazdou jinou jeji soustavu (x|y) zajisté x>~ y (dle definice). Je-li
a < b, bude téz » < y.

Umluva. K éislim piirozenym poéitejme také nullu. Pak bude pro z = y soustava
%x y; rovhomocna s (x —y|0), pro x<Cy pak (x|y) =(0|y — ) a pro x+ — y posléz
xly) = (x|x) = (0] 0).

Véta. Existuje jedina differenta, obsahujici soustavu (0|0); skldda se ze soustav
tvaru (x;z), a budeme ji nazyvati défferenton nullovon, oznatujice ji pismenem O.

Definice. Obsahuje-li differenta soustavu tvaru (m|0), kde = neni nulla, sluje diffe-
rentou kladnou &i positivni; obsahuje-li pak soustavu tvaru (0|#), (7~ 0), sluje diffe-
rentou s@pornou, negativni.

KaZda difterenta, ktera neni nullovou, je bud kladnou neb zapornou.

Pravime dale, 2e ¥ znaéi differentu revnon differenté B, jestlize jsou differenty
A a B toloZny. Rovnost a toloznost jest nam jedno a totéz. Pojem ten ma dosah pouze
formalny, nikoli filosoflcky. (V pismé vyjadfujeme rovnosl nasledovné: ¥ — B.)

Je-li (a|2’) kterakoli soustava differenty ¥, (4!4') soustava differenty B, bude nam
rovhice # =B vyjadiovali ekvivalenci

(@ ayca b &)

plyne rovnice
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Je-li (x|2’) obsazeno v differenté ¥, piSeme
A =diff (=] 2').

Posledni ekvivalence vyjadii se tedy elegantnéji takto:

diff (a | a’) = diff (6| &').

Definice souctn. Souttem dvou soutav (a|a’), (6|¢") rozumime soustavu (a+4-6|a’4 &),
pisice (zla’) 4 (6| &) = (a+6|a"+ &)

Vl“fa-. Z ekvivalenci (a ' ar) ) (‘.l"l)i (&Ib’)(\)(dld’)
plyne ekvivalence @' &)+ (6|8) o (el &)+ (@] &)

t.J. (@4b|a'+ ) 0O (c+d | +d).
Didkaz za pfit¢inou jednoduchosti méze tuto byti opominut.
Zaroven plati tu zikon kommutativnosti operace se¢itani vyjadieny rovnici:
(@|2)4(61) = (6]6)+ (a]a").

Z 9E)osledni véty, Ze lze totiz ekvivalence setitati, plyne, e mame-li dany dve diffe-
renty ¥, B, obsahujici soustavy (z|4’), (4|¢'), existuje differenta €, dana soustavou
(a|a’)4(6;8"). ktera nezavisi na soustavach (z|2") 4 (4|#), ana kazda jeji soustava (c|c’)
je rovnomocna se souc¢tem («ja’) =4 (5]¢’), a tedy také se souttem (z|2’) 4 (y|»’), znagi-li

{x!2’) libovolnou soustavu differenty ¥, (¥|»’) soustavu differenty B. Z té pri¢iny znadime
differentu € symbolem A4 B =B+ N, zovouce ji souctem different ¥ a B.

Souéet m sobé rovnych soustav (2|4) znatime m (a &), soutet » different rovaych
A pak podobne 7 H="9Nm.

Dle téchto definic zname: m(a' b)=(ma,mb)

. diff m (a|6) = m diff (a|b).
Véta. O nullové differenté © plati zakon
N4+-O=A. mi>o =L.
Ddikaz patrny.
Véta. Kazda kladna differenta je tvaru »E, € = diff(1,0), zaporna pak differenta
je tvaru m@E', kde €& =diff(0|1).
Kladna differenta € sluje kladnou differentou jednotkovou ¢i £ladnou jednotkon,

& zove se pak jednotkon (jodnotkovou differentoun) sapornon.
Dikaz moino pominouli.

Dale mame pravidla: ) 4 n¥ = (m 4 n) A

w2 (nN) = mnA = n (m¥).
C+ & =0D.
mE 4 n€& — diff (' ),
coz je = (m—n)E pro m>~n, ale rovno (#—m)QE" pro m < n.
Definice odcitani. Jsou-li A, B klerékoli dvé differenty, exisluje vzdy differenta €,

tak aby A=B+GC.

Diikas. Je-li B positivni, ledy tvaru »@, staéi voliti A 4 »E — €, aby rovnice
posledni byla splnéna.

Nebol mE 4+ A 4+mE =N 4+m (E4+E) =4+ mD =U; je-li pak B=mE,
hovi nasemu pozadavku differenta € =% 4 =€, ponévadz opét

B4+C=mC4+A+mC =N

Differenta € je podminkou ¥ — B 4 € upiné urlena, ano neexistuje mimo diffe-
rentu € prave stanovenou zadna jina differenta €', tak aby 4 =8 4 €.

Dikaz. 7 rovnic A=B+C, A =B+ C plyne B+E =B+ €"; je-li nyni
B =10, pak je samo sebou € =€’; je-li pak B = mE, mame B4 C 4 mC =B+ € 4 mE
t. j. €=¢, ano B + m& = O; podobné pro B=mC.

Tuto differentn € znamenejme % —- B, nazyvajice ji rosdilen obou different danych.

Je-li A — B = nC, (mE), bude resp. B — A = m&, (mE), jak snadno se ukaze.

23
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Z definice od¢itani plyne:

A—A=D, E—C=L,C—C =26, m€ — n€ =(m+1)& mE— nG=(n—n)E
pro m>~n a = (n —m) & pro m < n: jinak téz m€ — n€ = m€ + n€.

Shledali jsme pti definici odéitani, 2e tento ukon je v oboru different vidy mozaym.
Formalné zakony pro seditini a odecitani different jsou tytéz jako pro ¢isla.

Nasobeni different. Pokusime se i nasobeni rozsitili z ¢isel na differenty.

Jsou-li a, &, ¢, d libovolna ¢isla, pii ¢temi a =6, ¢ == d, pak plati zakon

(@ — b) (c — &) = ac + bd — (bc 4 ad)

Jelli pak (a" ' &)co(a1d), (F|d)co(c &), budea —bé—=a —b,c—d=c —d', a
pii tom tedy (@' —8') (' —d')=a'c' +b6d —(6'c +a'd’)=(a — b) (c — d).

Ptipomeneme-li si definici ekvivalence rozdilovvch soustav, shleddme pfirozenym
definovati soustavu (ac + 6 ad + 6c) jakozto soutin souslav (@ &), (¢ &), v pismeé

(a 8).(c d)=(ac+ bd ad + b¢).
Nyni ukdze se snadno. Ze pro (a &) o ('), (¢ €)oo (e 4) plati
(@ 6). (¢ d)oo(a b)(c d)

a to nechl jsou soustavy dané jakékoli.

Dle této definice mame pak zvlast

(#:0) (2.0) = (mn'0), (0" m) (0 1) = (mn 0), (m 0) (0,7#) = (0, mn).
Ze tu plati zdkon kommutativni, je z tvaru sou¢inu dostateéné patrno.

Nyni bude pochopilelna nasledujici
Dcfinice: Jsou-li ¥, B libovolné dve differenly, (a a'), (6 4') pak jich kterékoli sou-
slavy, naleZeji soustavy souédinové (@:a’). (¢ &') vidy uréité differenté €, kterou znaéime
A.B=2B.N. zovouce ji soucinem obou different A, B.
Snadno shleddme platnost nasledujicich rovnic:
A.D=DA.C=ANCE=¢C, C¢C =€, CE =¢,
a dile mU . 1B = mn . B,

tedy zviast mE . n€ = mn&, mE.n€ = mn€, mE . & = maE,

tak ze mame vétu: Soutin dvou kladnjch nebo dvou zapornych different je kladny;
souéin differenty kladné se zaporuou je zaporny.

Nyni midzeme rozdil A — B vyjadiiti souttem A 4 Y.

Definice. Cislo m sluje absolutni & prostou hodnotou differenly mE a differenty 7€ .

Dvé differenty majici spole¢nou absolulni hodnotu jsou bud sobé rovny, aneb,
jest jich souéet roven differenté £2. V tom pripadé sluji protivhymi, protivné sobé
rovnymi.

Dile plati tu pravidio: (A + B) (€ + D) = AC + BE + AD 4 BD.

Viibee: Formalné zakony nascbeni different jsou podobny oném pro éisla.

Znaéime-li absolulni hodnotu differenty A symbolem 9 , pak plati vzorec

AB' = AI. B

K tomu jesté dodame, Ze © ma byti idenlické s ¢islem O, tak Ze piseme © = 0€ = 0€'.

Déleni different. Jsou-li %, B libovolné dve differenly, pro néz je éislo M deli-
telno ¢islem "B . pak existuje jedina differenta € hovici podmince

A=93.6,
a nazyva se podilem ¥ :3B.

Dikaz. Bad m= % : B . L j N =m. B ; pak bude bud A =B . »E aueb
= B.mE, dle toho, jsou-li A, B souhlasné ¢i protivné.

Operace déleni neni vidy mo2na v oboru different. Zvlast podotknouli Lreba, Ze déleni
differentou © nema smyslu ¢&i je nemoZno. ano neexistuje Zadné &islo ., tak aby a ——0.m.

To, doufam, dostaéi, aby pojem different byl kazdému jasnym.

Uzival jsem dosavad oznaceni dosti slozitého, ale vyrazného, abych uéinil kazdé
nedorozumeéni nemoznym.

Nvni véak, kdy pojem je dostatetné ustalen, mohu oznaceni svoje prizpiisobili
béznému zpdsobu psani.
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Differentu diff (2 #) budeme moci vyjadiovati symbolem (@ — 4), misto (0 —-a)
bude lze psati (— ), misto (¢ —0) pak (7) neb (4 «a). A jestlize kone¢né nenastane
nedorozumeéni, bude lze uziti vznaéeni a misto a€ = 8) (@ —0). kdyz nerozumime
symbolem e ¢islo #, nybrz differentn diff (¢|0). tak Ze nam 3 neznadi ¢islo tii, nybrz
differentu obsahujici soustavy (3 0), (4 1), (5 2).....

Abychom se prizptsobili mluve obecné uzivané, zavedeme misto nového nizvu
differenta starv, totiz ,cislo osnacené®, a budeme je znamenati posledné teéenym zpi-
sobem. t, = (a), @’ = (— a) aneb a€ = + a, a& = — a, a zvlast budeme uzivati
slova ,nulla (a psati 0) misto ,differenta nullova“, klterou jsme znaécili .

Jiz se stanoviska vaZnosti a opravdivosti vedy nebylo by ddstojno povazovati za-
vedeny pojem differenly jen za prozatimny, a tedy neni potrebi tuto zvlast vytykati. ze
cislo ognacend a differenta jest jedno a totéz, Ze meénime pouze ndzvy, ponechavajice
pojmy v plné platnosti. Kazdé oznadené ¢islo celistvé ma urtitou proston hodnotu, ktera
je éislem neoznaten¥ym. tedy obyéejnym. V nasi definici je palrné mezi ¢islem kladnyin
a cislem prostym principielni rozdil.

PoneévadZ principielné provadime zakladni ukony pocetni pouze v ¢islech oznace-
nych a nikoli prostych, nema na pf. operace A 4 a, kde A je éislo oznaéené, a prosté,
smyslu. Obdrzi vsak vyznam uplné urcity, je-li 2 é&islo oznacené.

Podebné budou operace » a MY zcela rizného druhu. ackoli resultaty se sho-
duji, je-li M = (m). — Poneévadz po uvedenych iuvahach nemize zislati temno. za
jakym ucelem jsine tyto pojmy zavedli, lak ze pokraéovani ve sméru nami naznadeném
nemlze ¢initi Zadnému odborniku obtizi, miZeme na dosavadnim prestati, a nauku
o celistvych cislech oznacenych za znamou piedpokladati. a hned k theorii ¢isel lome-
nych piikroditi.

2. €isla lomena.

Pojmenované ¢islo celistvé a je délitelno jinym 4, existuje-li podil a: 46 = ¢, jenz
e pak opét éislo celistvé pojmenované. V nasledujicim uZivame nazvd cislo a ¢islo po-
jmenované v stejném smyslu, tak Ze slovo ¢islo, pokud neni opatfeno ptivliastkem
.prosté*, znaéi ndm vZdy cislo pojmenované. a sice celistvé.

Nyni zavedeme soustavy nové, rdzné od rozdilovych, které nazyvati budeme po-
dilovymi ¢i d’ivisnimi; jsou-li a, 4 libovolna dvé ¢éisla celistva, znaéi nam symbol ‘Z)
soustavu podilovou; a sluje éitatelem, & jmenovatelem této soustavy.

Jsou-li (‘;) (‘3) dvé libovolné soustavy divisni, a je-li @ deélitelno na 4, ¢ na 4,

a je-li pii tom a:é—=rc:d, nazveme tvlo soustavy rovmomocnymi & ekvivalentnimi,

pisice (b)N a')
Z této definice plyne bezprostiedne rovnosl: ad = éc,

Definice. Dvé soustavy divisni (;) (2) nazveme rovnomocnymi, plati-li rovnost

ad = be.
a to bez ohledu na to, zdali @ je na 4 delilelno ¢ili nic. Tato definice je oddvodnéna
hofejsim zvlastnim pripadem. Nauka o soustavach divisnich zahrnuje v sobé nauku
o delitelnosti.

al . « . .
Soustava tvaru () je rovnomocna se vSemi soustavami tvaru toho:

° (2)o )

Tyto soustavy, jakoz i soustavu |-}, jeZ je rovnomocna se viemi soustavami bez

0

nebol jest a0 = 40 = 0.

rozdilu, vyloucime z nasich ivah.
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Kaida soustava podilova je rovnomocna s jednou soustavou majici ve jmenovateli

¢islo #ladné; neb je-li v soustave ?) tislo o’ zapornym. bude & .(— 1) kladnym. a tu
jest pak( (= ”)N( ) soustavon s kladnym jmenovatelem. Je-li @ na 6 délitelno a
4 kladné, pak odpovida soustavé( ) ¢islo 2:4, jehoz znameni se shoduje s a; tedy

definujeme: Soustava divisni (—) o kiladném jmenovaleli sluje kladnou, nullovou, za-

pornou, jak je a resp. kladné. rovno nulle, zdporné. Pojmenovani to ma svlj déivod
v tom, Ze pouze stejnorodé soustavy podilové mohou byti rovnomocny (kladna s klad-
nou, ziporna se zapornou, nullova s nullovou).

To plyne piimo z definice ekvivalence:

ad = bc pro (Z)N(i—)
Vsechny nullové souslavy jsou spolu rovnomoeny; t. j.

(Zl=o3) ,

Séitani soustav podilovych. Nazveme soustavu ( ) jejiz citatel je délilelny jmeno-

nebof tu 0. Ir._a 0=0.

vatelem, celistwou. Jsou-li pak ( b)' (7) dvé soustavy celistvé. existuje soustava celislva
(ﬁt"), )iz odpovida tislo a4 «', jestlize «, «" jsou &isla odpovidajici soustavam (%)
(Z), tLjjelia:db=n a:6=d.

Pak zoveme soustavu (»‘-'-ra) souétem soustav (%), ‘%)

Tento nazev podrzime i kdyz dané soustavy nejsou celistvé.
Nyni mame pro libovolné soustavy

Fleolia): (e

ad <+ bc

bd ), nikoli vsak s nimi rovhomocné

kde soustavy (ZZ), (%) maji uréity souéet

. [a ¢
soustavy pdévodni (3), (d)
Nyni snadno se da dokazati nasledujici vvrok:
Jsou-li (ﬁ) (-’f ) libovolné dvé souslavy podilové rovnomocné se soustavami (%)

( ) pak bude vidy soucet jich ( £- rovnomocnym se souslavou (ad ;{; 6:)_

Tato vlastnost opraviiuje nas k zavedeni oznaéeni

( )+(d) (ad-}-bc.

Zaroven mame piipravenu plidu pro nasledujici pojem:

Souhrn vsech soustav podilovych rovnomocnych s jednou z nich sluje drvisanton.

Staéi podotknouti, ze veskery soustavy téze divisanty jsou vespolek rovnomocny;
nebof snadno se piesvedéime, Zze dvé soustavy rovnomocné s tieti jsou i vespolek
rovnomocny.

Obsahuje-li divisanta jednu soustavu nullovou, obsahuje viecky nullové soustavy
a 2adné jiné, a sluje nullovou; znamenejme ji O.
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Obsahuje-li divisanta jednu soustavu kladnou, jsou viecky jeji soustavy kladné, a
slaje pak sama Aladnou divisantou.; Podobné o divisantich zapetnych.

Diy-isamu obsahujici soustavu (Z) znamenejme -Z—.

Definice soyétu dvou divisant A. B danych soustavami (Z,), (3) zni takto: Sou-
élem 4 + B divisant 4 :Z—,, B:—Z. sluje divisanta a%f—b obsahujici v3ecky sou-
stavy rovnomocné se souétem kierychkoli dvou soustav divisant danych. -

Podobné lze definovati rozdil = — ;— = %ﬂ.

Symbolem mA znamenejme divisanlu 4 4~ A ... 4 A (mkrdt). Zde znati m ¢islo
absolutni ¢i prosté.

Je-li'a Kladné, bude dle loho % =la’.,

a je-li a ziporns, ; la -——51,
. a sgn a

tak Ze mame 5= a|. g;_’

v

kde sgna znadi + 1, je-li a kladné, — 1 je-li # zaporné, a nullu, je-li a =0.
Podobné obdeZime

'6|§"‘-5" ab _a _asgné
e =6 T Esgné— sgné - 41
ponévad2 |6;.a.sgn b= ab, Cin

jak snadno se ptesvédlime.
. +1_sgnm__ e
Zvlasl pak méame .M |.. m =1 1
kde ¢ zna¢i ozrnaéenou jednotku, t. j. bud E-=-41, aneb § = — 1.

Definice. Divisanly tvaru ; budeme nazyvali jednotkovymi &i jednothkami; a budeme
+1 l "
1= E =F£.
Divisanty tvaru -:; pak nazyvati chceme jednoduchymi. Pak mame z.posledniho vzorce
m . +1 = =E
| + 1
kde E” znati bud £ neb E°, jak je m kladné ¢i zaporné.
Pidme nyni |m =y, m =+ p. Pak miame

psati

b

1 +1
I P
Jednoduehou dsvisantu +1 nazyvame p-tym dilem divisanty jednotkové E, divi-

+n

sanlu __'_:‘ pak p-tym dilem jednotkové divisanly £', ponévad: je potiebi u onéch di-
visant setisti, aby se obdrZela £, resp E’.
Podobné nazyvame divisantu + - p tym dilem celistvé divisanty + {

Veta Kazda divisanta je urc¢ilym nasobkem uréité divisanty jednoduché a taktéz
uréitym dilem jisté divisanty celistvé.
24
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Soncin divisant. Mame-li dveé celislvé sewslavy podilb\'é (:). (2), kde a:é6=um,
c:d =2 n, pak bude m.n-=ac:bd; 7té piitiny definujeme soustavu (%) jakoZto sou-

. a c , jr| [ ac . .
¢in soustav ( 5)' (-‘7) v plsmc( b) . ( d) :( 1771)‘ a to pro v3echny ptipady, nechl jsou
soustavy celistvé neb nilioli.

.Sr!adno se piesvédéime, Ze z ekvivalenci

) ). 2) <
- 5)-(5)~(2)- )

To nas vede k zavedeni .pojmu soucinu divisant g . ‘-;; existuje divisanta :; ob-

sahujici soustavy rovnomocné se souéinem kterychkoli dvou soustav danych divisant.
Souéin jest ukon kommutativni: 4.8 = 5. 4.

Divisanta £ je kladna, £’ zdpornd. Dle definice sou¢inu mame pak
AE=A, E4+E' =0, EE=FE'E'=E, EE' = FE'.

Je-li A kterdkoli divisanta, bude vidy 4.0 == 0.

Je-li divisanta A zapornou, je AE' kladnou; je-li A kladnd, je AE’ zaporna. Ve
viech ptipadech plati AE'4 A= 0. Ddle jest A— A=0, A— B= A4 BE'".

Absolutni hodnota dsvisanty. Znamenejme symbolem A divisantu, kierd je rovna
A, je-li tato kiadnd, a rovna AE’, je-li A divisanta zdporna. Nazyvejme tuto divisantu
|A| absolutni hodnolu divisanty 4. — Divisanta A sluje algebraicky vétsi nedli B, je-li
rozdil A — B divisanlta kladnd. Naproti towmu sluje A absolutné vétst nezli B, je-li rozdil
|A] — | B| divisanta kladné. Neni-li 4~ B resp. 'A' > |B, bude A<<Bresp. 4/<.5.

Deéleni divisant. Je-li A libovolna divisanta, B pak divisanta od nullové O rdzna,
existuje vidy divisanta C té vlastnosti, Ze

A=2B8.C

a vedle ni 2ddnd druhd. Tulo divisantu C pak zoveme podilesn déleni 4 na B, pisice
C=A:25.

Dikaz. Bud B = %, B :%; pak staéi klasti C = : ; , aby rovnice posledni pla-

tila. Nebof-dle definice ndsobeni mame
& a'b _ b _da b.d
5'al —attt — @' <%
Zbyva jeste ukazali, 2e druha divisanta £’ oné viaslnosli existovati nemize. Sku-
te¢tné by pak musilo byti B.C=1.C

Nasobime-li na obou straniach divisantou %,‘obdriime

¥ b & b
FCw=4C p
t . C=C, cbd.

Shledavame tedy, Ze vyjimaje déleni divisantou nullovou jsou v3echny élyry operace
zakladni v oboru dlivisant mo2ny, a Ze poskytuji vidy pouze jeden vysledek.

V obvyklé mluve sluji divieanty sloméy &ili disly lomenymi (a oznaéenymi), aneb Lé2
tisly racionalnyimi. Podrzime teptu posledni nézev dslo racionalné misto nového ndzvu
.divisanta®, ktery nam slouzil toliko za pojislovaci nazev pted moZnym nedorozuménim.
Zaroven lezi na snadé, jak lze piejiti k bé2nému zplsobu psani, ¢imZ nebudeme é¢tendte
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obléZovati, jseuce ptesvédéeni, Ze by to byla prace nadbyleina. V nasledujicim ptidrzime
se obvyklé miuvy i symboliky, bychom tak éetbu nasledujici nejddleziléjsi stati pokud
mozno usnadnili.

8. &isla irracionalna.

Mysleme si zikon, dle néhoZ moZno utvofiti libovolné mnozstvi eisel racionalnych
a,, a,, aq, ...av; i pravime pak, Ze mame timlo zikonem stanovenu wneomesenon po-
Sloupnost tiselnou

(1) gy By, Bgy oon.Gyy.uns
Nékteré neomezené posloupnosti ¢iselné maji tu vlastnost, Ze se jich ¢lenové stile

blizi ur¢itému ¢islu racionalnému, tak jako na pi. posloupnost, jejiz obecny ¢tlen je dan
vzorcem

1

2 R L XL l+—;
AT T
Ll o 1+‘,g

jejiz ¢lenové se ¢im dale lim vice blizi jednolce, V pkesnéjsi formé pravime, Ze se ¢le-
nové posloupnosti (1) blizi ¢&islu @, jestlize rozdily av — a jsou od uréitého » pocinaje
tak malymi, jak jen libo, tak 2e lze pro kaidé sebe mensi kladné éislo & uréiti celistvé
¢islo » tak, aby absolutni hodnota rozdilu (ay — &), kterou znamenejme |ay — a|, byla
mensi neZ 3 pro viecka %= n.

Predstavujeme-li ¢isla posloupnosti (1) délkami na zdkladé uréité délky vzaté za
jednotku miry, pak ndm tylo délky nandsené od spoleéného poéitku O poskylnou svymi
koncovjmi body neomezenou fadu bodd, jejiz ¢lenové se ¢im dale tim vice blizi bodu

predstavujicimu ¢islo @, tak Ze vytkneme-li sebe mensi intervail a—%, N %)
objimajici bod a, v2dy existuje ¢islo » tak veliké, aby vSecky body 4, .. (r =0, 1, 2,...)
spadaly do vnitt tohoto inlervallu. ‘
V tom ptipadé pak pravime, Ze ¢islo a je mesnou hodnotou Elentt rady (1) éili jich
limstonu, col piseme
@ a = lim ay,
Y= oo
kde symbol » = co ma naznadovali, Ze celistvé kladné eislo » ma probihati fadu ¢isel
mom=+41,m42,..., kde m je libovolné.
Rovnice (2) také se vyjadiuje tim, Ze se pravi, Ze tada (1) &onverguje k urtité
hodnot2 a.
Konverguje-li tada (1) k hodnolé a, pak lze udati pro kaidé sebe mensi ¢islo o

¢éislo n lak velké, aby rozdil ay,, — 2 byl absolutné mensi nez % pro viecka r=n a

pro viecka kladnd » bez rozdilu. Z nerovnosti tu platicich
[} a
la’+r_a|<_21‘a"—a|<§

plyne pak |avy e —av| << 9,
t. j. jingmi slovy: v radé konvergujici k yréité mezi a lze kaZdé sebe mensi kladné &

urciti ¢islo » tak velké, aby hodnota®|av,,— av| byla mensi neZ & pro viecka » vetsi
nez » a pro vsecka kladni r bez rozdilu.

Ma-li nyni né&jaka posloupnost
(1) T By Gy By ...y,

tulo vlastnost, 2e rozdil (av,,— a») s rostoucim » klesi pod kaidou mez, coZ lze
oslatne také vyjadriti rovnici

@) lim (@y,, —a») =0, r=0,1,2,...),
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zoveme ji konvergentni bez ohledu ha to, blizi-li se ]le cenove _ur¢ilému dislu racional-
nému neb nikoli.*)

BudteZ nyni Sp 8y Sq 53 -ce-S¥eiai S

to t’ tu ta'..o-’Vo.-.; T '

neomezené fady celistvich Cisel té vlastnosti, Ze Zadné ¢islo neprlch:’tzi v obouy tadach
zaroveh, ale ze kaidé celistvé éislo (t. j. kazdé ¢islo rady O, 1, 2, ....r,....) piichazi
v jedné z obou t&chto tad. Pri tom bud zaroven s, >s,. s, ~~s,,... a podobn¢ pro 7.
Takové dvé rady obdrzime na pf., volime-li za s véecka suda, za Z vsecka licha eisla.

Predpokladejme nyni libovolnou konvergentni Fadu (1°), klerou pak rozlozme ve dvé:

()] Bgr By y gy vov Qg ooes
(In Ay Gy By oon Bpyyo.nd

v

tyto dvé posloupnosli jsou pak také konvergentni a vedle loho jest
lim (95, — 2¢,)=0.

¥ = o0
Diikas. Ze tada (I) konverguje, plyne odtud, Ze pro libevolné @ lze uréiti » tak, aby
lavye —av|< 8
pro viecka 12 n a pro libovolna ». Nebof pak existuje ¢islo »’ tak, aby sa' = #, a palrneé
bude | 28y, — @8,1 <98
pro viecka r=n’, a pro viecka » bez rozdilu.
Tedy mame
y lim (a,”r— a,) =0,
y— a0

t. j. fada (I) konverguje. Pravé tak se to dokaze v posleupnosti (II).

Abychom dakazali druhou édst vety, volme opét.4 a ustanovme » znamym zpi-
sobem, a pak volme 7" tak velké, aby sn* = n, tw* = n; ponévad? pak bude sy > s,
v > tp" pro » > a’’, bude pro vsecka » Ize povaZovati sy a /s za druzinu tvaru <47, g,
a proto bude

[0y ] = [0 4 <0 ,
a tedy bude
y lim (3,—a:,) =0, cbd.
v=oc0
Prévé dokdzanou vétu moZno nésledujicim zplisobem obraliti:
Jsou-li Agy Byy Qgy vova @y ...y A
Byy byy Ogy oo bwy ...y B
libovoluné dvé konvergehini posloupnosti, o nich2 plati podminka
) lim (ay — 6v) = 0,
p=00
pak bude kazd4 posloupnost
' Cur €4y Cgy ovve €Wy ouens G

sesldvajici z prvkd posloupnosli 4 a 5 konvergentni.
Diikas. Budte2

Sar Sus Sga eeeeS¥yaen.
Ly By By oonilyyonn,
tady ptipon ¢lend posloupnosti C, tak aby ¢, =4, ¢, =4,

*) Ze existuji konvergentni posloupnosti, jez se nebliti racionalnym ¢isldm, lze na snadé le2icimi
ptiklady ukézati, o ¢em2 zde pomidim.
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ozdilu _
Vr Cusi p

Je kazdé. z pfipon u -7, p obsaiena ve tvaru sy nebo 4, tak Ze méme pro vyraz
Cuyy— u |, bud tvar s s Sl tnebo tvar | €8y €3} aneb posléz [ ,— ¢, ), L. . jeden

ztvarﬁ lW—-av", | @y — byt |, | by — by |
a ponévadZ ptipony »’ »” rostou zaroved s u pies vSechny meze, bude kazdy z téchto
rozdild ria zdkladé uéinénych hypothes libovolné maly pfi dost velikém g, t. j. tada C
bude. konvergentni. .

Jestlize ma fada C racionalnou hodnotu meznou, pak plati totéZz o radach A4a B,
a naopak, a vidy konverguji vSecky tri tyto fady k téZe hodnoté. Nema-li vsak jedna
7 téchto tri'fad racionelné hodnoty mezné, ‘nemibze ji miti Zddna z ostatnich dvou. Tyto
vldstnosti konvergentnich fad 4 a B hovicich podmince «) nas vedou k tomu, bychom
nazvali tyto tady rowmomoenymi. Tyto fady znamenejme symbolem (av), resp. (év), a jich
ekvivalenci vyjadfme nisledovné:

(as) 2 (6).%)

Zéroven bude opravnén nasledujici pojem :**)

Souhrn viech posloupnosti rovnomocnych s uréitou konvergentm posloupnosti (a)
a tedy téz vespolek rovhomocnych nazyvejme Aonvergentou piislusnou ku kterékoli z téchto
rovnomocnych posloupnosti.***)

BliZi-li se jedna z fad v konvergenté obsaZenych racionalné mezi n, pak se blizi
této mezi vsechny ostatni tady uvazované konvergenty. V této pak jest obsazena téz tada
a a a.....
sestavajici z rovnych sobé ¢lenfl. Takovéto konvergenly sluji raciomalné a znamenaji se

(a). Vsecky ostatni konvergenty sluji irracionalné.
Mezi racionalnymi konvergentami zvldstni misto zaujima Aonvergenta nullova (0),
obsahujici posloupnost 0,0,0,....0,....

¥V nasledujicim budeme konvergenty znamenati malymi literami némecké abecedy.
Misto (0) budeme téz psati o.

Neni-li tada konvergentni nullovou, L, j. neni-li rovhomocena s fadou 0, 0, O,...,
jsou viecky éleny jeji od urlitého mista potinaje téhoZ znameni.-Jsou-li kladné, sluje
posloupnost kladnou, jsou-li zaporné, zapornou. Obsahuje-li konvergenta jednu kladnou
(zapornou) posloupnost, pak jsou viecky jeji posloupnosti kladny (zaporny), a sluje pak
sama také Alednou (zdpornou) konvergentou.

Méjme dany libovolné dvé konvergenty a a b posloupnostma (av) a (4v); pak jsou
téz posloupnosti (ay +-4v), (as — &v), (av.éy) konvergentni, a jich konvergenty sluji
resp. souce? a 4 b, rozdil a — b a soucin a.b danych konvergent. Neni-li konvergenla

b nullovou (=o), pak konverguje téz posloupnost (T) a definuje konvergentu '3, ktera
v

sluje podilem konvergent danych.

Dvé konvergenty jsou si rovny, jsou-li totoZny, L. j. slozeny z tychz posloupnosti.
Rozdil dvou konvergent sobé¢ rovnych je v2dy konvergenta nullovd: a —a = o.

Vedle toho mame véty vyjadtené rovnicemi:
t.o=o, a(l)=a, a(—1)=—a,

at d '
Konvergenta a je vetsi nezli b, je-li rozdll a—b kladny; je mensi, je- 11 Qento
zaporny.

Z dosavadniho vysvita nade vie jasn&, Ze lze theorii ¢isel racionalnych povaZovati
za totoznou s theorii Aonvergent racionalnych, kterd pak jest obsaZena v obecné theorii
konvergent t. zv. realnych, které sestavaji z racionalnych a irracionalngch.

*) Viz o tom Cantorovo pojedndni na zévéru 21. svezku Lipskych Annald.
*%) Zaveden§ v mém pojedndni ,PHspévky k theorii fad nekonednjch®. Zas. zpravy krél. eské spoleé.
nosti- nauk, 13. bfezna 188';0
hodd! v .cilovaném, pojednani uZil jsem nazvu limita misto konvergenta.
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Konvergenta je pojem ekvivalentni (¢i lépe analogickf) s pojmem éisla realného,
a proto budeme vidy uZivati slova ,Gslo reafé* misto konvergenta. NepovaZuji za
nutné vyvijeti na tomto misté dopodrobna theorii téchlo &isel, an mohu svij ukol, vyvoj
pojmu éisla irracionalného, povaZovati za ukonteny, a to tim spise, ponévadz literatura
tohoto oboru v posledni dobé uspokojivého dospeéla vyvoje.

4, Velitiny komplexnl.

Jakkeli bylo mym hlavnim ikolem vyvinouti ryze arithmetick§ pojem ¢isla realného,
ptec nemohu nevidéti pottebnym dovrsili 3tastny svilj — jak troufam — podnik definici
t. zv. velicin komplexnich. K sptivnému pojmu téchlo velitin dospél jsem r. 1883. Leé
shledal jsem k nejvélsimu svému potéseni, Ze k lémuZ vysledku byl ddvno pied tim
dospél mdj velky uéitel p. Kromecksr a neméné slavny mathemalik p. Felix Klein, jak
mne o tom poutily jeho piednasky konané na université Lipské v zimé r. 188081,
jez mi byly teprve r. 1885 zapfljéeny.

Mysletoe si kterdikoli dvé éisla realnd «, 4, a znamenejme jich soustavu (a, ).
Dvé soustavy sluji rovmymsi, jsou-li totozny, t. j. piseme (2, 8) = (¢, d), je-li a =¢, b = d.

Souéet a rozdil dvou soustav definovin jest rovnici

@é)t(ed)y=(axc btd).

Rozdil dvou sobé rovnych soustav je palrné roven soustavé (0, 0) a sluje sou-
stavou nullovou. ,

Tyto soustavy nazyvejme komplexy, znadice je malymi literami fecké abecedy.

Sou¢inem dvou 'komplexd (a, 8), (c, #) nazyvime komplex
, (a,0).(c,d) = (ac — bd, ad +} bc),
tak Ze mame zvlast: (1,0) (2, 8) = (a, §)
(,1)*=(0,1).(0,1) =(—1,0).
Znatime-li tedy komplex (0, 1) symbolem 7, bude dle deflnice souétu a soutinu
(@6) =(a,0)4(5,0) ¢
a umluvime-li se psili a mislo (a,0), bude
(a,0) —a+ b4,
kde oviem v pravo neznaéi a,é ¢isla, nybrz svustavy (a,0), (4, 0).

Soustava ¢ hovi rovnici /2= — 1, jak vySe uvedeno.
7e nami zavedena definice sou¢inu hovi zdkondim
L

(x4 B)r = ar+ 81,
lze jednoduse verifikovali,

Z techto nékolika slov je s doslatek patrno, jak dale pokratovati tieba, aby se
odvodily .viecky zakladni zdkony arithmetiky komplexd. ’

5 Uvahy zavéredné.

Odvodili jsme v téchto nekolika értich obecny pojem arithmetické veli¢iny z jedi-
ného pojmu zakladniho éisla piirozeného. Ze ndm bylo sihnouli k utvardm ¢iselnym
zacaslé dosti sloZilym,” nemlze byti na zivadu léto nauce, nebol se dalo z ptédu jiz
otekavati, 2e arithmelické vyslizeni pojmd oby¢ejné z ptirody abstrakci odvozenych
bude vyzadovali vetsiho apparatu logického. Porovname-li pak tuto theorii s niukou
dosavadni, které se dostalo zvlasf zasluznym spisem p. Sto/se (Vorlesungen dber-allge-
meine Arithmelik, I. dil, 1885) snad poprvé iplné dokonalého spracovani, nemiiZéme ne-
uznati jeji prednosti, kieré ji propljéuje naprostd realnost pojmd abstrakci prosts.

Zbyva nyni ukol, vysetriti, jaky vyznam a smysl maji vély o ¢islech realnych neb
o komplexech, vratime-li se zpét k plivodnimu pojmu zakladnimu — ¢islu ptirozenému.

Redukee komnplexdl na éisla realnd neposkyluje oblizi, rovnéz lze redukei éisel ra-
cionalnych na ptirozena povazovati za jednoduchou. Omezim se v nasledujicim na sta-
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noveni vyznamu feSeni rovnic. Jako2 Gauss, Cauchy a j. byli dokdzali analyticky a
Kronecker ryze algebraicky, lze kazdou rovnici algebraickou, t. j. poZadavek

JE@=2—c 't — . a=0,

kde ¢,, ¢4, ....cn jsou komplexy dané, splniti uréitfm komplexem r—=a -} &, kde a, &
znadl realné komplexy, aneb povazujeme-li komplex (2, 0) za totoiny s éislem 4, realna
¢isla ¢i konvergenty. :

Omezime-li se na piipad, kdy ¢,, ¢,....ca 2Znaéi komvergenty racionalné, pravi
tato véta, e existuji dvé fady racionalnjch eisel (av) a (6v), je maji vilastnost nasle-
dujici: VloZime-li do vyrazu /(1) za x komplex # +4 sv, obdrZime rozvinutim f(zx) =
g(v,v)4iyp (%, 7). kde ¢ a ¢ jsou vyrazy realné; je-li pak pted&psano sebe mensi
kladné ¢islo 8, lze voliti celistvé ¢islo » tak, aby vyrazy ¢ a ¢ obfirZely pro » — ay,
v — by hodnotu mensi nez &; ¢é&im vélsk je », tim mensi jsou racionalna disla g (ay, ov),
¢ (av, &»). Tim v§znam theoremu o existenci kotenli rovnic vysvétlen,

Realné konvergenty,. jeZ jsou kofeny algebraickych rovnic s racionalnymi koeffi-

cienty, sluji disla algebraicka. Viecka ostatni &isla realnd, jeZ nejsou racionalna ani alge-
braicka, sluji transcendentni.

Tu nade vie zajimavy je krésnf vjslédek Hermiteiv (Sur la fonction exponentielle),

e ¢islo ¢ dané posloupnosti (2 + % + -31—;-1- 11—! +....4 :—,) Je transcendenini; k tomu

piidruzilo se po letech neméné dllezité ¢islo Ludolfovo » Lindemannem, ale nade vie
jednoduchy a duchapiny je ndsledujici theorem, ktery mi byl p. C. Runge, soukromy
docent na université Berlinské, ustné sdélil, a klery pfimo podava vzorec, dle ného 1ze
utvotiti libovolny pocet transcendentnich é&isel. '

My

Véta: Obsahuje-li konvergenta 4 fadu (2y), kde ay = Ny
. v

, kde M,, Ny jsou ¢isla
celistva, a je-li pti tom

1
ﬂ—ar_dgs-jv;r:*_—e" 0>0,

pak neni a kotenem 24dné rovnice algebraické n-tého stupné o racionalnjch koefficientech.

Dikaz. Rovnici takovou lze vidy uvésti na tvar
S =44+ A 4. . 4+ A4.=0,.
kde A znaéf éisla celistvd. Nyni jest
f@=S(art)=S(a) 41, (ar) . ds 4 S (a7) . 0%+ .... 4 fu (a¥) . J:
. =7f(as) 4 3. [/, (o) 4 3s £y (an) +.. .].

Nésobime-li na obou stranach &islem celistvym N,", obdrZime
g
Ne.fl@) =N f(a,)+7',[f, (as) 4 35 .f; (a0)+....]
B o

kde 2, <<1. Nyni je viak vyraz uzdvorkovany stale mensi nez ureité tislo g, a prvy
¢len v prave N} f(ay) je vidy éislo celistvé. Volime » dosti veliké, tak aby N:=> g,
bude druhy ¢len mensi nez 1. Je-li f(a) =0, je pro tolo » také prava strana rovnou
nulle, coz viak nastane jen lehdy, zmizi-li jak celistva édst N flay) tak édst lomend.
Avsak z rovnice NV, f(ay) =0 plyne f(as) =0, a tedy by rovnice f(x) = ¢ méla neko-
netny potet kotend '

coZ nemoZno.
Utvotime-li tedy konvergentni posloupnost

a" a'+" a’+"

_ My a9,
(aq), kdeaq_]—v;aa—a’_J-_N—,_' |
pii ¢em% Eisla my rostou ziroven s » pfes viecky meze, bude tato posloupnost defino-

vati &islo, jez neni kofenem Zidné racionalné rovnice algebraické a ledy je transcen-
dentnl. g ‘

<1,
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" Takovou posloupnost poskytne ndm na pf. tvar
Cq

[ Cy' [1
=+ it ptat g + oo + o
’kde ¢ jsou ¢isla celistvd men3i nez 10.

‘Patrné jest tn
1
' Nv oy 10"!' I’V < iW_“‘I
tj 1 1
' ¥ <ioviv = W7 !

a tedy je ¢islo dané fadou (ay) transcendentnim.

.Vyrovnéni s Uhry |. 1867 a 1877.

Napsal J. Kaisl,
(PokraZovinl.)

Utelem tohoto ¢lanku jest doliditi, kterak parlament predlitavsky postavil se
k navrhim, jez mu pfedné deputace jeho uéinila v pri¢iné piispévku obou polovici
‘tie k nakladdm spoletné spravy a k nakladm tak zvaného ,spole¢ného* dluhu stat-
ntho, a po druhé ke proposicim, je2 mu vlada provadéjic ostatni konsequence neod-
vratného dualismu predlozila. Vypsani to, jak praveno, zavird v sobé posledni akt dra-
matu, jehoz predmeétem jest \ipadek a konec jednotné drzavy rakouskeé.

Deputace uzaviela svou praci a viddy tu a tawmn vysledky praci deputaénich jako
navrhy zakond dodaly parlamentim ptikladajice z vlastni urady a iniciativy o, co ne-
bylo ujednano v deputacich, jejichz kompetence toliko na quotu a po naléhdni pted-
litavskych agenld v skutku i na statni dluh se vzlahovala. Avsak Predlitavsku zbyla jeste
jind nepomeérné zava%indjsi, tekli bychom zisadni iloha.

Beézelot piedevsim o to, aby zdkladni kameny dualismu i v Ptredlitavsku pevné
zasazeny byly, anebo jinymni slovy a docéla bez obrazu re¢eno, aby disledky, jez
z uherského zakona &l. XII. vyplywaly, v Predlitavsku zakonné formulovdny a ptijaty
byly. Tuto fasi oznaduje osnova zakona ,o zalezitostech spoleénych vsem zemim rakou-
ského mocnaistvi a o zplsobu vykizovani jejich®, kterou viida na podzim roku 1867
ridské radé podala a o které v listopadu téhoZ roku referovino a debatovidno bylo.
Tésime se, Ze obsah osnovy té pouhymi nardtkami )ze naznaditi, nebol bézi o véei, jeZ
zname 2z podrobnégjsiho. vykladu uherského zakona XII/1867; za spoleéné oznacuji se:
zalezitosti vnéjsi v to poditajic diplomatické a kommercialné zastoupeni v ciziné, vojenstvi
se zndmymi vyhradami a finanénictvi v oznaéeném shora rozsahu. Kromé toho slusi,
jak §. 2. urtuje, ne sice spoleéné spravovati, avsak podie stejnych, ¢as od casu umlou-
vanych zasad upraviti nisledujici: kommercialné zilezitosti, jmenovité cla, zakonodarstvi
.0 nepfimych podatcich tésné spojenjch s primyslovou vyrobou, uréovini minei a mény,
opatteni v priéiné drah, jez dotykaji se interessiiv obou polovici, a koneéné stanoveni
soustavy branné. §. 3. bravi, Ze quota ptispévku ke spoleénym ndakladdm ustanovi se
umluvou mezi tisskou radou a rPidskym snémem uéinénou a cisalem sankcionovanou a
Ze pomér ten uréiti ma cisai sam, jestlie snémové se nedohodnou. §. 4. vyhrazuje
stanoveni prispévku k nynéjsimu statnimu dluhu zvlastni imluvé mezi obéma polovicemi
iise; § 6. jedna o spoletném ministerstvé; 7.—35. o delegacich, o skladb&, volbé a
jednani jejich, jakoz i odpovednosti spoleéného ininistersiva, Mistngji vyloZiti treba
8. 36, jenz jedna o zalezitostech ne sice spoleénych, nybri podle spoleénych zasad
upravovanych (§. 2.); ujednani v pfi¢ineé jich m& dociliti se bud tak, Ze ministerstva
obou polovici dohodnouce ‘se piedioZi obéma. snémovnam stejné ndvrhy zikond, bud
lak, 2e pravé fetena zastupitelstva zvoli ze sttedu svého deputace, ty Ze za vlivu mi-
nisterstev vypracuji navrh, jen? prosttednictvim vldd snémfim se ptedloi; tétedruhé
procedury tieba zvlaste pii stanoveni quoty Setfiti. Paragraf ten rozdifuje ledy inicia-
liva — aé smime-li tak tici — obou snéml daleko nad miru ziakonem XII. vytéenou.
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