Lerch, Matyas: Scholarly works

Matyés Lerch
Extrait d’une lettre & M. Darboux

Bull. Sci. Math., II. Sér. 27 (1903), 161-164

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/501552

Terms of use:

Institute of Mathematics of the Czech Academy of Sciences provides access
to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of
this document must contain these Terms of use.

This document has been digitized, optimized for electronic
delivery and stamped with digital signature within the

\) project DML-CZ: The Czech Digital Mathematics Library
http://dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/501552
http://dml.cz

MELANGES 16¢

De ces équations nous obtiendrons facilement
b +a—fey=—ua,
2f; 42— fea
Lito— {ey=—uas.

Ty

D’ou il suit que
g & 8 8
¢ =0, E(=§€1, Ez—gb’z- El=(§e.l:
i i i f
a‘.:—%e,, ~’l‘1=—36~z: -’1‘4:—503-
Par conséquent
2 2%
=40, 1= 47“’ 5'J=]_éb;
xdr - o ds
- i
\/(‘z""/l’lr)(mt—"d“-”*‘b)' \/4 'J—|——a..-—-—b
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La réduclion s’cffecluera au moyen de la subsmmuon
73) (1)

Z3- 40 .
2+ ja = {p(t, 8ng
i >t
L’étude des cas de réduction des intdgrales abéliennes dépen-

Y-
dant des radicaux du Lroisi¢me, qualneme et sixiéme degré est

]

réservée pour une autre fois.

—— Y

CORRESPONDANCE.

(Extrait d'unc lettre de M. Mathias Lerch i M. Darboux.)

Je vicns de lire Particle de M. I. Lcbesgue, paru dans le
récent numéro du Bulletin des Sciences mathématiques. Ln

rapprochant lc. théoréme qui y est énoncé d’'un théoréme fort
I

(') E. Picanp, Traité d’Analyse, L. 1I, p. 21g; Ixmmsm:nm—n Journal de

Dorchardt, i, 85, p. 287,
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connu de Weierstrass, d’aprés lequel, tonte série des pol_ynOmcs
uniformément convergente, dans un domaine & deux dimensions,
a pour somme une fonction synectique, il m’a’ paru intéressant
de revenir de plus prés sur la formule de Seidel (Journal de
Q’:‘etle, t. 73)
(1) :v——iy:zf*lim e

o n==3t+E N
ouz=ux+y.

Il n'y a_aucun doute que l'intégrale qui fignre an second
membre n¢ pourra jamais étre developpee en une série des poly-
nomes en 5. Mais au lien de cette mteglale je vais considérer
I'expression

(2) wu(s) =" L
ni~ d T 5.

S
/gy P i i

Elle n’a aucun sens, si la guantité 57 est réelle et négalive;
e LI q o !
pour éviter loute complication, je me horne i supposer ¥ > o et
a prendre

=z 4 iy =redn, (o< @),

oit @ est une quanlité irrationnelle. On vérifie aisément que I'in-
tégrale (2) est donnée par la formule

(3) Pu(35)=A,s+B,3,
ol
‘,\u— — ¢ I3
. 2w
nsin )
n
0w oy dy,
B,=— ——— 2 y
95 . 14 7%
n sin —
"

m désignant la fonetion numérique

1) m:L‘(’_l..gj__I)

2
Cela étant, il est clair que

lim B, = o, lim A, = e-29m,
n_= " ®
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de sorte qu’il vient

(5) lim @,(z) =3e-29M = re-On =g —iy;
n—cw
mais la convergence n'est pas uniforme.
Ecrivons en cffet celte limite sous la forme

sy 9:(2) = 2(2)Fpal5) ... =2 — Ly
olt Pon a posé
{3y =P(3),  ov(s) =Py (5) — D1 (3).
Les o, (5) sont en effet des polynomes en s, car on a
o () = cv 5
ot la constante ¢, e<t donnée par 'expression
(6) ¢y = (Ay— Ay—1) + (By— By—p);

Mais cette expression fait voir que la série (5) n’ealre poinl
dans la catégorie de celles dont on traite la convergence uniflorme ;
car en changeant aussi peu qu’on le veut 'angle de la variable s,
une infinité des termes de la série changeront'de forme en chan-
geant les valeurs de leurs coefficients qui, en eflet, sont des fonc-
tigns discontinues de ©.

On se trouve en présence d’'un développement qui a quelque
analogie avec le développement en fraction décimale

e IS

<7} 2
T = ag-~ —~ -t —=

~+ ..
10 10! 10} !

en modifiant les chiffres suffisamment éloignés an, anyr, @ppas ooy
on effectue une variation de la somme z, donnée d’avance.
Chagque chiflre est une conslante tant que 2 varie dans un certain
intervalle; mais la totalité des chiffres (@, @\, s, .., ay, )
varie nécessairement avec .

Je termine avec la vérification de laformule (3). La substitution
£ = zn donne d’abord

= sn-1g dl d
2/ =1 g IL; =25 7] "II’
AT 1+
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le chemin pour la denxiéme intégrale éiant le vecteur indéfini-

’ . I . .
ment prolongé du point —- La fonction sous le signe somme a des

I
polesn=e¢ " (h=1,3,5,...,2m—1) qui se trouvent enlre
le chemin de l'intégration et la partie positive de 'axe réel, si

l'on a
m==E no-a
2

. - N 7?2
Le vésidu au péle « ayant pour valeur — -7 Bous aurons, en

(aisanl usage du théoréme de Cauchy,

ndq _h_aﬁize—z—)ﬂﬁ“’_‘_ T dy
[ A n > ,/0 [ e
(2=1,35, ...2m—),

d’oli Ja formule (3) se lire immédialement.

Fribourg, le 11 avril rgo3.
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