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Démonstration élémentaire dun théoréme
arithmétique.

Par M. Lerch.

(Présenté dans la séance du 9 Janvier 1903)

Soit 42 un entier divisible par les factews a, b, ¢, ...k, 1,
premicrs entre eux, deux i deux. Il s'agit du nombre N des entiers
positifs ne sarpassant pas m qui n‘admettent pour diviseur aucun des
entiers a, b, c... k%, L

Pour déterminer N, jemploie la fonction 77 (x), égale A 1
pour x fractionnaire, mais s'annulant pour z entier: le nombre en
question sera alors donné par I'expression

g
v v v v
=5r () F(3)- - #l)# ()
car le terme en » est nul, si » admet l'un ou l'autre des entiers
a, b, ... pour divise:r, et il est égal & un dans le cas contraire.

Cela étant, posons L—a bec...k et effectuons la substi-

tution

m
v=e-+Lp,(0=12,....L; =0, 1...—z-—l).

Il vient, vue la périodicité de la fonction ¥ (2), la formule

Sr(e)els) () Bl ™),

ot j'ai mis m’ ._-1—.

Sitzb. d, kiin. hbhm. Ges. d. Wiss. 1l. Classe, 1



9 II. M. Lerch:

Il s'agit encore de la somme interne que je transforme en
faisant

pg=0c—+ A, @=0,1,...1—1;4=0,1,...m—1), oh

]

m’’ :-”—‘- =

{

abe . . . ki

Il vient ainsi

L F (0"" )—-m-”\ F (("*_Ir)

n=4 a-—10

¢ar on a

P (0 + [';+ lt“-) ) l" +£ [,0‘) ;

cela étant, j'observe que les fractions

."i'_{; 6=0,1,...10- 1)
ne different des fractions

9 1 2 t—1
' 1770

prises dans un certain ordre, que par des entiers: on a donc

1—1 11
v (J-._JTL? —_— N ) x‘. —
SR =L r(i)=-,
d’olt
S,=m"(l—1)

et il s’ensuit, en substituant,'

) .?{L!l_——l)zﬁ( ,[.( ______ ) ,,( )



Démonstration élémentaire d'un théordme arithmétique. 3

Pour achever le calcul, je prend d'abord m —abec . .. kI, et en
dénotent par » le nombre de facteurs, la formule (1) donnera pour
la somme,

ab... kM
— o il § T i YI\r( 2
M,._rgll (a)F(b )...F(k)F( l)
la formule de réduction
My=(1—1) M,

dont on conclut
M=(e—-1)O0G-—-1...(d-1).

La somme qui fizure dans la formule (1), aura donc la valeur
(a—1) d—1...¢%k—1) et il vient le résultat econnn

N=m ‘1_,.:‘.) (1 —--;-)...(1— 'l\'
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