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arctg rozklidajici ve dva ¢leny mozZn4 si zjednati vzorce trojélenné, jakychz
taktéz bylo uZito, a z nichZ vynikaji znimé dva vzorce Gaussovy.l)

Ku konci budiz jeSté¢ poznamenéino, Ze konstruktivni stanoven{ veli-
¢iny x nemélo dosud valnych usp&chl, jako% i dle povahy tkolu tohoto
jest snadno_pochopitelno.

Nejbli$f nidm znidmé vysetfenf této hodnoty pochézf od dra. Schu-
riga v Lipsku a od dra. Ji¢inského v J. Hradci, tuto o 7 jednotek na
8. mist&¢ desetinném mensi, onde o 3 jednotky na témZe misté¢ ve&tsf.
Podalt na prvém misté jmenovany autor vzorec pifblizny,

= \2] L.

V5.-2, (12)

-

kdez sestrojeni jest proto jednoduché, e tu plati
V21 = V25— 4= V527 = 458257569 . . .
V5 =\ 441 =\22412=223666797 . . ..

a tedy sc vystadi s pouckou Pythagorovou, kdezto druhy badatel ostrovtipny
piisel ke vzorci piibliznému
cos 15% -} 045

— Y 3= 314159258 1
x i - 3= 314159 (13)

kteryz vede jesté rychleji k cili, jeliko2 ithel 15° snadno se v kruznici dd
vytknouti. ?)

Oviem by mnohem zajimavéjsi bylo znéati pochod myslenkovy. jak
uvedeni autorové ke svym vzorcim piisli; neb na prvnf pohled nenf dosti
jasnym, jakoZ sotva se vystihne dridha, na niZz pfiSel Dr. Bing ke svému
vzorci mnohem méné pfesnému, jen 5 mist desetinnych poskytujicimu

3.5 2 .=
-2 ve)m

-

7t=9(2 V2 L.

ktery2 uvefejnil v inoru letninim jakozto pry vynikajfcf feleni dkolu
svrchu jmenovaného, neznaje ani Schuriga N&mce, ani Ji¢inského
Cecha. “Snad tu hrala vynikajici tlohu nahoda, anaz i jinde tak jevi se
byti dilezitou.

Theorie funkce gamma.
Napsal A/ Lerch.
(Pokradovini &lanku z ro&niku IL)

L

Jak Dirichlet prvni ptesné byl dokazal, lzc kaidou koneénou funkci
spojitou, kterd ma v intervallu (0 ... 1) pouze koneény podet obratll
(maxima a minima), rozvinouti v fadu

) Viz: Studniéka: »Vyklady o funkcich monoperiodickyche,
Praha 1892, pag. 135, kdef i na str. 139 podin vysledek Shanksitv.

*) Ze velezndmému odborniku tomuto privnickému byla na londynské vystavé
r. 1872 udélena velkd zlati medaille za gcometricky objev tento, ptipominime tuto
jenom mimochodem.
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J(x)=a,+a,cos22xta,cos4xntagcos6xx+ . ..
+ b sin2xm+bysindxm+ bysin6rm- ...,

pti ¢em# souéinitelé a, a 4, jsou dani integraly

1 1
ao.':Sf(x)dx, a,:ZSf(x)cosZu.r:rzdx.
0 0

1
b.»:28f(x)sz'n2v.rud:,
0

Pro analysi mohou miti zajimavost oviem jen takové pfipady, ve
kterych lze tyto integrily skute¢né vyjadtiti vyrazy jednoduchymi neb
v jiném ohledu pravidelnymi; pokazdé ale vysledky takto nabyté jaksi nuti
k piimé verifikaci, ponévadZ existenéni dikaz Dirichletiiv neni pravé ele-
mentirny. Jestlize v tomto pfipadé nicmén& uZijeme k odvozenf trigono-
metrického rozvoje funkce /log I' (x) vzorcl ptedeslych, mame na mysli
okolnost, %e jak Poisson prvni a jesté pfed Dirichletem doké4zal, trigono-
metrickd fada naSe vidy rovni se funkeci f(z), jakmile konverguje, p#i
gemz funkce f(x) podrobena jediné podmince, aby byla schopnou inte-
grace; ponévadz pak jsme s to Poissonovu vétu dokézati prostiedky
veskrze elementarnymi (coZ vyloZiti si ponechividme na jinou pfileZitost),
miiZeme tim spfSe uZiti této methody, aniZ porusime elementarnou povahu
i jasnost svych vykladi.

Vychézejme z fady

(1) u,-(,;);—C-]—i(v_}_l—"_il_u).

jez konverguje pro viecka # a definuje jednozna¢nou funkci komplexni
proménné x, majici toliko polarné singularity jednoduché a to na mistech

#=0 —1,—2, —3,... Konstanta C bud zatim neuréena, i ponechime

si na vili ji ustaliti tak, aby se né&které vlastnosti funkce zjednodusily.
Klademe-li

(2) log I (2) = \ ¥ (x) dx |

i
obdrzime ve vyrazu I'(x) funkci jednoznaénou, které je reciprokou hodnotou

urdité funkce celistvé a transcendentnf a ma pouze polarné singularity jedno-
duché « =0, —1, — 2, -3, ...

Z definice (1) snadno vychazi
1
W(a+1) =+ ¢ (a).
a tcedy dle (2)

r( 1
logy (;fT_i;) =logn+log ' (u),

&ili

Fre +1)=ul).r?2).
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Z rovnice (2) plyne jiz jako vlastnost obsaZens v definici, Ze
rgq=1.
PonévadZ z (1) plyne integrac{ od 1 do 2

1 —J v+ 2
v+1 X -1/
mbzZeme stanoviti konstantu C tak, aby téz

r =i,
¢imZ nachizime hodnotu stilé C ve tvaru

lgr@)=—C+ Y, (

D

C:‘Z ( "jrl — log :_-l_)

cili
w
. 1 1
‘ =IZ (-_.u —log = —:_)

kteryito vyraz lze té% psiti

" u—1
‘= lin ( Z—l—--/qs{ﬂ) ,
T

i’
N— o

takZe (' je zndmou Eulerovou konstantou; funkce I' (#) takto stanoveni
mé pak zakladn{ vlastnost
3) F#~+1) —nlw)
To pfedeslavie uvazujme integral
( d
(D(m):.}msZuz—%.

m

ktery po substituci £# za » lze téz psati

du
cos2knmn —;‘—--;

8

D ()=

L {4

~|

pfi tom mi znamenati @ veli¢inu realnou a kladnou, a £ kladné ¢islo
celistvé,

Rozlozme nynf posledni integril dle schematu
'T;'-+-:+1

k "i,i'i'”
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a polozme v obecném é&lenu x =2 -} n; i vyjde

i:- +1
(o) = 2 cos2brx ——— el
¥
&ili, coZ totéz jest,
.:.+1
(-]
@(m)zz coskaudx( x-}-n — ”_}_1 );
#=0

[

odtud pak plyne na zékladé znimé véty o integraci fad stejnomé&rn& kon-
vergentnich, Ze bude

1
Q(w)—Scos2kznde( e n—?—l )

&
t. j. dle (1)

w
—‘,-+l

D) = — S cos2karmdx (1!1 (2) =+ C')

7
aneb koneéné

L
- d’(m):—Stb(x) cos2kxrxdx.
Poslednf integrél
%+
®(0) = — 3 cos 2 £ xxd log I'(%)

o

%
po CéasteCné integraci obdrii tvar
_"';'..|.|

@
r(7 1) .cos2ax —2Fkx S log I'(x).sin2krmdx.
r(z) ¥

Pomoci vzorce (3) prvni ¢len se zjednodusi, jak nésleduje:

— log

- Iog%’-.cos2m1¢,
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takZ?e méime vysledek

"
T+l

(4) ®(w)}cos2m=x.logw = cos2ax. logk—Zk:SlogI‘(x)sin 2kxndr,

=
v némi
€0

) P (o) = S cos2uxm - a;u_ .

)

Blizf-li se @ nulle, bli#f se pravd strana hodnoté koneéné a uréité,
i musi tedy téZ levd strana miti kone¢nou hodnotu krajnf. Klademe-li pak

s A =lim (®(@) + logw
(4%) ...'2’0( (@) + lo n),
t. .
4%) A=1lim lloga@o -1- \cosZmz ﬂl ,
w0 . u [

vyjde

1

' . _ logk A
(&) log F'(x)sin2kxadr—= T he S

0
Podobné tvaze podrobme nyni integral

o0 -

B = S sin2u= an = \ sin 21’1:1:—(1—’1;
e, u N u
(1] (1]
méime nejprve

1
oo »
Bzz‘s sin2ku= du = — ‘ v(n)sin2bundun
0
0

% 4w

L 14

[}

a po (aste¢né integraci
1
B=2k= S log I'(u)cos 2kundu
0
¢&ili
1
(5% S logF'(x)cos 2 krndr=

0

B
2ka’

pfi ¢emZ poloZeno

dun

B=\sin2ux- -
n

s ”38
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aneb, coZ totéZ jest,
[
(5% B= S sinxE .
0
Klade-li se tedy pro » obsaZeni mezi 0 a 1

- ] -4
log I' () = a, +Z a,cos2vux 4 Z b, sin2vumn,
1 1

bude dle vzorcdh (5) a (5%
B b o— log v A

a, — ’ y — —_——
v e e

koneéné
1

(6) a, = S log I'(x) dx.

Vysledek lze tedy psati

o0
logl"(u)__ao_;__B_ °°sz""" _AZ sm2vmr

=1 r=1

o |
ogy .
+ Y &Y sn2var,
" yT

s podminkou ¢ < # < 1.
Za podminky této jest vSak

o0
cos2vum .
Z—v——:—log@smun),
1
w -
Z sin2vux _ 1 "
v 2 ’

1

a tedy bude

-]
log '(x) = a, —?logsm nnw— A (?—u) +,Z ==

sin2van.

Klade-li se 1 — # za «. coZ dovoleno hledic k okolnosti 0 < 1 —# < 1,
obdrifme

log 'l —2) =a, — -f— log (2 sin# n) + (% — u)

v |
ogv
—E g sin2vaux;
ry
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se¢teme-li oba vysledky, vyskytne se rovnice

log[F@) F'(1 —u)) =2a, — 25 log (2 sin 7 ).

x
Pfi¢teme-li na obou stranich # a uZijeme-li vzorce
al()=T(1 -+ ),
vyjde
25 . :
log[FQ+4+v)rQ —«) =2a, — — log (2sinxx) - log  ;

leva strana je kone¢na pro nekone¢né malé », a musi tedy, aby téz pravs
strana tuto vlastnost méla, byti
2B x

— =1 tj k=

Pak ale prava strana jest

2sinuw
2a, —log S
coz pro # = 0 mi hodnotu
2a,—log2mx,;

jeito pro # = (O leva strana uvazované rovnice mizi, musi

2ay—log2x =10
¢ili

a, = log V 2=;

timto zplisobem nalezeny vysledky vedlejsi

log I'(2) I'(1 — %) = log ppreew—
¢ili
4

(7) I () I"'(l—u)_-sin”’z :
déle

2

sin x kd

(8) S - dx="75:

0

1

9) S log F(x)dx =log V27,

0
nam jiZ odjinud zndmé, a dile rozvoj

log I'(») = log Vz_z—-%- log(2sin#x) — A4 (;— —n)

o
+ Zl—:—gul .sin2vumw,
1
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¢ili

o
1 sin u % logy .
() logI‘(u)—I-?l +A(__u)=1z vgu .sin2vamx.

Kdybychom se v3ak pokusili o stanoveni hodnoty stilé velitiny A
podobné, jako se nim to podafilo s veli¢éinami B a a,, nevedl by Zidny
jednoduchy obrat k cili. I nechceme-li pfedpokladati za zndmy mezny vyraz

oD
lim{logm+ ScosZuu %} ,

”

nezbyvd neZ stanoviti A differencovinim nas${ posledni rovnice na obou
stranach, a klasti pti tom

Differencovéni fady

<y
orv .

2 g sin2van
yr

provede se na zikladé pravidla, které jsme svym Casem elementarné a za
podminek dosti obecnych byli dokizali, ') a které vyjédfeno vzorcem

sinxx
[ 4

o oo
e . . .
D, Z 5 Sin 2vxwr = —¢ sinxmw - Z(c,.—c...u) sin(2v + 1) x=.
1 1
V naSem ptipad& obdrii se tedy

(-] co
sin xz.D_rE l:g: sin2vaxxm :Z log sin(2v4-1) xx
1 1

v
" w41

[y

a odtud pro x =

D, _

MI-—-

2
oo l o0

. _ 1y v
12 poy sm2vx1z_IZ( 1) log——v+1.
Differencujeme-li tedy rovnici («) pro == % , vvjde

v-(—é—)—A:Z(—l)"logv—_T_—l—.
1

') Comptes Rendus, 1894, II. svazek. Annales scientifiques de I'Ecole Normale
Supérieure, 1895. Véstnik C. Akademie, roénfk V.
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Jest pak déle
= v S 2p—1 20
o sin
:-12 log(l——417)=—10g ,!—2 :log%.

a rovnice nase bude

1 x
¢'(—2)— .-l_logz .
Jest pak dle (1)

1 N
(H=—er B

X 1 1
z“‘+2§(w+2'2wu)

t. j
W(-;—)z—c-l—Q“Z—l(;”])”—:—C—?logZ,

takie méame

d=v (7:-) +log2—logz=—( —-log2=,

a rovnice hledani bude

sinzw

(10) log I'(2) + % log + ( (A Iog2n) (u - —;—)

<
::Z ogY sin2vauxw,
. ve

Tot zndm4& fada Kummerova, ') kterou lze mnohymi jinymi methodami
jesté odlvodniti.

II.

;( u-}-l - v—:—ll),

) Crelleiiv 2urnil, sv. XXXV.

Rada
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kterd vyjadfuje funkci ¢ (¥) 4 C, jest sice absolutn& i stejnomé&rn& kon-
vergentnf, ale konvergence jeji jest tak zdlouhava, Ze pro uéely praktické
pozbyv4 vieho vyznamu. Odtud sice odvodi se rozvoj mocninny, uZije-li
se tvaru

. (L 1
ctvatn=Y (F+-35)
e=1 '
a pak pti |#] <1
00 “

1 *
TSR

takZe vyjde
u'

CHe+u=% X102

=1r=1

&ili
CHe+u)=Y (—1y1t@+1)w,

r=1

kde poloZeno, jak obyéejem,

-]
1
Ev+1)= :
,.-Z-;l P"+1
V tadé této viak vyskytujf se konstanty §(3), §(5), §(7), .......

které neumfme vyjadfiti ve tvaru zakonéeném, ackoli mame pro jich nume-
rické stanoveni prostiedky vyhodné. Vzhledem k této okolnosti miize byti
zajimavo, Ze lze nicméné& funkci ¥ () vyjadFiti ¥fadou, ') jez konverguje pfi
libovolném # a to rychlosti Fady geometrické s pomérem e¢—7. Ackoli
vysledek ten plyne bezprosttedné z nasich studif o faddch Malmsténskych
vylozenych v riiznych naSich rozpravach vydanych Ceskou Akademif, nic-
méne zdd se mi byti Zddoucim podati zde vyklad piimy.
PoloZme

S 1
() L@ =X T

i jest moZno tuto funkci rozvinouti v fadu

on
F(w) =Y, Awemeri,

-

a to bud pfi proménné realné dle véty Dirichletovy aneb jednoduseji pti
proménné komplexni dle véty Laurentovy.
Koefficienty se obdrii pomoci vzorce

1
A, = S Fw)ye 3m=aigdey,
0
') Bulletin des Sciences mathématiques, réd. par M. Darboux, 1897.
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tedy nahradime-li #(w) tadou (1),

_ o~ { e—imwai dw
“‘"2'5 CRNCEL

¢ili po substituci
w+n=x

u+l
m -
. ——Z ‘1—2MJ.1I d_.‘.
4w—-:,". (u__l_x!)s

coZ lze slouéiti v integral jediny

Abychom tento stanovili, uzijme vzorce

1 '
— No—swrenge—nyge
(e + x*y — I(s) S" .

takie vyjde

-3 o
1 e
-(_S e—"? .-s-l S P =x‘!—2m.r.1idx.
[V}

Jest v8ak dle znimé véty

[
. m~?l"_
g c.—s.ﬂ—zm.r-n dx—v_ e re !

takie vyjde

8

\Vx —wg_ix 3
’r_ < " : 2d s,
r(s)
°

a dle toho bude platiti zdkladnf vztah

— \/z emn i —'”_Td
@ % [u+(w+m)'1= “Te .S ’

H— -0 N -
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Isolujme v pravo ¢&len m =0, jehot hodnota jest

ve T ““;‘)

I'(s) : u‘_% ’
i obdrifme vzorec znidmy
o = 1
Z 1 _ Vzl" S——z—)
(2*) W T T g
+ iy ) e"’""""Se-"- ST ds

0

- 2
Zde kladme 2t (s +#)

¢

za  a w, za w, i seftéme pro
n=0 +1, +2...

Obdr#{ime
1

2 [# ¢, 2y + m)* + ¢; (wp + 7)%)

_ V;P(‘_i) i 1

Var® L. wetow+nh-+

-] .
Vx <% P - _atawtur  mliat 3
+ T Y e 2\ “ P s tdg
1

T — U= —
0

vyméiime nyni litery ¢, a ¢, zdroveli pak w, a w,; tm se levd strana
nezméni a odpadne, odeéte-li se rovnice tak vznikld od posledni. Mime
tudiz

) 1\
) ey va  va |
Ve e, e —o l (2 + ¢, (0, + ")2]'_}7 [2e + ¢4 (c0g + n)’]’-%
» «0
on
1 ! Qmauyxi - nte (ot u)? 3 - mi a3 ,.-_i
= 2"-;;4.2_," "_2—— gd “ = £ 24g
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V rovnici této se ptedpokladi pro konvergenci fad s > 1; pfejdéme
oyn{ k limité pro s =1; kladme zatim s = 1 - ¢, takze ¢ jc kladni veli¢ina
nekoneéné mal4, a bude s chybou nekoneéné malou

- o0
V:r G~

&
Vaa L2 [£+e+w]it [Z+etw %+='}

) o @
2mwy s o, (-4 0T mr? ot d:s
= ' -— = 5
¢ 2 € Z c e = _\_
) ~
R wo=—y 5
[1]
-4
w o0 " ,
1 z 2mc ¥ 2 T alw o _omiat g
—_ . :
<, —\ -
mwo -z ’e-—o,

\;
vysledek bude lze krétiti &initelem —7

\ , a zbude
€y Ca
o
) 6=t Sl
lim 2 T l lve [ - R
=0 —e [‘_1 + (2o, + 71)3] 3t [-a— + ey - u)’]i +e

[~ -] .
Z: Z ‘.2mn°,:u—2:rlm.. )

/
@ p=— v - -; (u,, - Il)2

2 Z e?”‘ﬂ Fi—2'm \ «

- n
e V——- + (o — n)?
c

]

Seftanf co do 2 lze provésti pomoci vzorce
-4

" Swmwai  wr cos2ww—r
e r =

me=—c —-2—(7'—}-;"1) —cos2wm

takZe obdriime pfi oznaéeni

U, = G- " . € !
e [‘:_'l"(‘:c'l-i' n)g]';‘h' [ +(.v,+”)=‘]:f }
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vysledek jiZz jednodussf

) - —p—2m c. +(",+n)l
lim U, = Z __t_._l____. cos 20, % — ¢
e=0 *-=—a Vcl -~ (w, + n)* cos hyp (2 ,,V%v;_ + (gt n)?) —cos2m, %
La ,
- 2 ! COSZ‘U g —-—p—2x _"+(W|+I)'

= :—l—}-(w,—i-n)’ coshyp(2n: T;-V—‘_—l—+(w,+n)’)—cos.2w,z

Zbyva nynf stanoviti limitu vyrazu

Ue = e~ Z{ 1.0 [= 1

_ -+ (10, n)sJ 2 e I--Es— + (200 + 11)’]%""-’

K tomu cfli uvazme, Ze veli¢ina

se dle vzorce (2*) redukuje na vyraz I'(¢) zvétieny o veli¢inu koneénou
pro ¢ = 0; dle toho bude vyraz tvaru

—|- (e, -+ u)’] e

ay 92""'43 03—!;— -
X [ = G, 4 np ]t
1

nekoneéné maly zirovefi s g, a dile

hmo Z [_—

II
-

L (ﬂ(n + n)"]
Nahradime-li tedy velié¢inu

2)' ! £, @ | 26
("l Padoul—,—olog‘_l , .2log Cl—l—...,

obdri{ime
°° 1 1
lim U, =tim Y |— —— —
o e T [t et [ 4 Gt
t 2
€
‘|-|°g;l

Vesnik Ceské Akademie. RoZaik VIII. 23
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Rada na pravé stran& stojicf konverguje stejnomé&mé v komplexnim
okolf bodu ¢ =0 a obdriime tedy jeji hodnotu pro ¢ =0 pouhou sub-
stituci ¢ = O, takZe vyjde

lim 0, = !

Tt s f VErwrm VE @t

a méme tedy vysledek

1
= —_——— Iog
= —t { V(n(| —Lll) _'_ _:fl__ V(ﬁ"_t_”)s_f_-— I 3

———

1 co=2.c1r—t'_"\ \(‘ Tl
oy . -
"’V(w2 + u)? -+ — cos hyp (2 MVT""-‘/ (oo, + )i _c' ) —cos2w, ®

2 1 2

b
l-Hog .

Z cos2wuy ;- ¢ -2y " Vi .
V(:t' + u)? +— coshyp 21:‘/ V(u' ny?E - - ) —cos2i,

Vysledek tento nabude jisté elegance, zavedeme-li ¢, # za «, kia-

. € .
deme-li - = #* a znamename-li

. , \ 1
3) ¥ (2, %) :.‘}lmGir ’ Z 3 (:‘_:l:v;—_l'_';l' — 2 log }

Pak lzc jej psiti

W (2, #) — ¥ (0,, ¥ 4) = log ¢

o  — e e
«® .z V(ay —w)s-13n

cos2w,x —¢ ¢
+Z '
\/(_0 n)’_'_ t- % cos hyp (__ \ ("(,3 + ”)-,.- t!”)—COSZ ('

4)

E COSO’UOz_e-—'.:-rI ‘/(hl+”)="|:ll
\ ( ”) +1l cos hyp (9"’\ (TL' -rlh --n)—coqQ‘(-

Funkce v (w #) definovana vzorcem (4) vyskytuje se v mathematické
fysice; pokud mi zndmo, pfich4zi poprvé (ponékud nepiimo) u Riemanna
ve zndmé jeho prici Zur Theorie der Nobilischen Farbenringe,
a byla téz studovédna slavnym uéencem francouzskym p. Appellem.!) Ve
formé (3) vyskytla se jiZ v nasich publikacich z roku 1891 a 1894. Vy-
sledek (4) se zjednodusi v pfipadé # =1, a sice bude

! Journal de Mathématiques, 1886.
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), Y (wp u) — 11’,(2”:, “)

w P — R ——
-_Z 1 cosZwlz—e—z-"\'(ws+")_‘+-
V(w

() 1 g+ #)*+u coshyp (2= V(w, + n)’il- #)—cos2w, x

cos 2 Wy T — e—2xVmFuytu

1
- —Zc V(wx +#)*+u coshyp 2= V('wz + ”)s "I" u) —cos2wyx

Pfejdeme-li k mezim pro # — 0, obdriime z (3) v ptipadé 0 <w < 1

-+ lim ( log n)
r=—1

¥ (0, 0) = lim (

¢ili
P(w0,0) = — (@) —¢(l—w)
. =
Je#to z rovnice I' () I'(1 — ) = prrem—
vychazi logarithmickym derivovinim
Y(w)— P (l —w)= —=mcotwnr,

mame
(@) +v(l—w)=2¢ () + mcotwm,

a tedy nidm rovnice (4) poskytne

2 [ (s0,) — ¢ (2))] + = [cot «, ® — cot ', x|

coS 2w, & — ¢ —27¢Im+ 4

- 2 -— '3
og +__Z¢ @y +n  coshyp 2= (ar, 4 n)— cos 21w, @

2:
- 'T I+ |

2 1 cos2tw, ® — ¢
iy 4

cos hyp —%"— (s0y 4 12) — cos 250, ®

&ili
r (=) r (u_,) . I‘ ‘ ]
I (zc,) o r(u’_) + 2 _c°t wyx—cotw,xn
== 1 " 1 Coszﬂlgu_‘-—2:!l.n-|+"!
©) =—logt+ 2 Z w,+n coshyp2xs(w, +n)—cos2uy=n

2

‘gl

w
cos 2uy m — e
E jTuy -{- 7!

m;

2=
cos hyp (st n) —cos 2w, x

23*



324

Klademe-li 7 =1, vyjde

I’ (z,) T () [ ]
_ —FG‘—,"T B & (w’ ) + = 3 cotiv, ® —cotiv, x
_ Z €os 2wy X — ¢ ~27im+
(7 -2 lw, <+ » coshyp2® (2, + n) —cos2z, x
Z COSZ“v ,r_‘n—Z'l'r-hn
-2 @, + n: cos hyp 2 ¥ (si'y +- #) —cos 2z, o
. . 1 I’ (sy) ,
Volime-li pak zvlasté «w, = 5 odpadne cot v, m, a o) obdrzi
Wy
hodnotu — €' — 2log 2; koneéné druhd fada v pravo obdrzf tvar
1 cos2c M — ¢4 }
S A= D) 'r- '-s Voo oy
4_2 L coshypAm—cos2:w, = - € L3579

takie vyjde vzorec

11!(.‘1') F 4 o ~ i 9 .
X —F(?')—+200tux+c . ..log,?
cos2cmwr —e— 47
—_— 9 —— e
(8) ; - E coshypArm —cus2w=

-
1 1 . )
L - Z—a :II—'—:U: ) e:’-"'ll-f- x + l . (‘)-— l' 3, 5, /. 9’ . _)'

jejz jsme chtéli odvoditi.

Pro ¢iselné poéitinf je vzorec tento vyhodny jednak pro svoji rychlou
konvergenci nezdvislou na hodnoté @, jednak pro jednoduché operace.
jaké se v ném vyskytuji. Konstanty e=7, ¢t27, "7 L., cos hyp =,
coshyp 3=, ... vypoétou se jednou pro vidy, poems se v kazdém piipadé

oL

¢
ustanovi —TW na zikladé hodnot cot:vw, cos2tw =z, ™7, =™~

prostym ndsobenim a dé&lenim.

Principes et développements de géométrie cinématique.

Ouvrage contenant de nombreuses applications i la théorie des surfaces. Par le colonel
A. Mannheim, professeur 3 I' école polytechnique. Paris, Gauthier-Villars et fils, impri-
meurs-libraires du Bureau des Longitudes et de I' Ecole Polytechnique 1894.

Refervje M. Pelisch.

Slovutny autor odhodlal se k soubornému vydan{ svych védeckych
prac{ z oboru geometrie pohybu, jez byly b&hem takika &tyficeti let uve-
fejnény v riznych mathematickych &asopisech, zejména vsak v publikacich
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