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ROCNIK VIL TRIDA 1II. CISLO 4.

O podtu tfid
kvadratickych forem zaporného diskriminantu.

Sdili

M. Lerech,
professor na université¢ ve Fribourgu $vycarském.

(PfedloZeno 18. prosince 1897.)

1. Vyraz ax®+ baxy—+cy? v némZ x, y znaéf proménné, a, b, ¢ pak
&isla celistv4, sluje kvadratickou formou proménnych x, y. Theorie &isel
obira se hlavné vlastnostmi soudinitelt a, 0, ¢, které formu uplné definujf;
k vili struénosti znamen4 se forma ta téZ jednodule takto (a, b, ¢).

Vyraz b?®—4ac nazyvd se diskriminantem formy a, ), ¢; chceme
uvazovati formy, jichz diskriminant je ¢&fslo zaporné — 4, takie
d=4ac—b2

Podrobime-li proménné x, y linearné substituci, jejiz koéfficienty jsou
¢isla celistvdA a determinant kladna jednotka

r=ax'+py, y=ya’+0y, ad—fy—=1,

vznikne z (4, b, ¢) forma novd a’a’* 4 b0'a'y’ 4’ y’'2; formy (a, b, ¢) a
(@, ¥, ') takto spolu souvisejfci slujf rovnomocnymi (ekvivalentni).
Ponévad? formy s uréitou formou rovnomocné jsou také vespolek rovno-
mocny, shrnujeme veSkery kvadratické formy vespolek rovnomocné v ur-
Citou ##idu forem kvadratickych.

Formy tétéz tfidy maji stejny diskriminant; naopak ale dv& formy
téhoz diskriminantu mohou nileZeti tfiddm rdznym. Tu viak dokézéna véta,
Ze pocet tfid kvadratickych forem p#sluinych k danému diskriminantu
jest kone¢ny. V nésledujicfm se omezujeme na formy zaporného diskrimi-
nantu — 4, i znamenati chceme literou F (J) pocet tfid onéch forem, ve
kterych souédinitelé @ a ¢ jsou kladna é&fsla; formy ty slujf kladné. Trdy

ostatn{ jsou ve stejném poétu a jejich formy se obdrif z fefenych forem
-obrdcenim znameni vSech tii souéiniteld.

Rozpravy: Ro&n. VIL T 1L C. 9, IV.



Kladn4 forma (a, b, ¢) zidporného diskriminantu nazyva se reduko-
vanou, jestlife soutinitelé jeji hovi nasledujicim podminkim

| 6| =a=ec.
Vypoéteme-li z rovnice

ar’4+bzy+cy*=0

pomér Z — o, obdriime dvé veli¢iny, z nichZz jedna ma pomyslnou &ast
kladnou, t. j. .
—b+iYd
0=——>-;
2a

tu nazyvati budeme kofenem formy (a, b, ¢).

P#i daném diskriminantu ptisludi naopak k danému ¢fslu @ nanejvys.
jedna soustava koéfficientdi (e, b, ¢); nasledkem toho bod, ktery v roviné&
komplexnf proménné ® representuje ko-
fen @, representuje také jednoznacné
kladnou formu (a, b, ¢) zndmmého diskii-
minantu. Je-li forma (a, b, ¢} redukovanou,
bude veliéina @ =§-}-¢y patrné toho.
tvaru, Ze platf podminky

|61 =1, 2402 —1;

to znamen4, Ze kofen redukované formy
znizornén jest bodem naleZejicfm obrazci
QN,NQ, (obr. 1) omezenému kruhovym
obloukem N, N opsanym polomérem
jedna kol nullového bodu roviny (@),
déle pH{mkami Q a Q, probihajicimi sou-
bézn&€ s kladnou osou pomysinou od

7 oblouku N, N do nekoneé&na, kteréito
pifmky ve svém prodlouZeni obsahuji
body

®=—3j, resp.@=j.
Je tedy uvaZiovany obrazec Q.N,NQ, kfivotary trojihelnik, jehoZ
vrcholy jsou body ¢ =1 -}- % V3, &£ =—1} -«{——;— V3 a i
My rozdélime jesté oblouk N, N ve dvé &isti N, a .V bodem ¢, takie

ni8 obrazec bude é&tyfuhelnfkem ktivodaryin o vrcholech i, &, €, oof; na-
zveme jej zakladnim &tyfihelnikem.

V.



Koteny redukovanych forem kvadratickych jsou tedy obsaZeny v z4-
kladnfm &tyFthelniku (v obrazci 1. je prava polovice toho ¢tyfihelnika
stinovéna).

Substitucf

r=ar +By, y=yx'+dy, a«d—pgy=1,

x x L
piejde kofen ca:—y— v kotfen m’:y—, formy rovnomocné (@, V', ¢’); sice

jest
_ e’ 48
T oy’ 44’
naopak se odtud vypocte
a’m+ﬂ’ ’ ’ ’
' = ———T =—90, f= =y, 0/ =—
0 = Yoo (w , =48, ¥ =1, «)

kde opét

a’d’-ﬂ’?’:l.

Probtha-li @ &tyithelnik zadkladn{, probéhne veli¢ina @’ jiny &tyfahelnfk
v severni polovici roviny @ poloZeny; ten pak dpln& charakterisuje substituci

aﬂ)
rd /)
Veskerym linearnym substitucim odpovidaji takto kfivo¢aré d&tyt-

uhelniky, které podél svych stran se poji jeden ke druhému a zaplnf jedno-
dude a bez mezer celou severni polovici roviny ().

Leva polovice naseho étyFdhelnika t. j. obrazec Q.N,L pfetvofi se

substitucf @’ =

v krivotary trojahelnik L’R N, jehoZz vrcholy jsou

0, 7, & a jehoz strana R je oblouk kruhovy o sttedu 1. Trojihelnik tento
pfipojen k pravé polovici obrazce zékladniho L NQ, doplnf jej na &tyfahelnfk
LL'RQ, o vrcholech ¢, O, & ooi, ktery moZno takté% povaZovati za zi-

kladni ¢tyfahelnik, i moZno na jeho zékladé zavésti jiny zplsob redukce
forem.

Nazveme-li v souhlasu se zavedenym nizvoslovim dvé& veli¢iny o, @’
rovnomocnymi, které vespolek souviseji rovnici tvaru

. ao4g
*= yo-4d

rovnomocnymi, pak plati véta, e kaidy bod v severn{ polovici roviny (@)
jest rovnomocny s jednim bodem zikladnfho étyFihelnfka, jenz sluje jeho
repraesentantem (zastupcem). Rovné&% m4 kaidy bod ve kterémkoli vyse
zminénych ¢&tyfahelnfkdt svého zastupce.

, (a, B, », 0 celistv4 ¢sla, ad —yf=1),

lv- l.



S tim souvisf okolnost, ze kazd4 kvadratick4 forma zédporného diskri-
minantu je rovnomocnou s jednou formou redukovanou. Dvé formy redu-
kované jsou vespolek rovnomocny jen tehdy, nélezeji-li jejich kofend
zastupci obvodu ¢&tytdheliika Q N, NQ,. Nebot body na obvod& tohoto
obrazce jsou po dvou rovnomocny, kdeito kaidé dva body uvnitf ného
lezici jsou vespolek i s body na obvod& rtiznomocny. A sice odpovidajf
body strany Q, bodim na (Q vztahem @ — @ + 1, kde#to body stran N
—1

o

Body strany (U lze jeSté odstraniti tim, %e sc definice forem reduko-
vanych upravi takto

a N, spolu souvisejl podle substituce &’ =

—aZ=b<<a, a=c.

Koteny @ néleZejici stranam .\, N, naleZcji formam, v nichz a —c¢,
viechny ostatni formy redukované maji své kofeny mimo .\ a .N,. Ponévadi
kazdy bod @ strany N je rovnomocny s jednim bodem strany o,, staéi se
omeziti na stranu .V; tudiZ moZno upraviti definici forem redukovanych
v pifpadé « =c tak, ze se piedpoklida 0==b=a, takze dcfinitivni Uprava
pojmu forem jednoznaéné redukovanych zni takto: IYorma (a,d, ¢)
sluje jednoznaéné redukovand, je-li bud

—aZ=b<la, a<le
aneb
—a<)<0, a=-.

Pak je kazd4 forma kvadratickd ziporného diskriminantu rovnomocné s je-

/ A N, dinou formou redukovanou, a

7 kazda tfida obsahuje jednu a to

pouze jednn formu redukovanou.

Pocet tiid kvadratickych forem

danc¢ho zaporného diskriminantu

rovna se podle toho poctu forem
jednoznaéné redukovanych.

To pfedeslavse uvaZzujme v ro-
viné (@) kiivocary trojihclnik
L KM (obr. 2) omezeny piim-
kami £ =0, { =2 a palkruhem A
opsanym polomé&rem jedna kol
sttedu @ = 1. Obrazec ten — na-
zveme jej £ — sestava ze tfi kfivo-
carych ¢&tyfahelnika I, II, III,
z nichz v obrazci vidy jedna ptle
(na pf. Ip) jest stinovdna. K ob-
razci & poétitejme strany L L’ t. ].
celou kladnou osu pomyslnou, nikoli v8ak pllkruh A a stranu M.

Iv.



Kazdy bod stragh<L°t. j. ({ . .. oo7) jest rovhomocny s jednim bodem
strany L' = (0. . . {),anaopak; tyZ pomér vlddne mezi La L”" =(1+4¢ . . . o),
takze kazdy bod strany L je v obrazci  tiikrite zastoupen; totéZz plati
o bodech uvnitf obrazce & leZicich, s vyjimkou éar N, N, P, P.

Cary N a N jsou oblouky kruZnic majicich poloméry rovné jedné
y ) P
a svoje stfedy na mistech @ =0, resp. @ =2.

Cary P a P jsou pHmky (s... oof), (641 ... oof), probfhajic
v oboru £ rovoobé&iné s osou pomyslnou z prisekd obloukd VK a N’ K,

jez odpovidaji hodnotdm w — ¢ =} —{—% V3 a e=s+1.

Cary Na V' jsou vespolek rovnomocny, rovnéz &ary > a I”. Body
¢ary N a body e&ary P jsou tedy v obrazci & zastoupeny dvakrite. Na-
proti tomu tam vibec neni zastoupen bod & ponévadZ jako bod ¢iry K
z obrazce vylouéen; ponévadZ také bod 1-¢ z obrazce je vylouen, je
na £ bod ! zastoupen pouze jednou.

PonévadZ pilkruh K rozpadi se ve tfi &4sti rovhomocné se stranami
PNNP, je kazdy bod jeho mimo & (a &€+ 1) zastoupen uvnitt L.

To ptedeslavie, provedine ze v3ech forem (a, b, ¢) diskriminantu £
vybor forem, majicich své kofeny v oboru £; u forem téch bude vidy
b zaporné, a tedy je piSme ve tvaru

ax?—bry+tcy? & [a, b ¢), L=0.
Forma [a, b, c] jest pojata do vyboru, je-li tedy jeji koten

_b+iVa _, .
0= =t

takovy, Ze platf podminky

0<E<2, (E—1)7+9n'>1
Tato kriteria vyjadif se podmfnkami mezi koéfficienty
(1) 0<b<4a b<ec.

Ve vyboru jsou obsazeny téZ formy vyjimeé&né (singularnf), jichZ
kofeny odpovidaji bodiim na &ardch NN', PP'; ty vyznalime tak, Ze
k nim nepoéitime bod { a tedy budou podrobeny podminkim pro &iru NV

(V) 0<ELy, 88+ n"=1,
dile pro body cary N’
(N') 1<é<2, —2)'+n'=1,

Iv.



pak pro body na P

a kone¢né& pro body na I’
(P) E=13,%>1V3

Vyjime¢né formy vyboru budou tedy charakterisovany nésledujicimi
podminkami

(N) 0<b<a, a=c;

P b=a, 4> 3a?
o formach N’ a I’ netfeba se sffiti, pon&vadz jsou s predeslymi rovno-
mocny.

Ustanovme poéet forem I Tyto jsou charakterisoviny neurcitou
rovnicf druhého stupné

4ac—a®*=4d s podminkou a<\“/ %,

o nezndmych a a c¢. Klademe-li « =d, 4¢—a =4’, je problém totozny se
stanovenim poétu rozkladia

(2) d=2d0",
v nichZ kladn4 celistvd &isla d, 0’ podrobena podminkam

29) d48"=0 (mod. 4), 8 <\/ %.

Poéet téchto rozkladii znamenejme f,(d).
Dle toho existuje f,(4) forem P.
Formy .N obdriime teSenim rovnice

d=4a*—02 0<L<b<a
Klademe-li 2a — b =4, 2a-} b = 4", pfevede se problém v nésledujici

@) 4=480", §+8 =0 (mod. 4), \/ .‘3’_ <8< V4.

Poéet t&chto rozkladi znamenejme fy(d).

Poéet viech vyjimeénych forem je tedy 2f,(4) 4 2f,(d).

Cislo f,(4) + fo(d) =f(4) lze vyjadtiti ponékud jingm zpiisobem.
Rozklady (2) a (3) se dopliluji na rozklady

4) 4=2664 846 =0 (mod. 4), << V4,

vylou&f-li se z nich v jistych pfipadech moZny rozklad d‘:\/ i;—

IV.



Znamenejme literou J(x) ¢fslo jednu neb nully, dle toho, je-li x ce-

listvé &ili nic. Pak je poéet rozkladd, v nichZ ¢ :V %, roven J (v %),
ponévadz &fslo

v tom pHpadé je délitelno Etyfmi.

=
Veli¢ina f(d4)+J (\/—;L) pak udava poéet rozklada (4).

Ptredpokladejme nyni, Ze 4 je liché, tedy 4=3 (mod. 4). Pak bude
kazdy par sdruenych déliteld d, 0’ (00"—=d) hovéti shodé o 4d4'=0

(mod. 4), a zbyva tedy dal$i podminka ¢ < Y 4; nag vyraz f(4) +J (V—:-)
tedy bude roven po¢tu délitela &fsla 4 mensich ne \Z téch jest prave tolik
co délitel vétsich nex Y 4; oboji tito délitelé se doplfiujf na veskery délitele
&sla o, s vyjimkou délitele 6 = | 4, jenz existuje kdyz 4 jest Gplnym
étvercem. Znadi-li nAm symbol @ () pocet viech délitela &fsla 4, bude tedy

o=2f+20(\L ) +707)

takze
_ [4 F), 4=
) 2f(A) =0 —2J \—3- —J(Y4), 4=3 (mod. 4).

Je-li dale 4 délitelno osmi, nikoli v3ak Sestnicti, takie 4=8 (mod. 16), je
ze dvou déliteld 4, 0" jeden nedélitelny &tyimi, druhy ano, a tedy pod-
minka d +d"=0 (mod. 4) nenf splnitelna; tudiz

(4%) f(4)=0, 4=8 (mod. 16).

Je-li dale —i’— ¢islo liché, takie 4=4 (mod. 8), bude kaidy rozklad

tvaru
4=24 .29,

a podminka 24 +2d"=0 (mod. 4) bude vidy splnéna, ponévad: & a 4,
jsou délitelé lichého ¢&isla %’- a tedy majf souéet sudy. Zde bude tedy

a 4
JfH+J ( \/—3— ) rovno poétu délitelii éisla 3 kteti jsou men3f nez \@.

a nasledkem toho
@) 2ra=6(F)—2J (\/g) —J(YF), 4=4 (mod. 9).

IV.



Kone¢n& bud 4 délitelno 3estnicti; zde budou rozklady tvaru

4=447 .40,

a poclet jich rovnd se poltu délitela ¢&isla %, mensich nez v :’—6, takze
vyjde

(49 2f(a) =6 (%) —2J(\/_§-A—) —J(4 ), 4=0 (mod. 16).

Ve vyse zavedeném vyboru forem (£) nejsou zahrnuty formy rovno-
mocné s formou, jejiz kofen jest @ — & =] ?2 Y3. Ve formé& majicf
“tofen & jest

b=a, 4=3a?
tedy forma ta znf ax*—axy4ay®. Takovi forma vyskytuje se mezi tfi-

dami diskriminantu — 4 obecné J (\/—34—) krate.

Formy majic{ kofen @ =1 jsou typu (a, O, a), a ve vyboru forem
(R) prichazi J (} Y 4) krate.

Znamenejme nyni literou G (d) poéet viech forem vyboru (). Mezi
témi vyskytuje se J (! Y4) forem o kofeni ¢ a 2 f () forem vyjimes-
nych; zbytek

Gd)—2f)—JT(} V)
rozpada se v
G —2f(AH—=T (3 V4)
3

trojic forem rovnomocnych, a kazda z téchto trojic zastupuje jednu t#du.

K témto tfiddm poji se J (3 Y4) t¥id obsahujicich formu (a, 0, ),
pak J (V—g—) tfid (a, —a, a) a kone¢né f(d) ttid vyjimeénych. Tedy
pocet viech tfid kvadratickych forem diskriminantu — 4 bude

a —
ray=sa+s(J2)+s(3va)
+i[6@—2f -G Va)]

a n4sledovné

®  sra=31(\Z)+20(3 VT ) +1@+6@;

IV,



veli¢ina f(4) dina rovnicemi (4°) . .. (49), a G(d) zna&f poéet forem z vy-
boru (), t. j. poet Fedenf poZadavku

0<b<l4a, b<c; ac—0bi=4.

Ustanovme nynf tento poéet G (). Podminky tyto lze zahrnouti, po-
zadavkem, aby vyraz

4+ d—(4a—b)b

4a 4a

byl pfi podmince 44> b kladngm ¢islem celistvym; je totiZ ¢ —b jeho
hodnota.

Zavedme literu 4a —b —4; pak je 1 ¢&islo celistvé a kladné, podro-
bené podmince

b+ 4:=0 (mod. 4),
a pozadavek na3 se redukuje na vyjiddfeni poétu pifpadl, v nichZ vyraz

A—bA
b+ A

je &islem celistvym. PiSeme-li jesté v za b, mame tedy vysledek:
»Symbol G(d4) rovné se poétu ptipadi, kdy vyraz
4—2iv A>0,v=0;
(6) TA—v (i.—{—vEO mod. 4

jest kladné &islo celistvé.«
Jinak vyjadteno,
»G (d) udiva polet feSeni neuréité rovnice
d=xy+(@+yz, v+ y=0 (mod. 4),
r=0,12,...; y,z2=1, 2, 3,.

Pomoci tohoto vysledku bude lze stanoviti soutty
I'4k—1) a F@4k;
3 z

za tfm ucelem uvaZme, Ze dle (6)

=3 (42, (P> L ot 9

Aviak dle zndmé vlastnosti celkd veli¢iny «, které znamenejme E (x), bude

A;.+;;V) E(SH Ty ) E A_l.f-lrv—‘t)
v
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pfibere-li se podminka A=v=4 (mod. 2), kterd je nutni k celistvosti vy-
razu (6).

Podle toho vyjde

(7% 2G(4k—1)_ZE(4n 1-;:1 ,
se summadénfmi podminkami

AMv=13517...; A}+v=0 (mod. 4),
a dale
o) ZG(4L) ZL 4”“ v )
kde

7=2 4 6, 8 10, .
v =0, 2, 4, 6, 8,
AN +2v"=0 (mod. 4

Vysledky tyto obdrif tvar pro poéitini pohodinégjsi, rozdéli-li se &le-
nové A > v od é&lent 4 < v, dile klade-li se £’ =2a, ¥ =23, a odstrani-li
se Clenové =0 a e—=p.

Tak vyjde
(7°) 20(41(:—1):2;”]5(4"1__::1;:_1 ,
kde
A<wv, A4+ v=0(mod. 4), (4Lv=1,3,57...).
Daéle
ZG(4k) EE( )‘l"ZE("—a )-I—ZEE(Z" 2af '
kde

a<B; a+t psudé; o, =1,2,34,...

Utije-li se tu zndmého vztahu Dirichletova

ZE(%) _» vZ—E(T E(Y7),

1V.
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vyjde vysledek jednodussi
\ v: n —_ —_—
@ Y een= 3ZE(T)—,}E’(V71)—-;-E(V14)+
K=1 P

—LZZE( 211‘1:_2#4213 '

kde
a<p; ea}pPsudé; ¢,=1,23,4,.

Nyni potfebujeme jesté vySetfiti soudet

1
Yrar—n=s
Podle (4?) jest

28 = Z()(4L—1)—22 (\ ‘”‘—1) EJ(\TZ-’H).

1

Avsak vidy _
JV4k—1)=o0,

(V)=o)

/411—1

22f(4k——1):—2E(1+\2 3 )4—2@(41;—1).

Podle vzorce (5) se tedy ohdrif

a tedy

/-4n—1

32”“_1):2}3(1 +‘; 3 )4—42"@(41;-—1)-1-

+R ek,

coz dle (7°) zni

) ) 1+\4n—
321"(441»-—1):-,_5.2@(41»'— 1)+ 2E 5 +

oY p(triest)

IV.
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pti ¢emZ podminky summaénf zné&jf

v>4=1357...; A4+ v=0 (mod. 4).
Komplikovanéjsf jest vypocet souétu
Y ran.
Pro lich4 &k =4 je dle (4°)
a) 2f(4l)_@(}.)—2J(\ ) J(\7),

pro k=224 (4 liché) je pak f(4k) =0, a koneén& pro k = 4 v jest
dle (49)

b) 2f(16v) = @(v)——ZJ(\——)— J(\4v);

uvaii-li se jeste, ze vidy

J(\/Zf) =0, J(}21)=

obdriime se¢tenim vyrazl a) a b)

22](4@ _Z@(A)—l—Z@(v)—ZZ J(V%)—iJ (VF)

4=1,3,5,.

Podle vzorce (5) tedy

62}1(47@:42.] (\/%) +3 Z .](\'E)+E@(l)+2@(v)—}—

+220(4k).

tedy

podle (79) je pak
) n\ _ 2 () — n 2n—2ap
22G(4k):6$E(—a—) 3E*(Yn)—EW )+4§E( ).

Iv.
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a tedy se obdrif

62 F(4k) = Z@(A)+2E(\/E)+4E(\/§) —3E ) —
()

) —E*) {n +6}:E(—)+20v“

rayE(2asiel

pti éem2 v poslednim souétu ma byti @« + f vidy sudé a dile

B>a=1234,...

provedine vypoéet pro » = 10. Tu mame
O1)+03)+0(5)+6(7) + (9 =10,
2 E(v10)+4 E (V1?) =10,
E(CO)+E(®)+ E(P) =18,

tedy
GEE(%):IOS,
dale
2%§E(ﬂ— —2E() =4,
- 4v/) -
Zﬁﬁ( na;Z#aﬂ) F(IO 3)+E(10 5)_4‘
koneéné

3 E*(V10) + E*(} y10) =28;

tedy soucet

10
6 ¥, F'(4%) =10+ 10+ 108 + 4+ 16— 28 = 120,
1

takZe
10

Z F@4k =20,

1=k

IV.
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o ¢emi nds pouéf nésledujicf tabulka forem redukovanych:

A

4| (1,

8 | (1,
12 | (1,
16 | 1,
20 | 1,
24 | Q,
28 | (1,
32 | (,
36 | (1,
40 | (1,

K=

1)

2)

3), (2,
4), (2,
5) (2
6), (2,
7 @
8), (2,
9)1 (21
10), (2,

L

L
N

2)
2)
3)
3)
4)
4), 3, 2, 3)
5), (3, 0, 3)
5)

o
=

LLrLeLL
MNODdMOWN

L
L

Polozme nyni ve vzorci (8) » = 10; tu bude

10
Your—1)=2s;
1

déle v sou¢tu méme pro

A=1,v=23,7,11,15,19

A=3, v=59
Ye(5E) = () + (B )+
+E(39 11)—|—E )+E(39 2019 -|-E(39 15>+

39 —27\ ..
+E(_1T)—21'
tedy
10
32F(4k—-1):',° +2.24+2.21=60,
1
tedy
10
ZF(4k—1):20,
1

V.



1

o ¢em?z nis pfesv&déf nésledujfcf tabulka forem redukovanych

4
3@ 1 1)

71a,1, 2)

11 | (1,1, 3)

15 (1,1, 4), (2 1, 2

19 | (1,1, 5)

23 | (1, 1, 6), (2, +1, 3)

27 1 1,1, 7), (3, 3, 3)

31| (1,1, 8),(2+1,4)

35 | (1,1, 9), (31, 3)

39 | (1, 1, 10), (2, + 1, 5), (3, 3, 4)

Formu (a, ), ¢) a pfislusnou jf tfidu zoveme primitivni, nemaji-li
&sla a, b, ¢ spole¢ného délitele; znamendme-li symbolem Cl (— 4) pocet
tiid primitivnich diskriminantu — .4, bude toto éislo obecné rfizné od F (d).

Je-li d nejvétsi spoleény ¢&initel soudiniteld a, b, ¢, takZe -s-:a'

b , ¢
m_b’Tf

) = ¢’ tvoH formu primitivn{, bude

ac— 02 =di(a — %),

tedy diskriminant 4 obsahuje kvadratického delitele d2. Cisla F (d)
a Cl (—d) tedy splyvaji pro ony diskriminanty, které nemaj{ kvadra-
tickych ¢initeld.

Budiz Q? nejvétsi &tverec obsaZzeny v A jako ¢initel, tak aby podil

—d
QT —

mél jesté tvar diskriminantu, takZe pro sudid 4, plat

__do

dy, =4 aneb =8 (mod. 16).
Tento diskriminant — 4 neobsahuje kvadratickych déliteld lichych,
a ze sudych pouze 4, nemi-li — —i—"- tvar diskriminantnf, takZe miiZe jeStc
byti 4, délitelno osmi, nikoli viak Sestnicti.

Nynf méme rovnici

4o’ —pr="20
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ze které plyne, 2e d obsaZeno v Q; o liché &4sti z d je to patrno, a kdyby
pak po odstranéni vSech spole¢nych déliteld zbylo

Zo QL _4,Q°
d* = a

kde Q, je liché, bylo by celistvé ¢fslo ——zf? zbaveno tvaru diskriminant-

—4
4a

nfho, tedy té% souédin 2 Q,% coZ se protivi hodnoté V2 — 44’ ¢

Tudfz je % celistvé &fslo, a forma (a’, V', ¢’) je primitivn{ formou

a8y

diskriminantu

z toho plyne, Ze bude

v - '0 Q2
(10) F(d, Q :qzlrz(_‘:T_)

kde sou&et se vztahuje ke viem délitelaim o ¢&isla Q.

Stanovenim souctli jako (8) a (9) zabyval se pan Hermite, uZivaje
pfi tom né&kterych svych vzorcli z theorie funkci elliptickych.*) Nicméne
se nade vysledky v detailech li§{ od vyrazi slavného mathematika francouz-
ského; nebof pan Hermite uvaZoval formy typu ax® + 2 bz y + ¢ y?
jak je byl zavedl Gauss i Dirichlet, kdeito v pfitomné prici vzata za
zédklad forma obecnéjs{ ax®4 baxy—+cy® po pHkladu Kroneckerove.
Uzivin{ téchto forem md za nésledek jistd zjednodudeni theorie, v pfi-

tomném problému v3ak spiSe se zdi tvar klassicky vésti k vysledkim
ptehledné&j$fm.

Formy Gaussovské diskriminantu b2 —a ¢ == — 2 splyvaji s formami
Kroneckerovymi diskriminantu (2 b)? —4ac=—4n.

*) Remarques arithmétiques sur quelques formules de la théorie des fonctions
elliptiques /Journal fir die reine u. angew. Mathematik, sv. 100). Viz téZ »Sur quelques
conséquences arithmétiques des formules de la théorie des fonctions elliptiques.
Mélanges mathématiques et astronomiques tirés du Bulletin de I'Académie Impériale
de St. Pétersbourg, t. VI, téZ Acta math, sv. V.

IV.
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