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Ze zakladu theorie funkci elliptickych.
Referuje 47, Lerck, professor na université ve Fryburku $vycarském.
(Dokonéeni )
9. Vratme se nynf po dlouhé odboéce této k citované prici pana Her-

mitea.
Pan Hermite definoval funkei v () vzorcem (3)

w (1) = S(A sy %Bs) dz

Obratme se jediné k pripadu £ =snx, kde A=4% B=0, a velme z, =0;

pak obdriime funkci



Y (z)= S ksntzdz,
0

o nfZ jsme prdv& jednali. Podle druhého vzorce (5) obdriime

cnadne

sz—sa—lE—a—F@ta—y(;

dosadime-li sem x4 7 K’ za z, obdriime, jeito

1

sn(z+i1K')= ksnx'

nésledujici vzorec

£Zcenadnasnz
]l —4snasnx

=Fx—a+iK)—F (x+a+iK)—y(a);

obrdtime-li pak znamen{ pfi a4,

kcnadnasnz o o
1—|—ksnasn:c=F(z+a+2K)_rl (z —a+tiK')+y(a).

Tyto vysledky odeét®me a znamenejme pro pohodli
R@=F@t+iK)t+F (@41K),
i obdriime vztah

2k%snacnadnasn®

1— %2%sn?asnta 2 =FfR@E—a)—F @+t —2y(a).

(@)
Abychom urdili funkci £, (z), poloime 2 =20, i vyjde
®) Fy(—a)— Fy(a)=2vy(a).
Derivujeme-li rovnici () vii¢i z, a klademe-li u vysledku z =0, obdriime
Fy (—a)=F(a),
takZe mus{
Fo(—a)y=C—F,(a),
kde C je konstanta. Podle toho rovnice () tu poskytne vyraz
1
F@=%5C—v@),
a dosadime-li do (), vyjde vztah

2k snacnadnasn?z

(63) 1—/%sn%asnix

=y (@+a) —y(@—a)—2y(a)
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Vymeénou liter 2,z plyne

2k%snxzcnzdnzsn?a

(539 1 —Zsnfasn’z =¢p@+atyp@E—a)—2y @),

a secteme-li oba vysledky, obdriime

cnadnasnz -} snecnzdnz

2£%snasnz T Fisn?zonz =vy@+a)—y@)—y(a

aneb, coi totéZ jest,
(54) Y(x-4a) — ¢ (z) —yw(@)=4%snasnzsn (z -} a).

Tot theorém addiéni pro funkci y (z). Poznamenejme, Ze analogicka véta
pro funkci { (z) se obdrii ze vzorce (16)

oy __ Y@ .
vyménime-li litery @, z, vyjde

)t =@
a selteme-li oba posledni vzorce, objevi se vztah

55) {at2)—{(a)— L (x)= %2‘3 — z_(%) .

Ze vzorce (53) plyne integraci viiéi x, klade-li se

(&)= Stp(x)d:c,
0

vzorec

1 1
i—_—k—as—nc"&aa>x dx-—?x (x_‘_a) ——2_‘1(1; T ﬂ)— m"‘p (a)!

2 2
(56) gk snacnadnasn®z
0

kterym se t. zv, tfeti ellipticky integrdl (int. tietiho zplsobu) redukuje na
vyrazy zavislé na jediném argumentu.
Podle vzorce (47%) bude

1 (2) = —log o5 () = — 2y, w, u* - log & () — log &,

z » 4
kde "=y nasledkem toho pravd strana vzorce (56) obdrii tvar

) o)
: ) 0 2 ) 0 —_/_\;
(564) log — 2 & 2 K7

X
() T G (5
"2 K KACY3



Tato theorie funkel elliptickfch m4 v &ele theorém addini. Ukazeme
pfistE, jak lze zdkladni véty theorie této vyvinouti pfimym studiem integrilu

w0
VO—8 1 —#8’
aniz pfi tom uZito algebraické pomiicky, jakou jest véta addicni.

10. V odstavcich pfedeslych odvozeny zdkladn{ vlastnosti funkce ¢ (r)
ve zvldstnich pfipadech, kdy polynom ¢&tvrtého stupné R (&) md tvar

(1 —E% (1 —42E?) aneb 455 — g, £ — g,

Zbyva jesté prozkoumati povahu funkce q (z) v pfipadé obecném. Za
tim 1celem uvedme polynom R (§) na tvar souéinu (§ — a,) (§ — ) (§ — «)
(§ — ), pfedpokladajice 4 = 1. Integral

S d§
Tr = '_’":-—"_" — — z
YE— ) (F— ) (§ — a3) (§ —ay)

pfetvorme substituci

tou obdrzime nejprvc

T (2 — ay) — ) (g — “3)_3
° 6, — g — (g — ay) 5

)

tedy
o~ ~ L2 .~
R __C.,(l—..)(l # 5)

~ |4
[a] — oy — (g — .,]

kde polozeno

C = (g — @g)* (g — 3)" (; — a3)%. (r; — ag) (g — )

b2 — (al - “4) (“2 ___a-'l) .
(g —a,) (g — @) ’

ponévadz
df = — (g — atg) (g — erg) (w; — ‘ﬁ dz,
[“1 — g — (€g — a3) z]g
vyjde
d§ Ve 6 Tr ) dz
—= = V(at, — a,) (2, — ,) : - mmme—
g TE®T BT B A= —# s
a odtu
x—”S dz
TP ) Veru = =%’
kde

e=V =i =

Nazveme-li z, integrani stilou, miZeme kl4sti



. ds .
'x=g§Vz(1-—z)(1k”z)+x°’ .

a odtud vychdzi, Ze
2=—sn? u
g

pfi ¢emZ funkce snz tvofena na zikladé modulu 4.
Z hofeji substituce tedy plyne pro funkci § = ¢ (x) vyraz

xr—x
g (@) — ag) — @, (@ — g) sn? —

£
¥ (z) = :
(o) — @) — (2 — o3) snn“:_ﬂ

Odtud vychéazi, ze funkce ¢ (z) jest jednoznaénd a ma v celé roviné po-
vahu funkce racionalné, dile Ze ma periody 2 Kg, 27 K'g. Jeji poly jsou
nullova mista funkce

«, — o r—zx
1—3__ ng_.__o
. g — Ny
Z rovnice
1 1 o+t v)o(u—v
sn?v snn cu o%v

plyne, Ze feseni rovnice
sn?x —sn?v =0

jsou nullovd mista funkd ¢ (#x — ) a ¢ (z-} o), t. j. rovnice tato md pouze
feeni tvaru

n=+v+2mK+42ni K,

z nichz pouze dvé& leii v rovnobé&iniku period. Odtud soudime, Ze funkce
@ (x) ma v rovnob&zniku period dva poly, které jsou stupné€ prvntho. Kdyby

totiz pol p byl stupné druhého, musela by také na ném vymizeti derivace
vyrazu

@, — z-—z
1—3 — Slln —_— _u,. ,
tg — 03 4
¢ili zmizela by pro z =p funkce
z—2z r—x z—x
sn 9 c¢n T dn S-- T
g g

to nastane pro¥)

x—xy-—0, resp. — g K gK-+giK (mod 2K, 2:K")

*) Rovnici w=u42m K 4+ 2»7 K’ vyjadfujeme skodou x=:u (mod. 2K, 2:K’).



Aviak pro tyto hodnoty z vyraz

o, —a T—Z
1 3 __ sng 0
%y — &g g
rovnd se pofadem veli¢indm
@1 "% H—% 4 4% L
) =L 7
o, — oy 0ty — 0y g — 0ty

prvni dv& nejsou nully, ponévadZ kofeny «,, «,, ®; «, jsou rizny, posledni
veli¢éina pak jest

0 — (0 — 3) (@ — ) — (e —_"‘3) (2, — ) ~
ry — 03 (g — @) (g — a3) (g — ) (2; — ay)

a je z téze pti¢iny od nully rizna.

Funkce ¢ (r) mid tedy dva podstatné rtzné poly, které jsou stupné
prvniho; budeme je znamenati p a p'.

Po této pfipravé pfistupme k dodatkiim, vztahujicim se k obecné addién{
vété funkce ¢ (z), které s ndmi pisemné sdélil pan Hermite listem ze dne
3. dervna t. r. Addiéni vétu funkce ¢ (x), kterd zni

2¢' (a) _9lat+n+9( + ¢ (@—2+9 (@

@+ —9@ ¢ty —o@) ¢(@—y) — ¢ la)

_¥etn—9 @) ¢ @—y+q @
i (@) —o (@) 9@ —p)— 9 (@)

]

lze pouiitim identity

(;((Z)_;T_(a;(:,}; L= - (D, —2Dy)log [¢(@)—o0@+7)]

uvésti na tvar

2 Dalog [¢ ()) —9 (@ )]
=(Da — 2 Dy) log [9 (&) — ¢ (a+7)]

(d) ]
+(D,+2 D)) log [fp (2) — 9 (a —J’L

+ e+ By tog B =LA

Bod @ volme nekonecéné blizko pti polu p stupné prvniho, takie bude
a=p-¢ a pro funkci q (a) existuje rozvoj tvary

@)=t CapCrag

v némZ nas zajimd hlavné residuum R.
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Poufitfm této fady nalezneme rozvoje

log [ (a) — @ (z45)] =log—~ Rk cp(a:—l—y) et ..

log[q) (“)—‘P(G+J')]—log—+c 9 (f‘l‘)’) ..

z nichZ plyne derivovanim

2 D,log[p(0) ~9(e+2)]=—2 42 E=2EEA L
(DuF 2D 10g [9(@)—op(a £7)] =— - 4 EZILEN Y

po dosazeni téchto vyrazli do rovnice (A4) vypadnou ¢leny —1;— a taktéz

konstanta C, i vyjde porovndnim stdlych ¢lend vztah

(B) 29 @+ =92+ +1 (@ —3)—R(D: +Dy}logq,8 :((‘;tig

Ve zvlastnim pfipadé ¢ (x) =snx mime p=7:K', R= ,IL—” a jeito

sn((K'+y)4sn(f &' —y)=0,
vyjde
1—|—/ean:sn_y

2sn(x—|—_y)_ (D + Dy)log ksnzeny

Z rovnice (B) lze ustanoviti residuum funkce ¢ (x) na druhém polu g/,
t. j. soucinitele R’ v rozvoji

q (@) = %—-{—C—FC'&—]—C"&“—I—. .
kde £ =p2" ¢ UtZijeme-li tu totiZ rozvojt
gE+N=0@+1N+...,

log q (‘QE)_:JI_(p—'—J/) _ log R — [q:' (], —'_J') - C] 8+ cv e
¢ @) —a(—7) R—[1(—»—Cle+. ..

=‘I-‘(1’—J') ;‘I'(]"FJ’)&_‘_“.,
obdriime z (5) piedeviim rovnici
B) 29 +y=0@+1+s@—»+ l;_, [fr +0—9@ —y)]-

Vistik Ceské Akademie, Roé, V. 44
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Volme nyni y velmi malé a rozvilme obé& strany této rovnice podle

mocnosti veliéiny y. Levd strana zadind svdj rozvoj &lenem 5 pravd strana

. 2R L eRr
viak Ry a tedy musi 2 R =—F >t R*= R2
Z rovnice té vychazi bud " =R aneb R = — R. Priipad prvni neni

mozny, ponévadZ pro K'= R rovnice (5) by byla ¢ (' +2)=9q (@t
a odtud pro y—z —p’

¢ @) =9 @+ p—7r)

coz vyZaduje, aby p — p’ bylo periodou, v&c to nemoina. Tim tedy ukizano,

ze na druhém polu p' ma funkce ¢ (x) residuum opaéné R'=-- R. Z rov-
nice (B’) vychazi pak zajimavy vztah
(5°) (' +r)=q9(p—7)

jehoZ pouzitim rovnice (B) obdrZi tvar

: L@ —g 2+
B¥ 2 nN=q r (; —R(Dp-Dy)log ——=—-—
(B9 20@+0) =10+ + () —RDADYog L E =TT
jejz podal pan G. Fontené (C. R. sv. 122)
Vztah (B°) lze také vyjadfiti vétou, Ze soucet argumentd, pro néZ funkce
¢ () obdrzi danou hodnotu, je stily (=p - 2').

Metamorfosa pigmentova.
(Prehled.)
Napsal Pladislav R&3icka,

(Dokonéent.)

Vznik Zloutenky novorozenat byl rozmanité vykldddn. Virchow a Orth
hledali pri¢inu v gastroduodenalnim katarrhu. Frerichs se domnival, Ze uza-
vienim veny pupeéni po porodu mizZe tlak v jaternich cevach nynf tplné
napinénych klesnouti aZ pod tlak, jimZ se Zlu¢ vylu€uje ze zZluCovych kapillar,
a tim Ze miZe Zlu¢ byti vehndna do krve. Frerichs povaioval také tento
ikterus za hepatogenni. Také Hewitt a Silbermann, téz F. Weber (84)
tvrdili, Ze ihned po porodu nastdvajici rozsifeni jaterni krevn{ drahy zpusobuje
kompressi Zlu¢ovych kanalkl v jatrech a stasi Zluovou. Birch-Hirschfeld
(276) ukdzal na casté venostasy v pribéhu porodu a po ném a na oedem
z nich ve vazivu provazejicim Zlu€ovody jater se vyvijejici, oedem t. zv. pouzdra
Glissonova. Tento oedem se dostavuje hlavné& pti protrahovaném porodu, za-
uzlen{ pupefni 3ilry, slabé srdecni cinnosti novorozence a zpiisobuje kom-
presse ZluCovodli a resorpéni ikterus. Na podporu uvedeno, Ze se v perikar-
dialnim transsudatu dvakrite zdafila zkoudka na kyseliny Zlucové.

B. Schultze (263) dokézal, Ze ikterus novorozenych jest jaksi zjevem
fysiologickym, jenZz nastivd i bez rozmnoZené tvorby Zluce, kdyi nasledkem
klesajlmho tlaku krevniho Zlu¢ opé&t do krve pfestoupi. Ponévadi se tento
ikterus asto objevuje po pozdnim zauzlen{ pupec¢ni $nfiry, jde asi o silngjsi
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