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prosa a ryZe na pf. spolivd patrné v tom, Ze u ryZe, kdyz prodluiuje se
mezi¢lanek, prodlouZi se ¢dst stfedniho cylindru pod vyniknutim svazku stit-
kového a svazek tento zdrovefl s nim, kdeito u prosa prodlouZi se Cast téhoZ
cylindru nad vychodiskem svazku stitkového a s nim ve spojeni také svazky
pochvové, které aZ hofeji z cylindru pak vychazeji. Anatomicky tento rozdil
nemize vsak zvratiti totoZnost $titku a pochvy v rodech jednéch (ryie atd.)
a druhych (prosa a j.).

Jeito nyni jiZz proveden dilkaz, Ze posva (koleoptile) patif k titku jakoito
cepeli téhoz listu, nemdZe prodlouiend &dst osy mezi obéma nazyvina byti
¢linkem osnim, jakyZ jen pod samostatnym listem, jimZ pochva neni, tvofiti
se miZe; a jelikoZz tu &ist osy, ze které vynikd list, nazyvime uzlem (nodus),
jest tudiZz onen ¢&ldnek prvnim uzlem embrya, uzlem déloinym (noeud
cotylédonaire u Van Tieghema), neobycejné prodlouienym a pochvu od
¢epele oddalujicim. Schlickum poukazuje téz k tomu, Ze tento uzel déloiny
ma jesté anatomickou povahu hypokotylu, jelikoZz centrdini cylindr jeho,
podobné jako siam kofen, neskladdi se z oddélenych kollaterdlnich svazki
cevnich, nybrZ z roztrousenych ale uréitym zplsobem uspofddanych skupin
cev a Casti sitkovych, jak to téZ obrazce Van Tiegh=movy pfedstavuji, a tim
se lisi od pravého epikotyly, t. j. ¢lanku naddéloiniho. Jest to pouhy clinek
mezidéloZny, jenz by se mohl oznaéiti jménem mcesokotylu.  (Dakonéeni)

Ze zakladl theorie funkci elliptickych.
Referuje M. Lerch, professor na université ve Fryburku $vycarském.
(Pokracovani.)

5. Obratme nyni pozornost k funkci {(x), ktera s funkci ¢(x) souvisi
rovnici

— ¢ (x) = D, ().

Pro pohodli znamenejme zikladni periody funkce ¢ (x) literami 2ew,,
2w, misto 282, a 2£2; a zavedme veliinu @, rovnici

(20) @, oy w3 =0.
Bud @ polovici periody, nikoli viak periodou, takie ¢ (0)=0. Z rovnice

Pr--20)—¢@@)=0
pak plyne
D[S @4-20) — @] =0
a tedy
{ (x4 20) — {(2) =,

kde zbyva urditi stalou ¢. Pro £ = — o vychazi
y
c =5 (w) — :(—- w),

Zc zdkladnich vlastnosti funkce ¢(x) bylo vyse ml¢ky pouZito vztahu
samoziejmého



a jemu odpovidd rovnéZ samozfejmy vztah

{(—2z)=—{(2),
dle néhoZ obdriime
c = 2{(m).

Plat{ tedy vztah
@1) L@+ 20) ={ (3) 4 2L (@),

je-li ® poloviéni periodou. Zavedeme-li symboly

(22) flo)=un , I} =1y, {(@) =1y,
obdriime vzorec

(219) t@+2w)=C,(2)+21. , (e=1, 2, 3).
Tu jest pak

{420 + 205) =L (@) 20 (w0, F-0,) = (@) — 2,
ale téz

Cet2m +20) ={(x 4+ 20,) 4 29, =L@+ 20, 4 21,

a tedy musi

— 2p, =27, +2’731
t. j. plati vztah

(23) My 1 + 7 =0
Z (21) nyn{ snadné odvodime vztah platny pro celistva w

C@+-2mo) =)+ 2wy, ;

abychom to ukdzali, se¢téme identity
tw2pm) —C (2420 —1Da,) =20,

pro u=1, 2,...m, i obdriime

(@t 2ma) —L(z)=2mny;
je-li m zdporné, mime

(@ —2ma)) —L (&)= —2mn,,

a pro ¥ =z + 2mo, vychizi

f@)— L+ 2mu)=—2mn,



tedy v obou piipadech plati véta
(x4 2mw,) =1L (x) + 2m .

$ (@4 2nm5) =L () 4 271,
Podle toho bude

L@t 2mo, +2n0) = (54 2ma)+ 2nn, = (@) +-2mu, +2nx,
takze mame dalsi vztah
(24) {4 2mo, +2nm)={(x)F2my, + 22y,

platny pro vSecka celistvd » a ».
Funkce {(x) v okolf bodu =0 méla rozvoj tvaru

Podobné

1 , , ,
(a) c(x)_——;+61$3+€2$5+63x7+“.
Definujme integral
(b) Sé.'(a:)a’:a;:logalc--l——%’—:¢;~l_|_CﬁQ -""°+f83 4.
a znamenejme jej log o(x), t. j. poloime
(25) o(x) = Sowmadz,

Vlozime-li za integrdl fadu (b) platnou v okoli bodu =0, obdriime

R G N
a(iv):wc4z+°z+ !

a provedeme-li rozvoj vyrazu exponencialniho,

a(x)z.u(1+%x4+¢3xﬁ+daaﬁ+...) :
t. j.
(c) g(x)=xFdz*-Ldpx” +dyz® 4. ..
Tato fada definuje uréitou funkci, kterou lze propagovati, ponévadz
Dylog o (x) =L (2)

existuje v celé roviné. Funkce log o (z) =S§‘ (%) dx chova se pravidelné na
viech mfistech mimo mista

20 =2mo, }2na,,
kterd jsou poly funkce {(x). Avsak v okolf tohoto polu plati rozvoj

{@) = ——1——l—- Queny +2np) Lz 2P 4 x— 20+ ...,

r—2w
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t. j- bude

loga(w)=S £ (@) dz =log C+log (@ —2a) + (@mn, + 221y) (& —2w)
-|-i;’—(z—2w)4+...,

kde C znadi nezndmou konstantu. Odtud plyne

2 42 —2w g'—(- —2m)'4 . .
a(x) = Cla—2w) """ TR ETRIT TR

t. j. funkce ¢(x) se také na mistech 2o chovd pravidelné
Liunkee o(x) nemé tedy mist zvlastnich a je celistvon funkci transcen-

dentni,
Z rovnice (24) plyne integraci

loga(z -} 2mw, | 2nw;) =logs (@) 4 (2mn, + 2nn)x4-log Cupn,
kde Ciy,n je nezndmi konstanta integraéni. Odtud vychdzi
0@ 2mo, +2n0,)=Ca, no(x)e Emntinnz,

zvlasté tedy bude
olr+ 20w,) = (W g (x)e?7 =, (a =1, 2, 3).
Zvolime-li * = — w,, vychdzi
0(00g) = C@a(— w,)e 2% ;
aviak o(w,) neni nullou, ponévadZ z rovnice
{(z) = Dy log o(x)
plyne, Ze nullovd mista funkce ¢ (z) jsou poly funkce {(x) a naopak. Mimo

to jest dle (¢) funkce ¢ (x) lichou, a tedy o(— mz) = —o(w,), takie po
zkriceni Cinitelem ¢ (w,) vychdzi

i=— (C@¢—21,9q
a tudiZz mame zikladni vzorec
(26) o(x+ 20,) =—0(x) 27 (*+2d), (« =1, 2, 3).
Odtud obdrzime
a(@+2pw,) =—o (x4 Iu—2a,)ee 22 —Toq,

ndsobime-li vysledky tyto pro u=1, 2, 3, ... 7, obdriime
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6(Z2mw)=(— 1)" ¢ (z) e 27a (™= +Woq)
t. j. -
7 (z + 2mag) = (— 1)* o(z) A (*+mog)

odtud snadné se dokize, Ze vzorec plati téZ pro zdporna celistvd 2.
Podle toho bude

0(r 4 2moy +-2n0y) =(—1)* 0 (2 2may) et E T IR F )
— (_ 1)m+”0'($)£’2m7" @+ mw)+2ny (#+2ne, 41w,

Velid¢inu v exponentu lze psiti

2mny - 220) (& +m ey + nog) + 2mn (n, 0, — 7, w,),
takZze bude

(@  o(e-{2me, - 2r05) =(—1)mtro(z) Amunting)@tmotnw,)

6‘21" R @y — 7, o)

Kdybychom byli levou stranu poéitali pofadem opaénym
T(L--2nwy +2me)=(— 1)" 0 (4 27 w,) e2mnE+ 200 tnw)
obdrzeli bychom

(P" P (.l' __i_ -'_),”wl _l_ 272033) — (__l)m +ng (x) £2may +2n9,) (v mw, +nw,)

. ean(rhw,— sl

Porovnanim vysledkd («) a (8) obdriime

ezmn Oh @3~ Nywy) —— p2ma (s wy — 1, wy) ,
tedy
cAMR (g og— namy) — 1 ,
z CehoZ plyne, ic
dmn(y oy —nw)=2~4as,

kde £° je celistvé, tedy zvldsté pro m = n =1 obdriime vztah:

_ kni
(27) Ny WOy — Tz 00, = —=——;

2
pak obdrzi rovnice («) a (f) tvar

(29 7 (@ 2me, 4 2nw,) = (— 1) m+1+HEnn g (z) (@ma 2t +ne),

Ve vzorcich téch se jeSté vyskytuje nezndmé celistvé &islo £. Podaii se
je uréiti pii nasledujici tivaze.

Zavedme funkcei
(A) J(@)=c—tne¥ g (2w, u);

ta ma pak vlastnosti



4+ 1)=—f(x), f(,¢+;’_3)’-= — fla) e—dnas—mw) @u+ 22 -

Znamenejme % =1, a uZijme vzorce (27); pak bude f(u) celistvd funkce
1

transcendentnf, majici vlastnosti

(A') Fle+1)= — f(u), flu—+ 1) = — f () c=*xi@u+n

Z vlastnosti téchto vychazi vztah

f(” +m _|__ ﬂ‘t) =(_ 1)'m+'nf(”) ¢ Rkai@u4nr) ;

pro cclistva m a .

Kazdy bod v roviné lze uvésti na tvar w - 274 x, kde # lezi v rovno-
b&zniku period; f(#) jc tedy mens$i nei jistA konstanta, a v;’zraz exponencialni
byl by pro velikd » maly, kdyby k£t nebylo v pomyslm ¢asti kladnym ;
t. j. funkce f(ll-—l—lll+flt) by byla pod stilou mezi, coZ u celistvych funkci

vylouceno, t. j. je moZno jen v piipad¢ f(s) — konst. Je tedy /A7 kladné ve
své Césti pomysiné.

MizZeme picdpoklddati, ze 7 = ~Z‘1 md kladnou &ist pomyslnou, ponévadi
1
v opa¢ném pfipadé bychom na misté w,; zavedli — ';; pak bude 4> 0.

K(;!yby £ = 1, pak bychom pomoci trigonometrického rozvoje funkce /()

shledali, Ze tato tunkce rovnd se vyrazu A&, (z]7), kde #je konstanta, a
&, (u|r) znaéi fadu

(29) {)-l (u : 7;) :Z[?}(V’r+4ru—2t')ni‘ (,.= +1,+3, + 5,

My radéji od této tady vyjdeme a vyietiime jcji vlastnosti. Poncvadi
z ma kladnou ¢ast pornyslnou, je fada konvergentni pro viecka z a definuje
celistvou funkci transcendentni této promé&nné z. Ziroveh je patrno

G (1) = — 9, (1) .
P{Seme-li v fadé¢ »=1+" 4 2, probfha #' tytéZ hodnoty, a bude

& (u) - Z ei P4 it e+ 8u —2r — M)y

1-’

= — @+ 9 (1),
t. j. plati téz

& (t 1) = — 9, () e—7iCu+n

Funkce &, (#) vymizi pro # —= o, ponévad% v fadé

Z e:‘[(v’r—Qv).-n‘ — E (_ z‘)v e:';yi-z:n'

9

se ¢lenové po dvou (4 » a — ) rudi; coZ ostatné také plyne z tady
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(299) 8, (wy=2¢%sinun —2¢tsin3unt-2¢7"sinbum — . . .,

e

v mZ g =¢77% a kterd se z (29) bezprostiedné obdrzi.
Funkce ¢, (#) ddle mizi také na vSech mistech »-}-#2, na nichZ mizi
J(z), nebot z dokizanych vlastnost{ plyne
& (-tmtn)y=(—1)"tr9, (1) e—r7i@utan
a odtud pro =20
O (mfnt)y=0.
Ponévadi f(#) nemd jinych mfist nullovych, bude podil

g (”) vl (”)

S(w)

funkci celistvou transcendentni, a mimo to bude podle (A"

Hofcjsi diikaz provedeny a funkce S () vede k vysledku, Ze musi budto
4 — 1 <0, ancb aspon £— 1 =20. Prvni pfipad je nemozZny, druhy vyzaduje,
aby ¢ (#) byla konstanta. Tim doLé.zany vysledky dva:

1. Ve vzorci (27) ¢&islo £# md hodnotu 1, jeli pomyslna ¢&dst podilu

~~~~~ 3 Lkladnou, takie

) wi
(27%) MOy — My =5

2. pro funkci f () plati vztah

J@)= A9, (x 1),
t. ). bude

hE

X | o,
r“)—flcgw'ﬂ ( ' )
20,] @
Abychom wréili -, uvaime, ze pravd strana zaéind sviij rozvoj Maclau-

rinsky clenetn
W
‘_.1 .I}I' (0 3 )
(01 |
. - . T -

Ao (O ‘ Zs )
1

R

2w,

a zc tedy musi

takZe vysledek konedny jest

7
1)12!

, ry { Z

2am, o2 t, (c" 3)
o _ )col “’|
(30 G (.r) — e ot AN

" (03



Tim jsme dospéli az k analytickému stanoveni funkce ¢ (x), které z4visi
jedté na nezndmych konstantich ®,, w,, 7, 7,. Posledni dvé lze jesté urditi.
Pisme pro jednoduchost opétné z—2 w, #, takZe

etmont g (y
c 2w #)=2wm 2 (0') ()

a vyjadime okolnost, Ze v Maclaurinském rozvoji levé strany schdz{ ¢élen #z*.
Prava strana zni ve svém rozvinuti

8"
20, (1429, w0, u* 4 .. ')(”_I—TI)'"{};,'(T(S)— wr- . )

‘ 1 0 rre 0
et 2 f'Jl [” —_{_. (2 771 Cﬂl "l—' T;- k{:}ll;(%)l us + . .:' .
tedy se obdrii

1 9 2
o= L W) 2t g —8g b9 " —
NO=T 19 e 0) 12

1 ki 25
g*—3g¢'1rhg* — ..
a rovnice (27*) poskytne 17,.

Zbyva tedy pti danych g,, g, uréiti pouze dvé neznimé konstanty w,, w,.
O tomto problému do detailu pojednati ponechdvdme si ve spisc soustavném.

6. Z rovnice (16)
Claty)F¢(@—y)—2C(@=Dalog| ¢(a) —¢ (1) ]
vychdzi integraci dle «a:

log 22 +7)(a =) —log Cle@—em |,

7 (a)?

kde C je integradni stild; odtud plyne

@t @ =7) _ To@y—e0)]

o (a)*
V okoli bodu @ =0 jest rozvoj levé strany

_eor

pe T)

takZe musi O = — ¢ (»)? a tedy bude

¢imzZ docileno analytického vyjidreni funkce @ (7); stadi jen zvoliti za @ na pf.

hodnotu w,,
Zvolme za y, a skupiny (@, , wy), (@, , wg), (@, , w,); tak se obdrii
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g (00, + 0g) o (@ — ‘”s) ""(‘”3) o (wy + 2 w,)

b — €, = —

o ()% 0 (09)" o ()% 0 (my)* '
6 — e .____‘7(“’1_[""’3)0'("’1—0’3): ¢ (wy) 0 (w0 12 @,)
! 8 ¢ (0,)% 0 (wg)* o (0,)% 0 (w5)* !
Co — ¢ __d(m__!—'—ma)a(mg—ma): 0("’1)”(“’1“"20’9)
! T 0 (0g)*? o (w3)® 7 (0g)% 0 (@3)* '

tedy podle (26)

G (ms)g e—2n0,

N O
g (w )‘2 e—ﬁq, 0

(33) J H—h8=" "4 (0:1)'2”(“’3)“ '
. & (ml)Q 8_9 a0y

BT T oo (wy)

kteréito vzorce lze shrnouti v jediny

— 27 w
330 o a@)re = e
5 T T T (@) (wp)®
Podle vzorce (30) jest tento vyraz
n [ w/ 1 Zao
1 (O) ) ‘.-_“Tﬂ(ﬂl mu——nuwl).

BCENE .(wa) . (2
o) o 2%)

<

Zavedeme-li oznaéenf
1 s B 4
0, (1) =2g%sinun —2¢*sinBun—+2g*sinbun—2g4sinTua...

1 9 2% 49

&y () = 24* cos z¢n-—|—291cos3zm+2q7cos{')zm—|— 2g9%cosTum+ ...
& (w)=1-42gcos2un4-2¢icosdun+2¢%°cos6un—42¢'®cosBun—...
o (@) =1—2¢gcos2unm—2g*tcosbun—...

a pifeme-li 9, na misté 9, (0), ¥, na mist® ¢, (0), obdriime po kratké re-
dukci

W 20,2 . ¥ 20,0

4(01.1(('1—['2) o “0 n|4m| ((l _—LB)'—- D ‘20. 2 ! 4“] ((’g—'(‘s): 11}0219'1“ ’
. :

Vzorce ty se jesté¢ zjednodudi, uZije-li se vztahu, ktery ihned dokdZeme

(34) o'y =0, 0y By
pak totiz se objevi

Vestik Coske Akademic Rocn, V. 40
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2 2
o, 17

(33*) &y — €g =—

al

m ot o —eg 9y,
jiZ ze vzorch téchto, jich jednoduchosti a bezprostiedni zpfisobilosti k appli-
kacim vysvitd, Ze dluino Gtvarim & dati ptednost pied funkci s, kterd md
slouZiti jen jako prostfedek k odvozeni jistych vzorcd.

Vzorec (34) objevi se jako désledek vztahu, ktery chceme nyni odvoditi.
Délime-li ve vzorci (32) na obou strandch ¢initelem ¢ — y, a prejdeme-li
k mezim pro 2 =, obdrzime

(35) 2y =—0a(N*¢ ()
Ze vztahu

VO)P=4@0r—-a)®r—a)®r—a)

obdrzime nové vyjadreni funkce ¢'(), vyjadiime-li rozdily ¢ y — .. Obdrzime
totiz zc vzorce (32) pro a =,

G (J/ + (O,,) o (—J’+wu)

¥ (JI) T o (mn)" a (}’)2 )
ancb jezto
T ("— Jf-—!— ma) = -— (_J’ — m“) ¢ -2 Nea) ,
( g (.7'+ mﬂ)ge— 2nny
¥ (J’) e Oy —

a (0.)20 (3"
Zavedeme-li funkee

o(xtw)e ™7
5 (0,)

(36) o, (r) = y, (e=1, 2, 3).
obdrzime

o . G

('}‘) ﬁ) (T) - Cq — o_'(x),z" .

Pomoci tohoto vysledku pak nalezncme

gy (%) o, (2) 6 (7)
o (x)?

¢ N=—2
a tedy po substituci do (35).:
(38) ¢ (2 2) =20 (2) 0, (¥) 7, (%) 0 ().

Pomog{ vzorce (30) snadné vypocteme pro = 2w, «:

( o, (:l:)=e2'_’nw.u’ '99{:‘) '

2y, w u? 7 (”)
(39) { @@=t ——,

29, w, u? '00 (7_’)“
L '

o; (x) =¢



Nisleditem t&chto- vzorcl obdriime z (38)

By (#) By (1) By () B (%)

(389 9 2u)=2 5, 6, 0,

Differencujme dvakrat logarithmus, a v rovnici tak vzniklé

46", 2% _ 8" (%) [ %, @)? 49, (2%)° ]

%, 2 %) %, (u) &, (»)? 9 (22
9" (%) o (2)* _
s R e ©=029)

piejdéme k limité€ pro x =0; i vyjde

0 e 0

. 144 0 ”
(“) {’l' - _I_ 19. _I— *

O fadich ¢ snadné& se verifikuje vlastnost

39 (%) .

"’ —_— .
& (u)————az 4ni,
odtud mime

HI( ) 00’ (1‘) 4

a pro u=20

20,/0) , . ; P _ 20
0 T T

" —
& (O) — Py o7

a rovnici («) bude lze psiti

dlog 9, dlog#,0, ¥y

dz dr !

z ¢ehoz integraci vychézi
/= A8, 0, 9,

kde A nezédvisi na 7. Dosazenim rozvoji

0,':2nq'}—|—..., 0,=2g%—|—..., Gy=14..., o=1+4..,
s¢ obdrii A==, &mZ vztah (34) dokazin.
7. Zbyva jesté funkci snx pfevésti na ¢ . Za tim iicelem poloZme

1

sn?zg’

p(xr) =

takze
2¢enzdnr
sdx

7 () = — 1@ =4q@) (9@ — 1) (a@—4).

40%



Tvar tento bude souhlasiti s differencialnou rovnicf funkce ¢ (x), po-
lozf-li se
@ (I) — ? (x) - €3,
e =1-4¢;, e==~k'te,;
rovnice ¢, 4 ¢, + ¢g =0 poskytne pak

14 A

a oviem

3

Oy =
Skuteéné jest pak rovnice nase
)P =A4Rr—e)(Rx— ) (Pa—cy).
Méme tedy

/ 1
=\ m—a
t. ). podle vzorce (37)
_ S €2)
(40) SN = @)’

pti éemZ periody o, a w; funkce ¢ « jsou ureny na ziklad¢ konstant

2 — k? =1 LA

(,, = —5—

gy —

: Cy ==~ ;
3 ! 3 Ve 3
uzijeme-li zde vzorch (33*), obdriime

nl

1 — 1."" e __4 ml 2 '0'“4, 1 — ——4 wl 2 034, A’Q === 4’;”"-;' l’),24.
Prostiedni rovnice poskytne
(41) 2o, =7 3,4

&imZ ostatni dveé obdrii tvar

¢ U] 2 P _

Z prvni neb druhé z rovnic (42) se uréi (pfi daném £) veli¢ina ¢ a edtud
logarithmovénim 7z, naeZ z (41) obdriime w, a po té w, =, 7.

Je zvykem v tomto pipadé (funkce snx) znmamenati poloviCni periodu
w, literou X, w, pak K’z takZe K| K’ jsou kladné realné velitiny, jeli = ryze
pomyslné, coZ nastane pro 0 <4< 1.

Proto piepiSme rovnici (41) takto

(41%) 2K=n02% Ki=Knr

Chceme jesté pravou stranu rovnice (40) vyjadrtiti funkcemi ¢. | obdriime
pomoci vzorcii (30) a (39):



L 2K 19‘1' (u)
¥y B (%) ’

o

U=

sn (z) =
Dosadime-li sem hodnoty

2K=n0 &,=a0,08,9%,

% (‘2%’) T (2_%)

(40%) sn (:c):-:;—: N (5‘;—{) = e . 00(211{) .

ye W ~ ’ . z
pii CemZ parametr z funkci ¢ jest z

vyjde

Ze vzorce toho plyne pro pnpad 0 < k<1, kdy tedy K jest realné a
kladné, Ze probiha-li # intervall 0 ... K, probfhd snz =¢§ intervall 0... 1.
Odtud soudfme dle vzorce

_ 4§
- S YA —8y (1 —£2E

ze K ma hodnotu
1

23
{92a K:
499 S T—ma—

Déle bude
1 cnty
@ —a= sn”a;—_l_ sntz '’
N | . dn*z
e —a= sn®z snz
takZe nalezneme dle (37)
cnx 5, () dnz g, (2)
snz o) ' snz ~ o(x) '
tudiz dle (40)
7y (%) 7, ()
40 » == , dna=—= ==,
Go) Mrn@ T e
¢ili
. (5%)
o 0 \eK) [F 0@
By 9 ( z )—\ ko 8y(n)’
V2K
(40°)
(3%)
3
dn.v—— 2K V& %'f:g
L " o(- —K) "



Piedpokliddejme nyni £ mezi O a 1, takZe K a K’ budou kladné realné
veliGiny ; funkce

cn(K+iy)= —

iy
Vk' % (21{
*oal(x)
%2k
je ryze pomysind pro realni y, a tedy funkce

sn2(K-+:p)=1—cn?(K-+:iy)

bude realnd a vétsi nez 1, a sice pro y =0 méa hodnotu 1.

Funkce .
iy
. (%)
=sn(K+4iy)= -

je realnd a vétsi neZ 1; probihd-li y intervall O ... K’, probiha & intervall

1... 7 Ziroven je

(ﬁ)2=@“—l) (1— &g

a odtud plyne

¢

J/_g 4§
A YE-DI—#E)

a jeito pro EZ‘}T‘ jest y == K’, mame

1
k
, . d&
(43°) K'— S Y

Tento integril pfetvofme substituci

1 —A2E2 =429y,
tu bude nejprve

1— At (1 —
= Tﬂ_ ’ 2—1= ('Té'g'_"l__)!
tedy
dk _ ndy
VE—1) (1—4259) /»” , 12 F(1—7Y)
kﬂ Q
2 * /'I

=ik

meze integracni jsou 1 a 0, proéei bude



1

e 4 r — d’i g
(437 'K—'S" VI—wy(T =7y

t. j. veliCina K’ zdvisf tymZ zplisobem na modulu #, jako veli¢ina X na mo-
dulu 4.
8. V nasem pfipadé bylo

¢ (2) = 1 1—|?—,k“,

sn®z
tedy e
dz 1 .
" Ysn%z2 T+ 3 2+

c(x>=—Ss°(w)dx=

kde C je nezndma konstanta, tak volena, aby v mocninovém rozvoji funkce
{ () nevyskytoval se ¢len stdly, t. j. musi limo l:{ () — -i—] =0.
Zavedeme-li do integridlu promé&nnou & =sn 2, bude
£
dr—=— s —,
VA—§H0—£§)

a vzorec obdrzi tvar

cm=mg

dE

EYI—P(1—28)

Jinak psino, mime

1
ST di s
$ () 3 ”“S 2V (1 —1%5 (1 — #22%) -

N S oL )

kde predpokldddme O <C§ < 1.
Pravou stranu mozZno psiti

1
3

1 dt 1 .
S [V(l—ﬂ)u—/;fzé)‘ “‘] R R
I3

Podinigku

. - 17

i [t = =0
ptetvofme pfi¢tenim rovnice

lim [ L _ —l——\ =0,

z=0 [ % mx '
a obdrzime ji ve tvaru

.
lim I:C(x)——z,— =0,

takZe mdme pro stilou ¢’ podminku
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1

S[Wl —f’)l(ll—k"z‘*)_l] 1 +o=o,

a obdrzime koneéné

. ] -I—k” ':. dt
4 L) =—yoad T‘) [\/a —) (1 kA ‘]"ﬁ"
Y :

pfi cemz § =sn.x. Odtud pro z = K vyjde

1
1 4 £% N 1 ai
o= L] - —_— - o

0 B

Znamencjme nyni

(4b) w(r)=\ F*sn*zd z;

Sl A

funkce Z%sn%zx se v okoli mista 2 =7 X’ da rozvinouti v fadu tvaru
__1___|_ K
x—7K)? ot (@e—i K~

a tedy v okoli x =7 A" mame

1
V)(Z):*x_zkv,—‘—

Jinych mist zvlastnich mimo mista tvaru
2m K+ 2n-1)7 K’

funkce 9 (z) nemd. Funkce tato musi miti podobnou povahu jako funkce
{ (z) co do period, t. j. musi

Y (x4 2 K) = v () <+ const,
(x4 27 K’) =y (x) -} const,
y @)Lz —iK),

ktery je viude koneény, musi byti stilou veliinou, a sice obdrif se volbou
=0. Tu jest ¢ (0) =0, { (— iK' )=—1,, a tedy

- vE@)+iE—iK)=—n
Cu1
(46) Y@+ @E+iK)=n;, (0, = K 0, = K" 2).

Funkce { (x4 7 K’y —{ (z) je dvojperiodickou, jak se snadné piesvéd-
¢ime. Jeji vyjddfeni se obdrZf z véty addiéni (16).

takze soucéet



L

Volime-li tam y = K 7, tedy () =¢e,t@—p=L(a+7 K’) —3
obdrzime :

“""‘K"')—C("):'?a’l‘% ?(%;)(.a_)ea '
Podle toho bude
(47) y@)+ ¢ (x)=— .%. @ _ 0 ()o@

®(2)—e o (2) 0y ()

¢ili
(479) v@+t@=-L20% — p1ogsnz.
Odtud plyne bezprostfedné
(474 y () = — D log o, (z).
Z definice (45) plyne )
a:——w(:c):S(l —Esnr)dx
0

a tedy

(48) a:~—1p(.1:)=s 1_—:""5”[1_5,
0

pro x = K plyne odtud

K— w(K)—S\/“’"’”5“ ,

aneb jesto dle (47) w (K) 4t (K)=0 &ili w(K)=— 1, ,
1  ——— —
% &2 .
(49) K_H,:S\/ll Ly "y
-3
]

kde £ md dle Jacobia slouZiti za ozna&eni tohoto integrilu.
Funkce y(z) jest jednoznaénou v celé roviné; dosadime-li do rovnice

Dy l:.l.-' —y (x)] =1— &%sn?zx
za x vyraz K-} /y, obdriime

D, [K+ iy—y(K+ z'y)] =i—ik%sn® (K 7y)
a odtud

Ktiy—yw(K+iyp)= H‘"S (1 — #2sn® (K+i5))dy.
0



;b2
Konstanta C se uréi volbou y =0, "a sice obdriime

C=K—y(K)=E
tudiz

4
K+t+iy—vyp(K+ z'y)=E—|——z'S [1 — #£Tsn® (K4 z'y)]d_y.
0
Zavedeme-li do integridlu proménnou
f=sn(K+17y),
kterd probihd intervall (1 o %) , probiha-li y intervall (0.... X”), obdrzime

a af
T EVE—DA—5)

a tedy volime-li hned hofejsi mez rovhu X’:
1

k
K—|—zK'—1p(K—-|—zK)—£:—{—zS.

Podle (479) jest
p(KF+ i K)=—{(K+iK)=n=—n—u1;

l-——k"'“ ‘.

EQ

tedy mame
1
L
e g2
(50) iK"4—%:=iS 1—28 g
1

Pretvofime-li posledni integral substituci

1 — BrEr=ptye,

obdr#i tvar
1

S K20t dy
Vi—m (1I—#7

i lze jej psiti

1
SV(I—n“)(l ) S\/l—“., dy,

a jeito prvy integril md hodnotu K’, mdme ze vzorce (50) pfi oznaceni

1

. 1 =Wy
1 E=\\1=F"" 4
(51) SV T 4"
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vysledek .
(50%) ny=—E'i.
Dosadime-li do vzorce
i
(a) N Wy — Ty 0y = )
hodnoty nalezené n, = £ — K, ny=—E'¢, o, = K, w; = K'#, obdriime
vztah
(52) EK’—|—E'K—KK’=12'-,

ktery objeven Legendrem. Proto se také nazyvd vztah (e) Legendreovou relac.
{Dokonéeni.)

Metamorfosa pigmentova.

(Piehled.)

Napsal Fladistay Rfizicka.

(Pokracovinil)

V.
O klagsifikaci pathologickych pigmentaci. - Pathologick4d pigmentace haemato-
genni. — Zbarveni diffusni. — Ochronosa. — Haemosiderosy. — P{i zanétech. Per diape
desin. — Plethora. — Hné&d4 indurace. - - Perniciosni anaemie —- Senilni atrofie. — Ma-
lariovd melanaemie, — Vakuolisace rudych krvinek.  Fysiologickd melanaemie Reckling-
hausenova. — Pseudomelanosy. -— Tvorba vivianitu. — Cerny pigment stfevni. — Pig-
ment haemorrhagickych infarktd. - - Snétiva téliska. — Pigmentace thromb, haematomi,
aneurysmat, obliterovanych cev, mozkovych kapillar. — Pathologickd pigmentace
zludova, -— Zlutové barvivo pii horecce. - - lcterus. -- Osudy haemoglobinu rozpuité-
ného. — Icterus haematogenni. - Pokus Kiihnelv Naunyn, Tarchanov. — Poly-
cholie. — Rhaestocythaemie, [cterus neonatorum. Icterus resorpéni. - Bilirubinové
infarkty pii ikteru novorozenych. - lcterus retenCni, - Bilirubin. -- - Hydrobilirubin, -
Theorie o hydrobilirubinurii. - O jedovatosti bilirubinu. — O kyselinidch Ziudovych. —

Rozpad bilkovin pii ikteru.  Choleoterinaemie. — Resorpce tuku pfi ikteru.  Miillerovo
differencialné-diagnostické schema mezi obliteraci ductus choledochus a Wirsungianus, —-
Morfologie Zloutenky. --- Jaterni icterus. Je snad zjevem normalnim: - DMelas icterus,
Icterus — pravou degeneraci pigmentovou, -— Cirrhonosa., — Biliverdin secernujici adenomy.

Kone¢né¢ pristupujeme k vlastni pathologické mectamorfose pigmentové.
Neni to pochod jednotny, co timto jménem oznalujeme. Existuji zajisté rizné
druhy pigmentové metamorfosy. Jiz Virchow (67) upozornil na to pozoro-
vav, Ze po uZiti kyseliny sirové se na ledvinném pigmentu novorozenat nedo-
stavuje pfi zméné barev, o niz byla fe¢ v odstavei III, barva zelend, coz po-
vaZoval za znameni, Ze jde o druh pigmentace odchylny od obyéejné meta-
morfosy pigmentové, Na rozmanitost pathologickych pigmentaci ukazuje dile
okolnost, Ze sc objevuji na rozli¢nych mistech organismu, v rozliénych odsti-
nech barevnych a v priovodu nejritznéjsich pathologickych stavii. Avsak ma-
terial prislusny jest dosud tak malo propracovan, Ze ani z daleka nelze po-
mysleti na jakousi podrobnou genectickou klassifikaci pathologickych pigmen-
taci v nékolik specialnich skupin. KaZdou metamorfosu pathologickou lze
rozdéliti na infiltraci a degeneraci. Tohoto rozdéleni zde nepouzijeme, jelikoZ
¢tenaf, znaje rozdil mezi infiltraci a degencraci, kazdy jednotlivy piipad, ktery
v ndsledujicich fadcich bude projednavdn, snadno do té neb oné lkategorie
si zafadi.
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