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1342 AQADEMIE DES SCIENGES,

“avec celle du sulfure pris en masse semble donc provenir de la constitution
méme du voile. Elle est peut-tre imputable a1'orientation propre desmolé-
cules pulsque cette orientation est démanirée par d’autres phénnménes,
en particulier par la différence de mouillabilité des deux faces (*)

M. Loy GuiLLer fait hommage A l’Académle d'un Ouvra ge de M. Muaurice
BonzrL : Le Tréfilage de I'acier, dont il a écrit la Préface.

En se basant sur les méthodes scientifiques les plus modernes d’rssais
des prodmts métallurgiques, I'auteur a décrit une fabmcatlon trés ancienne
et qui s'est d’allleurs smguhérement modifiée.

ELECTIONS.

M. Emie Picawp, par I'unanimijté de 34 suﬁ'ra.ges,,eét désigné an cheix
de PInstitut pour occuper, dans le Conseil supérieur de D'Instructior
publique, la place vacante par I'expiration de ses pouveirs.

" CORRESPONDANCE.

TOPOLOGIE. — Sur la décomposition d’une pseudovariété par ua
ensemble fermé, Note de M. B, Ceen, présentée par M. Elie Cartan.
Dans cette Note, les notions combinatoires sont entendues au sens de

. mon Mémoire (*). Les coefficients des cycles sont des nombres rationnels,

Au lieu de { C"(U)} j'écris C*, '»
® étant une famllle de sous-ensembles’ d'un espace ‘métrique R, le
nombre rédyit 'éléments de @ est ; 1° o si la famille @ est vide; 2° le nombre
d’éléments de ® diminué d'une unité si ® est finie et non vide; 3° le sym-
bole w si @, toul en étant infinie, ne contient pour chaque & >o qu'un
nombre fini d’éléments & diamétre > ¢; 4° le symhole oo §'il existe un

£>o0 tel que @ contienne une inﬁnité d’élémehtsvé\ diamétre > g

T T c — TP —

(') IN. Devaux, Bull. Soc frang de Ph_)s n“ 182 x923 p 1845
(*) Fund Mqtlz., 19, 1932, p. 149,183 .
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Sou S un espace métrique. Sou I un module dont" les. elements sont
des (p, B)- cycles absalus, Soit 9T un sous-module de J1.contenant tous
les (p, S)-cycles absolus qm sont ~ o, Le symbole p{IN, 91) signifie: 1° le
rang du module D1, — 9% si ce rang'est fini; 2° w ouco dans le cas contraire,
Pégalité ¢ (M, 91) = w signifiant que; pour chaque ¢> o donné, il existe
des éléments I'Y de O en nombre fini Jouissant de la propmete suivante :
4 chaque A” € oM on peut attacher des nombres r;, des sous-ensembles
fermés Ah de S (en nombre ﬁm) dont les dlametres soient < ¢, enfin des

-gycles ) ¢ an, 07 C A, de maniére que Ar — Z‘z 7 —X0) € 9t.

Tlmomml — Sozt R un espace métrique ¢t compact an(=1,2,3,..,)
dimensians. Soit m =1, 2, 3, ... ou bien m = o, Supposons qu zl existe
des (n, R) -cycles absolus I‘Z‘(og; < m) jouissant de la propriété suivante :
Fi.(h=1, 2) étant deux sous-ensembles fermés de R tels que F,5~ R et A}
étant un (n,R)-cycle absolu daps ¥, ' homologie Xr;1"! ~ A’ + A} entraine
que ri=o0. Soit S un sous-ensemble fermé de R. Soit p le nombre réduit
de toutes les composantes de R—S. Soit N le module de tous les
(n—1,R)- cycles absolus dans S ~ o dans R, soit 9t le module de tous
At e N qur sont ~'0 dans S. Alozs e (I, ‘)l)>pm '

ConoLLAlRE. — Soit R une multipliciié cantorienne fermée d n dimen-
stons (') et soit m son n*" nombre de Betli. Sott S un sous-ensemble Jermé
de R; soit ¢ le (n—1)*™ nombre de Beiti de S Alors R— S a au plus
q : m 1 composantes (*). :

Dérnition. — Soit my, n=1,2,3, .... Rest une pseudovarzete a ndimen-
sions m fois ramifice (simple sim=1) si:1° R est un espace métrique
et compact 4 n dimensions; »° il existedes(n, R) -cyeles absolus I' (1<i<m)
jouissant des propriétés suivantes : a, Fy(h=1, 2) étant des sous-
ensémbles fermés de R tels que F,=£ R et A étant un (7, R)- cycle absolu
dans F,, lhomologle InT} ~ A7+ A entraine que r;=o0; b, a chaque

~entonrage U de chaque point @ de R on peut attacher un entourage VU

de & tel que chaque (, R) - cycle mod R — U soit ~ X'} mod R — V.
Tutorene IL. — Chague pseudovariété est un continu localement connexe.
Une pseudovarlete 4 une dimension est homeomorphe 4 une circonfé- .

“rence (dopc slmple) Qr, pour n> 2, 11 ex15te dans E., euclldlen des pseudo-

(! ) P Auzxmmxow Annals ofMath 30, 1929, p 101-186 (déf. a la page 176).

(e ) R L. \men, Math. Ann., 109, 1933 pe 973 -306,- théoréme 6; au lieu de
¢:m 1, une limite moins prec:se (poul m22)y figure (A savoir q) Le theoreme 5 du
. Memon‘e cité peut &tre précisé de la méme maniére. - :
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variétés a n dimensions 2 fois ramifiées pour chaque valeur de m. hn effet,
un sous-ensemble fermé et borné R de E, ., est une tellevariété, sik, ., — F
est la somme de m -1 domaines connexes et umformemgnt localement
connexes ayant F comme frontiére commune. L’existence de telles frontiéres
a été prouvée par M. Wilder (loc. cit., théoréme 8). :

. Notations. —- Soit R une pseudovamete A n dimensions m fois 1am1ﬁee
Sment A et S deux sous-ensembles fermés de R; soit AC S. Soit J1t le
module de tous les (n —1, R) cycles absolus dans S qui sont ~v o dans R.
Soit £ lemodule de tous les A"~ ¢ 1 qui sont~ o dans S. Soit 9t le module
de tous les A" ¢ 1L jouissant de la propriété suivante : il existe deux sous-
ensembles fermés F,(h=1, 2) de S tels que A — F,,# oetdesd;™ ¢ O,
AT CF), tels que A" NA"” -+ A" dans S. Soit I le module de tous
Ies A"=' ¢ O jouissant de la propriété suivante : a chaque réseau M on peut
attacher un @' € 9t tels que A" (U) ~ O0"~' () dans S.

‘Tntoreme III. — Soit g le nombre réduit de composantes Q de R — 'S telles
que A —Fr. Q£ 03 soit c=1 5’1l existe une composante P de R — S telle
que A C Fr. P, soit ¢ = o dans le cas contraire. Alors g(9t, £) =m(q+c).

Tueorime 1V. — Soit p le nombre réduit de composantes P de R S zelles
que A CFr.P. dlors o(ON, IU) = mp. b

TuiortMe V. — L’égalité 9 = I est la condition nécéssaire et su fﬁsant("
pour qu’tl existe un ¢ > 0 joutssant de la propriété suivante : A chaque com-
posante P de R — S telle que A — Fr. P £ o on peut attacher un pozntw de A
dont la distance de Fr. P soit > ¢.

Définitions. — Soit R une pseudovarlete am dlmenswns m fois ramifiée.
Soit S un sous-ensemble fermé de R. Soit = un point donné de S. Soit U
un entourage de x. Posons a(U) égal au nombre (= 0,1,2 ou bien.= ) des
composantes P de U — S tels qu'il existe un arc simple C C P 4 («) conte-
nant . Nous dirons que ’ordre d’accessibilité de S en x est égal a a(R).
Nous- dirons que l’ordre local d’accessibilité de S en x est égal & :

° p(=o,1,2,...)si «(U)=p pour chaque U suffisamment petit;
2° w, si a(U) est toujours fini, mais tend vers I'infini si le diamétre de U
tend vers zéro; 3° w, s'il existe un U tel que a(U) =ce.

THiorEME VI. — Supposons que le (n —1)*™ nombre de Betti de R, ainst
que le (n — 1) nombre de Betti local (') de R en x, soient égaux a o.

(1) La définition du nombre de Betti local se trouve au Mémoire de l'auteur :
Introduction a la théorie de I’ Izomologw (en tchéque), Publications de la Fac. des
Sc. de U'Univ. Mazaryk, n° 18%, 1933, ainsi que (mdependamment) dans la Note de
M. P. Avexanororr, Comptes lendus, 198, 1934, p. 227-229.
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- L’ordre d’ accessibilité de S en z est un invariant topologzque de S et de x,
pourvu que cet ordre soit 2 2.

Tutorime VII. — Supposons que le (n — 1)fme nombre de Betti local de R
en x soit égal & o. L'ordre local d’accessibilité de S en x est un invariant
topologique de S et de x, pourvu que cet ordre soit 2 2. ‘

TOPOLOGIE. — Sur les similitudes de Uespace.
Note de M. B. o Keriksirté, présentée par M. Elie Cartan.

‘Nous allons démontrer la proposition suivante : .
Soit z une transformation topologlque (c'est-a-dire biurivoque et bicon-
tinue) d’une variété ouverte 4 n dimensions en elle-méme, conservant le
sens d'orientation. Supposons que ¢ admet un pomt invariant isolé ¥.

Supposons ensuite que pour un point quelconque P, qui n’est pas invariant
dans 7, la suite des images successives ¢(P), ;”(}’) ... est divergente
(c’est-a-dire que la suite n’admet aucun point d'accumulation dans la
variété). Dans ces conditions, la transformation t est équivalente & une
similitude de Uespace cartésien, dans le sens suivant : 1° les images d'un
point quelconque par les transformations ¢, t-2, .. .'.ten'dent-vers VY, qui
est alors le seul point invariant de z; 2° il y a une suite de surfaces fer-
mées ...,S_,, ..., S, ..., S, ..., telless que la surface S, est trans-
formée par ¢ en la surface S,.,; S, est intérieure 4 S,.,; les surfaces S_,,
S.,, ... tendent vers le point ¥; la suite des surfaces S,, S, ... est
dlvergente La variété a un seul élément de frontiére (*).

Nous démontrons d’abord qu'il existe au moins un domaine compact D
contenant le point ) tel que l'image D’ de D par ¢ contient D. Soit D un
domaine compact quelconque contenant le point ©; son image D' ne peut
pas étre un sous-ensemble de D, car autrement les images ¢(P), 2(P), ...
d’un-point non invariant P de D formeraient un ensemble compact, con-
trairement i noire hypothese. Supposons qu aucun domaine compact D
contenant le poml ? ne soit contenu dans sonimage D’. La partie commune
de D et D' consiste en un ensemble dénombrable de domaines; soit D)
. celul parm1 ces domames qm contient le pomt ‘U Son 1mage inverse D a

( ) B. bE Knntmm’té Vorlesungen dber Topologw, P 164 H. FREUDENTHAL, Math.,
Zeitschr., 33, 1931, p. 692-713. - y
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