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SUR_LES SOLUTIONS SIMULTAREES DE DEUX EQUATIONS
DIFFERENTIELLES DE_KUMMER

Otakar Boruvka
Brno-Pechécoslovaquie

1,1a recherche des solutions simultanées de deux équations
différentielles de Kummér de caractire oscillatoire psut &tre
traitée,avec succds,par des méthodes de préférence algébriques,On
dit qu'une équation différentielle de Kummer

(ag) -{xt) + 260X = qw
est de caractdre oscillatoire si les fonctions Q,.(L sont définies dans
1ltintervalle j= (-»,o) et les éguations linéaires

@) Yaqwy , Y - QMY (Q)
sont oscillatoires ( ce qui veut dire que les intégrales de ces
équations admettent une infinité de 2€ros vers les deux limites de
ltintervalle J). On suppose que les fonctions Q +9 » @ppelées par
occasion porteurs des équations (), (¢), sont continues dans
1'intervalle J.

2.801&'% le groupe des phases ( formé par les premidres phases ¢
de toutes les équations oscillatoires dans 1l'intervalle j ) et soit
‘G le sousgroupe dans'g«conaistant en toutes les premi2res phases de
1l'équation (~1). On a alors les deux décompositions du groupe ‘(g en
classes latérales & gauche et & droite par rapport & ‘%: ﬁ(}'ﬁ' N
'%\ ﬁ .On sait que toute classe latérale & droite ‘#)"643& *‘G consiste
en premidres phases précisément d'une équat:ion‘z}. & savoir celle dont
le porteur (2) est donné par la formule

® 28 = - {rot) -

Appelons blocs les diffdrents éléments du plus petit recouvre-

pent comun U des deux décompositions %\Slf 3 ‘%h‘% :

U-[9,9. %%

-y



Soit)‘gﬁ'un é1ément quelconque et désignons par (e U) le bloc

contenant {+ et par irle sousgroupe danafdéfini par la formule
L, =x'frng

On démontre qutil existe une représentations diunivoque ‘J'(rde

1'ensendle %ynY| §sur ﬁht, telle que 1°, 'Jué,('{v)-—-ﬁr ,

2°, op Ky« pour ey, MYl §.

3.Considérons deux équations différentielles de EKummer de

caractire oscillatoire(®q),(-4,-4) .On a alors los résultats suivants:

Les équations [Qtﬂ,(-*;*)admettent des solutions simultandes
si et seulement si les ensembles Ret o ,formés par les premidres phases
des équations (Q)et (3) , sont situés dans le méme bloc ﬁ.‘,.

51 cette coudition est vérifide,le systdme (Qg),(-{,-1) peut
&tre remplacé par le systéme suivant :

L+ G (EXIEXS = L4 qre“’] £2 ()
%t} +X'*=4
‘]r désigne la fonction déterminde par) suivant le formule (1),tandis
que E et £ sont des éléments arbitraires choisis dans les ensembles
Jlrx et yl’ a,

L'ensemble I(Q,i,-i,-i) formé par toutes les solutions dw
systime (Qz), (-1 ,-l’) ou bien du systdme (2) qui lui est équivalent est
donné pat la formule :

1(Q,q5-44) mEd,e
4,La recherche des solutions simultendes de deux équetions

(O]

différentielles de Eummer de caractdre oscillatoire quelconque.@.i,\
(Qz 9—:.) ypeut 8tre ramenée au cas précédent,En effet,soient Q,et 2.
les porteurs des éguations lindaires admettant les premidres phases
H}t: et oQJ"fomées 4 ltaide de premidres pheses,arbitraires,f, A, ot
¥, ,o, des équations(Q,)(Q )t (i‘),@).On démontre que les équabions (§, 1),
(ng)admnttent des solutions simultanées s8i et seulementsi les
* — —
ensembles A, et o, consistent en premidros phases des équations R,

eta Ysont situés dans le mime bloc X,
42 r
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