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CVICENI

1. Dokaite, Ze v ostroihlém trojihelniku plati
sina +sinf +siny +tga +tgf +tgy>2x.

2. Dokazte, ze o uhlech trojihelniku plati:
2

a) a’+p*+ y’é%;
2
b) af+Py+vya= 3
Rovnost plati pravé tehdy, kdyz a=f=1y.
3. O dhlech trojihelniku plati

2B

P Y a. B. v.9
2+sm + sin? 2+3sm25m251 2=%"

Rovnost plati pravé tehdy, kdyz @ =8 =y. Dokazte.
4. O uhlech trojihelniku plati

cotg? +cotg2 +cotg 2;9

2
rovnost plati pravé tehdy, kdyz a =B =y. Dokaite.

5. Dokazte, Ze o iihlech kazdého trojihelniku plati
cos 2a + cos 28 — cos 2y§% ,

106



kde rovnost nastane, privé kdyZa = = 1 N —% .

6. Dokazte, Ze o ihlech kazdého trojihelniku plati
sina +sinf >siny.

7. (Vztahuje se k iloze 2.) Pro které hodnoty ¢isla k ma
trojihelnik pfi vrcholu C a) ostry dhel, b) tupy tdhel ?

8. (Tyka se ulohy 4.) Dokaite, Ze v trojithelniku plati

\/ 1 1 l+ ls \/ g .

n r.. Vr
Rovnost v nerovnosti napravo plati pravé tehdy, kdyZz
jde o rovnostranny trojihelnik.

9. Dokaite, Ze v trojihelniku plati

Vasina+ Vb sin+ Ve siny=V3s V3.

Rovnost plati pravé tehdy, kdyz a=8=y.

10. Pro kazdy pravoiihly trojihelnik plati
c éﬂ;
V2
rovnost plati pravé tehdy, kdyZ jde o rovnoramenny
pravouhly trojihelnik.

11. O vyskach trojihelniku plati
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12.

13.

14.

15.
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Rovnost plati pravé tehdy, kdyz jde o rovnostranny
trojiheinik. Dokazte.

O vyskach trojuihelniku plati
—_3
Vv, + Vo, + Vu.z3 V6R.

Znaménko rovnosti plati, pravé kdyz trojihelnik je
rovnostranny. Dokazte.
Trojdhelniku je vepsana kruZnice k = (O; r). Kolmice
sestrojend v bodé O k pfimce AO (BO; CO) protne
stranu AB (BC; CA) v bodé C’' (A'; B'). Dokaite,
Ze plati

|OA’|*+|OB’|*+|OC'|>*=4r>.
Rovnost plati pravé tehdy, kdyz jde o rovnostranny
trojuhelnik.

Duikazd véty Hadwigerovy—Finslerovy je nékolik.
Velmi struéné tu uvedeme jeden z nich.
V nerovnosti F

xy+yz+zxZV3ixyz(x+y+2),

x,y, 220,
kde rovnost plati, pravé kdyz x =y =z, poloZme
x=s—a, y=s—b, z=s—c atd.

K Hadwigerové—Finslerové vété: Dokaite, Ze v troj-
dhelniku plati

a sina+pBsinf +csiny=2SV3:R.



Rovnost plati pravé tehdy, kdyz jde o rovnostranny
trojahelnik.

16. Dokazte, Ze o prvcich trojithelniku plati

(a+b)b+c)c+a)Z32RS.
Rovnost plati pravé tehdy, kdyz a =b =c.
17. Dokazte, Ze o uhlech trojihelniku plati

sin"'a +sin”' B +sin~'y 22 V3.

Rovnost plati pravé tehdy, kdyz a=f8=17y.

18. Na zikladé vysledku pfedeslého cviceni dokaite, ze

1_V3
(+b+c=R

Pfitom rovnost plati pravé tehdy, kdyz a=b=c.

19. Dokazte, Ze o idhlech trojuhelniku plati

3
sina sinf siny§§ V3,

Kdy plati znaménko rovnosti?

20. O ihlech trojihelniku plati

sina+sinf +siny=4sina sinf siny,

kde rovnost plati pravé tehdy, kdyz a=f8=y.
Dokazte.
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21.

22.

23.

24,
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Dokaizte, ze v trojihelniku plati

VUV S 1.
Kdy plati rovnost?

Dokaite, ze o whlech kazdého trojul.elnika plati

tg’%+tgzg+tgz%’§l,

kde rovnost plati pravé tehdy, kdyz trojihelnik je
rovnostranny.

Na zikladé vysledku ptedchoziho cvi¢eni dokazte:

. 2 —_ 2 - 2
a) Z=("‘ ') +("’ ') +(" ') z1;
a b c
_fu=r h=r r—r
b) U r,,+r¢ r¢+r,, r,,+r,,

=1

Rovnost v obou pfipadech nastane priavé tehdy, kdyz
jde o rovnostranny trojihelnik.

O prvcich trojahelniku plati
aw, + bw, + cw. Z6sr,

kde rovnost plati pravé tehdy, kdyz jde o rovnostranny
trojahelnik. Dokazte.
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