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PRIPRAVNA KAPITOLA

V dalsim podstatné vyuZijeme tohoto pomocného tvrzent:
Véta P.1. Budif « redlné &islo, t > 0. Pak platt

Pl) t*—at+a—1=0proa>1lapro a<0,
(P2 tr—at+a—1<0 proace(0,1).

Rovnost v (P.1) ¢ v (P.2) nastdvd tehdy a jen tehdy, je-li
t =1,

Poznimka P.1. Pro hodnoty « = 0 a « = 1 neni ve vété
P.1 vysloveno Zadné tvrzeni. Je vSak ihned vidét, Ze pro
tyto hodnoty plati v (P.1) rovnost pro viechna ¢ = 0.

Uloha P.1. Ptedpoklidejte, Ze platf (P.1) pro > 1, a do-
ka’te, %e pak plati (P.1)pro« < 0 a (P.2) pro « € (0, 1).

Z ptedchizejici dlohy plyne, Ze stadi dokazat (P.1)
pro « >1, a tim uZ bude dokizina celd véta P.1.
BudiZ s > 0 a budiZ n pfirozené ¢fslo. Pak je
gl —1  gon—1 _8— . -
n+1 n n+1(8+8“ +otetl)—

Sl w14 . fst1) =

s—1

= n(n+

) (ns» —s*1— ... —8—1);
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odtud plyne (musfme rozlidit piHpady 0 <s < 1a s >1),
e

st —1  s—1
(P.3) P Rl

a Ze rovnost nastane tehdy a jen tehdy, je-li s = 1.

0

v

Jsou-li nyni m a n p¥irozena &sla, m > n, plyne z (P.3)

m o n ___
8 l_s 120;
m n

poloZime-li zde § = #¥» (¢t > 0) dostavime nerovnost
pn —1— 2 ¢ —1)=o0,
n

coZ je nerovnost (P.1) pro racionalnf ¢&sla r >1:
(P.4) tr—rt4+r—1=0, r>1 racionilni;
tato nerovnost je ostra pro ¢ # 1.

Je-li nyni « iraciondlni &slo, a > 1, existuje posloup-
nost {ry} raciondlnich &fsel r, >1 tak, Ze limr, = a.

k> o
Pro kaidé r, plati (P.4); pfejdeme-li tam k limité pro
k - oo, dostdviame (P.1) i pro a > 1. Tato nerovnost
uz oviem nemusi byt ostrd pro ¢ #1. To viak
,»napravime‘’ takto: Je-li « >1at # 1 (¢ > 0), poloii-
me

a = r.f, kde r je raciondlni &¢islo,» > 1,8 > 1.

UZijeme-li nerovnosti (P.4) pro ¥ misto pro ¢ (tf # 1),
bude

@y —rtP +r—1 >0 &li ¥y >rtf—r + 1.
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Pak viak je
t*—abt+a—1=@Fy—rft+r8—1 >
>rf—r+1—rft+1rf—1 =
=rfP—pt+p—1) =0,
takZe nerovnost (P.1) je opét ostra pro «a >1 a t # 1.

Poznimka P.2. V&tu P.1 lze oviem snadno dokazat,
ovldddame-li zéklady diferencidlniho podtu.

V daléim budeme pouZivat oznadeni, které nyni za-

vedeme: BudiZ n pfirozené &islo, z,, z,, ..., z, komplex-
ni &isla; n-tici téchto &isel budeme znadit x:
X =(2,Zy, ..., Zs),

a budeme hovofit o (komplexnim) vektoru x. Budou-li
¢isla z,, 2,, ..., ¢, reilnd, ¥ekneme, Ze vektor x je
redlny. Nékdy budeme hovoiit o bodu x — bude tfm
minén bod n-rozmérného eukleidovského prostoru, ktery
m4 soufadnice z,, z;, ..., Zs

A nynf oznadenf:
1=(,1,...,1); 0=(0,0,...,0);

X =0 znameni, 2ez. = 0prok=1,2,...,n (how'rofi-
me pak o nezdporném vektoru x);

x >0 znamena, Jex;, >0prok =1, 2, ..., n (hovo¥i-
me pak o kladném vektoru x);

x # 0 znamena, Ze 2, #0 pro k=1, 2, ..., n (8.
pro vdechna k);

X 3£ 0 znamend, Ze z; # 0 alespoii pro jedno z &fsel k;

1 1 1 1

‘;‘=(?1, z—z,...,-z':] prOX;éo,
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x? = (27, 23, ..., 22) pro X = 0 a kladné &islo p resp. pro
x >0 a redlné ¥slo p; specidlnd je

Vx'= (V. Vza, ..., Van)s
x| = (=], [, - - - |2al) 5
ma(X) je pro redlny vektor x nejmendl z ¢fsel z,, z,, . . .,
Tn;
M, (x) je pro redlny vektor x nejvétst z ¢sel x;, x,, .. .,
Zn.
Jo-li x = (%,,%,, ..., %) 8 Y = (Y1, Ya» - -5 ¥Yn), pak
x+Y =(x1+y1’zz+y2) ---;%‘I‘?/n),
X.Y = (ZyY1, LYz - - -1 TaYn)

c.X = (cx,, ¢x,, ..., c%,) pro komplexni &fslo e,
X _ (& & ﬁ] oy =0

) 4 [3/1 Ty’ " Yn pro y '

X =yznamend, ¥e 2, =y, prok =1, 2, ..., n.

Rekneme, %o vektory x a y jsou imérné, a zapiSeme
to symbolem

x~Yy,

existuji-li redlnd &sla «, B tak, Ze a® 4+ B2 >0 a Ze
ox = fy

(tj. axx =Py Prok =1, 2. ..., n).
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