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1. ZAKLADNf POJMY
°

V tomto; &ldnku zopakujeme rzdkladni pojmy z nauky
o funkcich, s nimiZ se jiz ¢tendf sezndmil ve $kole. V celé
kni¥ce budeme pracovat pouze s redlnymi Cisly. Nejprve
pfipomeneme definici funkce.

Funkce je pfedpis, ktery kafdému &slu x 2 uréité mnoginy
M pritazuje prdvé jedno cislo.

V matematice oznafujeme funkce vét¥inou pismeny (f,
& b ..., F, G, ...). N&které fasto pouZivané funkce maji
sva stdl4 oznaCeni (napf. sin, log, tg apod.). MnoZinu {isel,
kterou jsme v definici oznalili M, nazyvime oborem funkce
nebo definiénim oborem funkce; x je tzv. proménnd. Cislo y,
pfifazené funkdi f islu x, oznacujeme obvykle f(x) a nazy-
vame je funkéni hodnotou funkce f pro &slo x nebo hodnotou
Sfunkce f v bodé x.

Aby né&jaky pfedpis definoval funkci, musi kazdému ¢&islu
x z defini¢niho oboru pfifazovat prave jedno ¢islo y. Jinymi
slovy, je-li dano &islo x z oboru funkce f, musime vzdy
umét jednoznacné rozhodnout, které Cislo je funk&ni hod-
nota f(x). Neni tedy funkci napf. pfedpis: ,,Danému klad-
nému Cishu x pfifad Cislo, které umocnéno na druhou da x¢.
Existuji totiZ vZdy dvé takova Cisla, liSici se znaménkem:
Vea

Funkce v nasi kniZce budou zadiviny vzorcem, z kterého
vypocteme hodnotu funkce pro libovolné ¢islo z jejiho
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oboru. Napt. Hkéme ,,bud ddna funkce f(x) = i—_%l—s“
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nebo ,,bud dina funkce y = x—:%l—s—“. PH zadévéni
funkce tedy Casto viibec nehovofime o jejim oboru. V ta-
kovém pfipadé mlcky pifedpokladime, Ze oborem funkce
je mnoZina vSech Cisel x, pro kterda mé vyraz definujici
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funkci smysl. Pro funkci y = _x_|-3Tx1_5_
mnoZina viech &isel s vyjimkou Cisla x = 1. Stanoveni
defini¢niho oboru je prvofadou otizkou pfi zkoumadni
kaZdé funkce.

V této kniZce se budeme zabyvat hlavné ‘ilohami, které
souhrnné nazyvime zkoumdinim pribéhu funkce. Slovo
»prib&h* naznaluje, Ze piijde o ndzorné vlastmosti funkce,
tésné svym vyznamem spjaté s grafem funkce. Zopakujeme
si proto své poznatky o grafickém znizorfiovani funkci.

Zvolme v roviné pravoihlou soustavu soufadnic. To
znamend, jak vime, Ze v rovin€ nakreslime dvé Ciselné osy
tak, aby byly navzdjem kolmé a aby jejich prisecik byl na
obou osich podatkem.

Na ose x zvolme bod x z oboru zkoumané funkce f
a v tomto bodé vzty¢me k ose x kolmici. Na ni nanesme
délku |f(x)| a to ve sméru kladné poloosy y, je-li f(x)>0
a ve sméru ziporné poloosy ¥, je-li f(x) < 0. Dostaneme tak
v rovin& bod, ktery oznalujeme [x, f(x)]. Cisla x a f(x)
jsou soufadnice tohoto bodu.

Grafem funkce f nazyvdme mnoZinu bodi [x, f|x|], kde x
je libovolné Cislo z oboru funkce f.

Graf funkce nemiZeme zpravidla sestrojit presné. PH
kresleni grafu miZeme postupovat tak, Ze sestavime tabulku,
do niZ zapisujeme funk¢ni hodnoty f(x) pro urcité zvolené
hodnoty proménné x. Podle této tabulky nakreslime body
[x, f(x)] a spojime je pokud moZno plynulou, co nejjedno-

je tedy oborem
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dussi kfivkou. Tato kfivka je pak piibliznym grafickfm
znizornénim funkce f.

P#iklad 1. Nakreslime graf funkce f(x) = x® — 2x® —
—5x -+ 6. Oborem této funkce je celd mnoZina reilnych
Cisel. Pfi kresleni grafu se omezime napf. na hodnoty pro-
ménné, pro néZ plad —3 = x = 4. Sestavime tabulku
funkénich hodnot dané funkce pro celoliselné hodnoty
proménné:

x {—3]|—=2|—-1}0 1 2( 3 4

f(x) |—24| o| 8| 6 | 0 | —4| 0 | 18

Sestrojime-li podle této tabulky pfislusné body [x, f (x)]
a spojime-li je plynulou kfivkou, dostaneme obr. 1.

H
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Obr. 1.



P#iklad 2. Nakreslime graf funkce g(x) =ﬁ. Obo-

rem této funkce je celd mnoZina redlnych &isel s vyjimkou
¢isla x = 3, pro néZ zlomek nem4 smysl. Sestavime tabulku
jako v minulém pfikladu:

Iy -4 —3'—21—1‘ 0‘1 2] 3] 4

—

1=l
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Nakreslime-li podie této tabulky pfislusné body [x, g(x)]
a spojime-li je plynulou kfivkou, dostaneme obr. 2. (Bod
[#, 0] oznaceny krouzkem ovSem do grafu nepatfi.) Snadno
se viak pfesvédCime, Ze v blizkosti hodnoty promé&nné
x = % zobrazuje tato kiivka graf funkce g velmi nepfesné,
ba pfimo chybné. K tomuto zivéru nis dovede ndsledujici
tvaha:

y

1

4 -3 -2 -1 x
ﬂ[1 2 3 4
1
Obr. 2.

Zvolime-li hodnotu prom&nné hodné blizkou ¢islu 4, 1isi
se Cislo 2x—1 jen velmi mdlo od nuly a tedy jeho pfevri-
cend hodnota je (v absolutni hodnot¢) velmi velkd. Napf.
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pro x = 0,51 dostaneme g (0,51) = 50, pro x = 0,49 je
g (0,49) = —50. Na obr. 2 viak naopak body grafu pro
hodnoty proménné blizké &islu 4 leZi blizko osy x.

Na uvedeném piikladu vidime, Ze i pomérné¢ jednoduché
funkce vyZaduji hlubiiho zkoumdni neZ je pouhy vypocet
n&kterych funkénich hodnot. Proto si v nisledujicim ¢linku
ﬁdeme nékteré pojmy, usnadiujici nim zkoumdni

ci.



		webmaster@dml.cz
	2016-06-29T16:33:50+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




