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Cést 2.

THEORIE SVAZTU.

2,1. POVEECHNY UVOD.

Nejprve nékolik slov ivodem k této druhé 8dsti kniZzky.

Vyklad nékterych nejzdkladnéjSich pojmi theorie svazil
(a jejich aplikaci) je pojat jako ptedchozi vyklad poditkil
theorie grup, jenom je jeStd vice omezen tzkym vybdrem
létky a snad (misty) je abstrakinéjsi. Pokud jde o struénost
a abstrakirost, oduvodnuji ji pfedpokladem, Ze ¢tendf, ktery
sledoval vyklad o grupédch, je pfipraven na takovy my&glen-
kovy postup.

Jinak oviem tato &4st kniZky, pojedndvajici o svazech
(svaz — rusky a polsky: struktura, angl. a franc.: lattice,
ném.: Verband) je natolik samostatnd, Ze ji lze &ist i bez
znalosti pfedchozi é&4sti pojedndvajici o grupdch. Nicménd
tento postup nedoporuduji, protoZze se budu &ast&ji odvo-
lavat na analogie a rozdily mezi svazy a grupami.

Nadrtnéme si pfedem pojem svazu v nejhrubsich rysech za
pomoci takového hrubého porovnédni theorie grup s theorif
svazil, abychom si uginili pfedem letmy obraz o nezndmé
zemi dfive, neZ do nf vstoupime.

Na pojmu grupy jsme se sezndmili 8 velmi roz§ifenym dru-
hem ikonu, zvaného obecné (grupové) ndsobeni, Tento druh
tikonu byl vymezen ¢tyimi axiomy theorie grup, které mu-
sely byt splnény, aby se dany tikon prdvé mohl nazyvat gru-
povym nasobenim a aby matematické pfedméty, na nichZ se
tento dkon provddi, se mohly jmenovat prvky (elementy)
grupy. Nézev ,,ndsobeni‘’ pro takovy grupovy tkon (kterym
viak mizZe byt i bd2né sdftdni éfsel) byl zvolen m. j. proto, Ze

112



nasobeni éiselnych matic je, jak jsme si ukdzali, _proto-
typem. obecného grupového ndsoben, /“ y

V poslednich asi dvaceti letech byla v matematicé s6znéna
podstata a dilezitost jisté dvojice na sebe vé,zany;h tikont
pova,hy méné aritmetické (&iselné) a spife snad geo 'femcke,
které je ovlddino ponékud jinou zdkonitosti, nez ]'\x@;}?
tost, vyjddfend étyfmi axiomy theorie grup.

Zvlistnim a dilezitym pfipadem tohoto dvojiho tkonu je
totiZz (geometrické) spojovini a protindni provddéné na bo-
dech, pfimkdch, rovinich a po pfipadé i na jejich viceroz-
mérnych zobecnénich.

Uzivame tedy v theorii svazi geometrického ndzvoslovi
o spojeni a priseku i v abstraktnim smyslu, hovo-
Fice o spojovani a protindni i tam, kde o bezprostfednd
geometrické ‘spojovini a protindni nejde — podobné
jako jsme hovofili o ndsobeni v grupé, jejimiz prvky
nikterak nebyla ¢&isla. S takovym dalekosdhle zobecnénym
spojovédnim a protindnim, jakoZto se dvéma tkony,
které jsou spolu nerozluéné spojeny, mdme co <&init
vidy, kdyZ jsou splnény (v souhrnu spojovych a protinanych
pfedméti) jisté charakteristické axiomy, t. zv. axiomy theo-
rie svazil, ¢i strudnéji svazové axiomy. Tyto axiomy, které si
brzy vysvétlime, jsou z&4sti podobné axiomiim theorie grup,
z&4sti jsou v3ak dplné jiného rdzu.

Pro souhrn matematickych pfedméti — opét t. zv. prvka,
které 1ze ve smyslu zminénych axiomi theoriesvazii bez ome-
zeni spojovat a protinat, uZivime prosté ndzvu svaz, podob-
né jako jsme obecné rozuméli pod slovem grupa souhrn ja-
kychkoli pfedméti, které bylo lze mezi sebou ,,ndsobit* ve
smyslu axiomu theorie grup.

Zéklady abstraktné-algebraického pojeti theorie svazi poloZil
némecky matematik R. Dedekind na poédtku tohoto stoleti. Spe-
oidln{ druh svazu, t. zv. Booleovy algebry, véak poznal a studoval jiZ
v 1. pol. 19. stol. anglicky matematik G. Boole. Dedekindovy
préce upadly v zapomenuti a% do desitileti 1930—1940.0d té doby se
theorie svazi neobyé&ejns rozrostla do sifky i do hloubky. Ukézalo ee,
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%e pojem svazu se vyskytuje v mnoha zdanlivd odlehlych odv&tvich
matematiky a mé uZit{ nejen v rdznych matematickych theoriich
samotnych, nybri pfimo i v elektrotechnické a statistické praxi. D4 se
Fici, Ze loha theorie svazii v soudasné matematice je podobnéd tuloze
theorie grup (i kdyZ je menf; ostatnd mezi obéma theoriemi jsou
i &etné vnitini souvislosti). To vie jsou diivody, prod jsem povazoval
za vhodné napsat uvedeni do nejzékladndjsich pojmi teorie svazi
do této knizky, a umistit je prdv®é za 84st, pojednévajici o grupédch.

2,2. CASTECNE USPORADANI A POLOUSPORADANTI.
POJEM SVAZU NA ZAKLADE POJMU POLOUSPORA.
DANT.

Pfirozend cesta, kterou jsme zvolili, abychom se dostali
k obecnému pojmu grupy, vysla z pojmu (geometrické)
pravidelnosti, tedy z pojmu, jenZ je velmi obecny a kaz-
dému povédomy.

Pfirozenym vychodiskem cesty k obecnému pojmu svazu
je pojem snad je§té ndzornéjsi a kazdému dobfe zndmy. Je to
pojem ¢&dstedného uspofddédni. Zdrifme se ponskud
u tohoto pojmu pro jeho znadnou (na theorii svazi nezé-
vislou) samostatnou dilezitost.

Nejprve, co rozumime uspofdddnim, t.j. iplnym uspo;
fdddnim néjakého souboru néjakych prvki. (Pfivlastek
,»uplny* se vEak vynechdvd a rozumi se sém sebou.)

Ctené¥i je dobfe zndmo, Ze celd, raciondlni, redlnd &isla
jsou pfirozenym zplsobem uspofddéna dle velikosti, t. j.
o ka%dych dvou takovych &islech x a y Ize Fici, zda je x << y
(x mensi neZ y ¢ili na &iselné ose lezi = pfed y) anebo zda je na-
opak y < z, y pred =z. :

Uspotdddni &fsel podle velikosti spliiuje tyto tfi zfejmé z4-
sady (principy):

1. Zddny proek (&islo) a nent sim pied sebou, L. §. nikdy nent
a < a. (Zisada irreflexivity.)

II. Jsou-li a, b dva rizné proky (éisla), pak vidy platt jedna
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