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niny 1,3, 32, 33, ..., 3»2. Pfiibefme dald{ mocninu 37—}
a uvaZujme dvé ¢&fsla 3714 4, 3»—1 4 B, kdeZ A, B jsou
&isla utvofena mocninami 1, 3,32 33, ..., 3"—2. Kdyby
314 4A=314 B, musilo by byti 4= B— proti
pfedpokladu. Av8ak ani Zd4dné z éfsel 3™ + a, kdeZ a je
utvofeno mocninami 1, 3, 32, ..., 31 neni rovno zd4dnému
z &isel 37—1 — 4 kdyZ m << n — 1. Nebot nejvitsi z disel
vytvofenych mocninami o zédkladu 3 a mocnitelich, 1, 2,
3,...n—2 je }(3~1—1); kdeito nejmenii vytvoiené
mocninou 3%—1! a niZ¥imi jest: 3»—1 —1 —3 —32 —.. 32—
=3(3"1—1). Jest tedy rozdfl &isel 3—1 — A4, 3™ + a,
(m < n—1), roven nebo je vétSi jedné; jsou tedy éisla
3—1.—4,3" + a, (m << n — 1) vesmeés ruznd. NaSe véta pro
n =1 jest trividlni, pro n = 2 jest S, = 4 a skutec¢né lze psiti
1; 2=3—1; 3; 4=3 1+ 1, véta tedy plati pro n = 2,
proto platf i pro » = 3, plati-li pro n = 3, plati i pro 4 atd.
Lze tedy viechna é&isla v intervalu < 1;4(3"1—1) >
napsati ve tvaru 3»—14-3»—243»—34 . 1 341 a po-
dobné v tém% intervalu pomocf zdvaif 1, 3, 32, 33, ..., 3»—1
lze realisovati kazdou vdhu, oviem musi byti dovoleno klasti
zdvaZi i na misku viZeného zboZi.

4,
ZAJIMAVA CISLA A POSLOUPNOSTL

I pii nejjednodussich poletnich vykonech setkdvdme se
s vysledky, jichZz jednoduchost, nebo soumérnost, nebo po-
dobnd sestava prekvapuje, na pr.

1. 112 = 121, 113 = 1331, 114 = 14641, 122 = 144, 21? =
= 441, 132 = 169, 312 = 961, 1012 = 10201, 1022 = 10404,
2012 = 40401, 1032 = 10609, 3012 = 90601, 1122 = 12544,
2112 = 44521, 1132 = 12769, 3112 = 96721, 1222 = 14884,
2212 = 48841.

2. Starovék velmi zajimaly tyto dva vztahy 32 - 42 = 52,
34 43 4 53— 68,

3. Ukaizte, Ze soudet prvnich, druhych a tfetfch mocnin
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ésel 1,5, 6,14, 15,19 jest ty% jako soudet tych% mocnin
¢isel 2,3, 7,13, 17, 18.

4. Jiné takové vypolty jsou: 42 =16, 34? = 1156,
3342 = 111556, 33342 — 11115556 atd. Cislo 3,_,4 necht
ndm znaéi éislo, na jehoz n — 1 prvnich mistech stoji 3, pak
jest

3p_1d =

+1=

10" —1, 10" 42
3 ?

a jeho é&tverec:

1027 +4.10n +-4 102 —1 107 —1
= 4
9 9 T 9

1444+ 4
Tk A

5. Podobné jest 672 = 4489, 6672 — 444889 atd. Cislo
(s 2.10" 41
6,_17lzepsdtig(l0" — 1)+ 1= ———

+

a jeho d&tve-

3
2n n 2n __ n__
o 1041001 40 —1) | 400°—D)
9 9 9
1+4+4
A

6. Velmi zajimavé jest periodické &islo 0,9, uZijeme-li
zndémého pravidla pro stanoveni hodnoty ryze periodickych
zlomki, obdrzime 0,9 = § = 1; podobné 1,9 = 2; 0,6 = 0,59
a pod.; 1ze tedy kazdé ¢islo ra.mona,].m (t. j. celé nebo lomené)
vyjadtiti dvojim zplisobem v desitkové soustavé. — Odtud
feSeni této ulohy: Napi§ sto ¢tyfmi devitkami: Kazdy po
kratii uvaze pise 99§, avSak vilohu: napis sto tfemi devitkami,
roziesi jen ten, jemuZ jest zndmo, ze 0,9 = 1; tedy 100 =
= 99,9.

7. Pred neddvnou dobou nebylo jediné zdbavné hlidky
v dennim tisku, aby neuvefejnila a nezidala vysvétleni
tohoto vypoctu (i reklama se zmocnila toboto prikladu):
Cislo 142857 postupné nisobeno 2, 3, 4, 5, 6 ddvi postupné
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éisla: 285714, 428571, 571428, 714285, 857142; tedy ¢isla
psand tymiZ ¢islicemi jako puvodni nésobenec. Naproti
tomu jest sedmindsobek daného ¢isla roven 999999. Vysvét.
leni jest na snadé: 142857 jest perioda zlomku 4. Viimnéme
si tohoto naznadeného délenf bliZe. Casteéni délenci jsou
postupné: 10, 30, 20, 60, 30,40 a jim odpovidaji zbytky
3,2,6,5,4,1 pri édsteénych podilech 1, 4, 2, 8, 5,7 — vice
¢ésteénych podild nenf. Providime-li déleni 3 = 2 : 7, jsou
¢éstedn{ délenci 20, 60, 50, 40, 10, 30, jim odpovidaji zbytky
6,5, 4, 3,1, 2 a cistecné podily jsou 2, 8, 5,7, 1, 4. Podobné
tomu jest pfi 3 : 7= 4 = } . 3, atd. Ponévadz lze psiti:

142587 142587 142587
108 1012 1018
jest po ndsobeni sedmi

_ 999999 999999 999999
T 108 Tor T om
V éfselné teorii se dokazuje, Ze existuji prvocisla p takovd,
Ze perioda zlomku mé privé p — 1 mist, na pf. takova
prvocisla jsou 17, 19:

7 = 0,0588235294117647, ' % = 0,052631578947368421.

Tato ¢isla ndsobena 2, ..., 16, resp. 2, ..., 18 ddvaji vysledky
sloZené z téhoZ podtu tychz &islic jako éisla zdkladni s ne-
patrnou zménou v poradi jako ¢éisla zédkladni. — Jak vy-
polisti nejrychleji sedmindctindsobek posledné uvedeného
¢isla? Vypoéteme 17 :19 = 0,89.., hleddme v zdkladnim
¢isle skupinu 89 a piSeme vysledek:
0,894736842105263157.

8. V Rozhledech matematicko-pfirodovédeckych, roé.

+..=1%

1 +...=0,9.

. v e vy , . z
XIII, str. 60, jsou uvefejnéna feSeni rovnic log z = o

L, , 1
*) Konvergentni rada geometrickd o podilu R
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log z = log z = é¢im# vznikaji tyto zajimavé

z z
Ez"’ .oy 10”’
vztahy:

log 1,371288574238542 = 0,1371288,
log 10,00000. . = 1,000...

log 237,5812 = 2,375812 atd.

Tamtéz na str. 118 éteme tuto zajimavou posloupnost

sin 0° =4|2—}z  sin60° —ﬂ/z+yr
8in15° =1} f2 —V3, sin67°30'=1} V
sin22°30'=$ [/2—}2, sin75°

sin30° =4)2—]1, sin90° :4; +1/4
sin45° =4 ]/2—,

9. NapiSme ¢isla celd tak, jak za sebou jdou, vedle sebe;
kterd éislice stoji na miliontém mfisté?
9 lcifer. &fsel zaujme 9= 10 — 1 mist,
90 2cifer. éisel zaujme 90 . 2 = 200 — 20 mist,

900 3cifer. éfsel zaujme 900 . 3 = 3000 — 300 mist,
9000 4cifer. ¢fsel zaujme 9000 . 4 = 40000 — 4000 mist,
90000 5cifer. ¢isel zaujme 90000 . 5 = 500000 — 50000 mist;
tedy tato vSechna éisla celkem 543210 — 54321 = 438889
mist, daldfch 561111 mist jiZz zaujimaji ¢isla Sesticifernd,
nutno jich tedy jeSté napsati 561111:6 = 93518, zbytek
jest 3; 93518té éislo Sesticiferné jest 99999 4 93518 =

= 193517, dalai éislo jest 193518, hledand ¢islice 3.

b.
CISLA FIBONACCIOVA.

UvaZujme o rovnici g2 —p — 1 = 0, majici kofeny g, , =

lj:l/_

Pro cfslo n celé kladné, on+3 = gn+2 4 gntl, on+3 =

Predeviim jest o2 = o, + 1, 0,2 = g» + 1; 8 téZ,
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