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VORWORT DES HERAUSGEBERS

Das vorlicgende Buch wurde im Aufirage der Koniglichen
bohmischen Gesellsehalt der Wissenschalten herausgegeben, Es
enthilt die .Funetionenlehre von Bernard Bolzano. abgedruckt
nach cinem Manuskripi. welehes in der National (frither Hof-)
Bibliothek in Wien aufbewahrt wird, Aul dicses Manuskript
machte zuerst Herr Dro M. Jadek anlmerksam.

Bolzanos IFunetionenlehre ist in folgende Absehnitte cingeteilt:

Finleitung: Verhiilinisse zwischen verinderlichen Zahlen.

Frster Absehnitt: Stetige und unstetige Funetionen.

Zweiter Absehniit: Abgeleitete Funetionen.

In der Einleitung werden naeh kurzer Besprechung des Be-
grilfes der Funktion die wichiigsten Sitze der Dillerenzenrech-
nung behandelr.

Im crsten Abschnitte werden die sictigen Funktionen einer
Veriinderlichen aul” gleiche Weise wie bei Canchy  deliniert.
Bolzano betrachter aber zugleieh auch die cinseitige (rechts- und
linksseitige) Stetigkeit, _

Neben dem Satze. daB o die in cinem gesehlossenen Intervalle
la. b] sictige Funktion F(x) alle Werte zwischen Fla) und F(b)
annimmt (den Beweis dieses Saizes hatte Bolzano schon in der Ab-
handlung .Rein analytischer Beweis des Lehrsatzes. .. erbracht),
beweist er auch den Satz. daff cine im gesehlossenen Intervalle
la, b] stetige Funkiion F(v) in diesem Intervalle bescehriinkt ist
und daBl F(x) im Intervalle |a. b] auch cinen griffien und kleinsien
Wert annimmit. Dicser Satz wird gewoshnlich Weierstrall zuge-
schrichen®)

In dicsem  Abschnitte beweist Bolzano auch verscehiedene
Siitze iiber monotone Funktionen. iiber Maxima und Minima. Fs
wird cine Funktion konstruicrt (die .Funktion von Bolzano~).
dic im Inicrvalle |a. b] sictig und in keinem Teilintervalle |e. ]
monoton isi. '

*) Siche Bneyvklop. A 1 Pringsheim. 9.



AX

Im zweiten Abschnitic wird die Ablcitung I'(x) der Funktion

Fla 4+ dx) — F(x)

F(x) als Grenzwert lim Ax definieri und auch mit

dF(x) bezci e o - > .
v wezeichnet. Im Gegensatze zum § 37 der Paradoxien des
Unendlichen wird von den Differentialen selbst nieht gesprochen.
Zugleich werden auceh dic cinscitigen Ableitungen cingeliihret.
Dic heevorragendsic Leistung des ganzen Werkes ist wohl
der Beweis des Saizes. daft die Funktion von Bolzano in ciner
iiberall diehten Menge des Intervalles |a. b] keine Ableitung
besitat.

In dicsem Abschnitte definiert Bolzano auch die primitiven
Funktionen. Das bestimmte Integral wird zwar als Grenzwer)
definiert, Bolzano fiihret aber hicfiir keine besondere Bezeich-
nung c¢in. .

Iis ist mir e¢ine angenchme Pllicht an dieser Stelle meinen
Mitarbeitern herzlichen Dank zu sagen. Herr Prol. V. Jarnik hat
dic Anmerkungen durchgelesen. leh bin ihm fiir manchen guten
Rat zu Danke verpflichiei. Mein Assistent. Herr V. Kovinek. hat
sich mit vicler Miithe und Sorglalt an der Korrcktur beieiligt.
Endlich gedenke ieh des Herrn K. Rother. Assistenien an der
deutsehen technischen Hochsehule in Prag. der die Anmerkungen
durchgelesen und bei der Stilisicrung des deutsehen Textes be-
hilllich war.

Prag. im Januar 1930. : K. Rychlik.
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