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Stolz (Grundziige T S. 97 5) hai gezeigt, dafl man die Fxistenz von F'(a -+ h).
F@—+Nh)....Fe—=1a~h) nicht vorauszusetzen braucht. Bolzanos Beweis ist
in dieser Richiung nicht belfriedigend. (Vergl. § 31).

Im Beispicle wurden cinige Rechenfehler verbessert.

Literatur: Enevklop. 11 A 2 b, YoB 11; [lobson 2, Aufl. 11 S 198.

§ 87, Es geniigt, wenn lim ,F(") (24 h) =0.ist.
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§ 88, Im wesenilichen schon bei Cauehy, Cale. inf. 37¢ lec.: Cale. dif.
9¢ lec. s ist 2= |[L.n].[2.(n— O)]...|n.1].

Kcin Faktor in den Klammern [] ist <mn: es ist nimlich a (n —a+ l) —
—n=(a—1) (n—a).:0 fiv a=1.2...n Es ist daher (n!)2:znn, also n!
L ' h in

L und. endlich lim I";:O und atich lim’ F(") (a =+ nh) =o.

. i I nl n-poc 12 n—>ooll

Aul Grund dieses Satzes kann man leicht die 'I‘,ntmd\(-lung der Funktio-
nen ev. sin a, cos v in Tavlorsche Reihen bekommen.

§ 89. Aus Fi)(a) = F@t2)(a)=...=0 folgt nu ht

Fa+mh=Fa)+hFa)+.. F‘")(a)
1

Als Beispiel fiihren wir die Funktion C(v) =e~ # fiir x }z0, C(0) =0 an,
dic schon von Cauchy (Cale. diff. i leg.) betrachtet wurde. ”l(‘l ist Cim) (0) =0
—1

2? 1
fiir n:() l 2.... Dice Funktion ¢ (\) kann auch in der Form ¢ (A)_]lln ¢ Pt

<

oo
geschrichen werden. S. z. B, Pierpont 11, S. 214; Hobson, 2. Aufl, II, 8. 211,

§ 95. Der Satz ist richiig, scin Beweis aber nicht \nllstundlg

Kann F(x) im Intervalle [a,a- h) durch ecine Potenzreihe F(v)—A—I—
+ B(x —a)4- C(vy — a)2 + ... dargestellt werden, so folgt daraus die Existenz
aller Ableitungen von F(x) im Intervalle ja, @+ h). Um die Ableitungen zu er-
halten. braucht man ja nur die Reihe gliedweise zu differenzieren. Daraus folgt
unmittelbar die Bebauptung. . .

§ 95. Die llerleitung der Tavlorschen Formel fiir Funktionen von zwei
Yeriinderlichen isi im Anschlull an Lagrange, F. Anal. I. 12. durchgefiihrt.
Die Bedingungen der Giltigkeit sind aber nicht ganz vollstiindig angegeben.
Zu dieser Herleitung vergl. Stolz, Grundziige I S, 140. (Die iibliche in den Lehr-
biichern angegebene Herleitung stammt im wesentlichen von Cauchy, Cale. dif.
23e le¢. her.) o '

§ 97. Vergl. die Anm. zu § 89,
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