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K SAZCE MEZI SAINT-EXUPERYM

A JEHO KAMARADEM

EMiL CALDA

V Uciteli matematiky z listopadu 1994 je uverejnéna uloha
o sazce mezl spisovatelem Saint-Exupérym a jeho kamaradem,
plukovnikem Gelléem.

V pripadé, zZe ulohu vezmeme doslovné, je jeji feseni velmi jed-
noduché. Oznacime-li z,y velikosti stran podstavy, je vyska kvad-
ru rovna \/z2 + y2, a protoze je kvadr tvoren presné krychli¢-
kami o hrané 1 ¢m, musi byt ¢isla z,y, /22 + y2 — vyjadruji-
li délky hran v em — pfirozena. Jedna se tedy o pythagorejské
trojihelniky, jejichz obsah — podle dalsi podminky — ma byt
o == % P Y = % - 311 850 - n, kde n je neznamé cislo. Protoze
neni feceno, ze ma byt prirozené, je vidét, Ze uloze vyhovuje kaz-
dy kvadr s hranami podstavy z,y a vyskou z = \/z? + y2, kde
vSechna tato ¢isla jsou prirozena: aby byla splnéna pozadovana
podminka pro S, staéi za n vzit ¢islo n = z77%=5. Téchto kvadri je
nekone¢né mnoho — jejich hrany jsou rovny stranam pythagorej-
skych trojahelniki. Pro zajimavost uvedme vsechny tyto kvadry
s vySkou mensi nez 100 a s nesoudélnymi hranami (tj. vsechny
primitivni pythagorejské trojihelniky s preponou mensi nez 100):

(3, 4, 5), (5,12,13),  (8,15,17), (7, 24, 25),

(20, 21,29), (12,35, 37), (9, 40, 41), (28, 45, 53),
(11, 60, 61), (16, 63, 65), (33, 56,65), (48, 55, 73),
(36,77,85), (13, 84,85), (39, 80,89), (65,72, 97).

Tim je Gloha vyresena a mohl bych plnym pravem od vedouci-
ho redaktora zadat slibenou lukrativni odménu. Jednomu to vsak
neda, nebot je zfeymé, ze v tiloze ma byt pozadovano, aby ¢islo n
bylo pfirozené. Timto pozadavkem se tloha ponékud zkompliku-
Je: ze vSech pythagorejskych trojihelniki mame vybrat pouze ty,
Jejichz obsah S je roven cislu 155 925 - n, kde n je ¢islo prirozené.
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Pripomenme si, ze pythagorejské trojahelniky o stranach z, y, =
dostaneme tak, ze v identité

((12 . b?) +4a2b2 - ((l2 +b'2)2

dosadime za a, b libovolna prirozena cisla, pro néz a > b, a polo-
zime
2 2 .
x=a“— b, = Jab , z =a’+b%.

Pri feSeni dané Glohy vyjdéme od podminky
zy=2311850-n=2-3*.52.7-11-n

a pro zjednoduseni polozme z = 15z’, y = 15y’ . Dostaneme
'y =2-32.7-11-n, a protoze chceme, aby z’,y’ byly odvésny
pythagorejského trojuhelniku, musi byt z’ = a® — % | / = 2ab ,
kde a, b jsou prirozena, a > b. Po dosazeni a upravé vznikne rov-
nice

bla—bla(a+b)=n-7-9-11.

V tomto tvaru jsme ji napsali proto, abychom si vsimli, ze cisla
a — b,a,a + b na jeji levé strané tvori aritmetickou posloupnost
s diferenci b a ze cisla 7, 9, 11 na strané pravé tvori aritmetickou
posloupnost s diferenci 2. Aby dan4 rovnice presla v rovnost, staci
tedy polozit b =n =2, a =9 . Dostavame tak:

g =a® -2 =77, y = 2ab =36, Z=a’+b> =85,
odkud je
r=15¢'=1155, y=15y'=540, z=152"=1275.

Tim je Gloha Saint-Exupéryho vyresena: Kvadr s podstavou o hra-
nach ¢ = 1 155em, y = 540 em a vyskou z = 1 275 cm splhuje
pozadované podminky; pro jeho vysku z plati z = \/z? + y? a pro
obsah jeho podstavy plati zy = 311 850 - 2.

Poznamenejme jesté zavérem, ze podminky sazky jsou takové,
ze muze nastat pripad, Ze oba sazku vyhraji a zaroven prohraji.
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Protoze se v ni mluvi o dnech a nocich, lze predpokladat, ze
dnem, se nerozumi 24 hodin, ale doba pouze polovicni (stejné tak
pro noc). Predpokladejme nyni, ze plukovnik Gellée vyresil ilohu
za 53 hodin. Pak podle podminek sazky plati zaroven:

— vyresil ji dfive nez za tfi dny a tfi noci, tj. dfive nez za 72
hodin, takze sazku vyhral a Saint-Exupéry prohral;

— nevyrtesil ji za tfi dny, tj. dfive nez za 36 hodin, takze sazku
prohral a Saint-Exupéry vyhral. Diskutovat lze 1 o tom, co se
mysli bezesnou noci a jakou roli toto pridavné jméno v celé
sazce hraje.

Za zaslanou gratulaci psanou plnicim perem Parker vedoucimu
redaktorovi predem dékuji. M) dik patfi samozrejmé 1 tomu, kdo
mu plnici pero znacky Parker zapjci.
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Redakce sdéluje doc. dr. E. Caldovi, CSc. i dalsim ctendrum,
Ze vedouci redaktor naSeho casopisu st nemusi plnici pero zn.
Parker pujcovat!



