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JAK SE TAKE DA POZNAT
PRAVOUHLY TROJUHELNIK

EMiL CALDA

Na obr. 1 je sestrojen trojihelnik ABC, v némz S je stied
strany AB a bod P # S je pata vySky spusténé z bodu C na
stranu AB; dale jsou v ném kromé uhli «, § vyznaceny uhly ¢,
w a . Je-li tento trojuhelnik pravouhly s pravym thlem pfi vr-
cholu C, lezi tento vrchol na kruznici s primérem AB, takze troj-
thelnik ASC' je rovnoramenny a plati a = . Protoze ostré ahly
¢, a maji ramena navzajem kolma, je ¢ = a, a tedy také ¢ = €.
Je-li tedy uhel BC A pravy, jsou uhly ¢ a € shodné. Co kdyz ale
o trojuhelniku na obrazku neni znamo, Ze pri vrcholu C' je pravy
thel, ale vime pritom, ze hly ¢ a € jsou shodné - plyne z toho,
ze ihel BC'A je pravy? Ukazeme, Ze ano.

C

Q \ 3
A S P B

Obr. 1

UvaZujme proto trojihelnik ABC podle obr. 2, v némz stejné
jako v obr. 1 je S stfed strany AB, bod P # S je pata vysky
z vrcholu C na stranu AB a thly ACS a PCB maji velikost ¢;
uhel SCP, tj. Ghel w, je nenulovy, nebot pfedpokladame, Ze body S,
P jsou rizné.
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Obr. 2

Nejprve vyjadiime velikosti ahli a, § pomoci Gthld ¢, w. Pro-
toze velikost ithlu CSP je 90° — w a velikost vedlejsiho thlu C'SP
je 180° — (90° — w) = 90° + w, plati:

a=180°— ¢ —(90° + w) =90° — ¢ — w, B = 90° — .

SC

Vzhledem k tomu, ze S je stfed strany AB, je pomeér I| I S: roven
pomeru B[’ dostavame podle sinové véty:

sina sin 3

sing  sin(p + w)
neboli

sin (90° —p —w)  sin(90° — )
sin ~ sin(p+w)’

takze je

cos (p +w) - sin (¢ +w) = cosy - sinp

Vynésobime-li tuto rovnost dvéma, podle vzorce pro dvojnasobny
thel plati
sin2 (¢ +w) = sin2¢p

a protoze se jedna o ostré thly, plati

o+tw=¢ nebo 2(p+w)=180°—2p
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Z prvni z téchto rovnosti dostavame w = 0, kteryzto thel nevyho-
vuje vyse uvedenému predpokladu; podle druhé je

o+w=90°—¢ neboli 20 +w =90°

Tento vysledek znamena, ze thel BC'A v uvazovaném tro juhelniku
je pravy, coz jsme chtéli dokazat.

Doufam, Ze tento pozoruhodny vysledek se nejednomu ¢tenari
zalibi stejné jako se libi i mné.
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ABSTRACT

The author presents a proof that when given triangle ABC, point
P # S is a foot of a perpendicular from C on AB, and S is the
middle of AB, then if angle ACS equals angle PCB, then angle
BCA is a right one.



