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ZPRAVY

Sesty ro¢nik Evropské divéi MO (EGMO)

Jaroslav Svréek, P¥F UP Olomouc — Jaroslav Zhouf, FIT CVUT Praha

Pocatkem dubna letosniho roku se ve Svycarském Ziirichu konal jiz
6. ro¢nik Evropské divéi matematické olympiddy (EGMO). Ceské repre-
zenta¢ni druzstvo stfedoskolacek se vSak této soutéze zucastnilo teprve
podruhé. Soutéze se letos zucastnilo celkové 168 soutézicich ze 44 tym,
mezi nimiz (jako hosté) nechybéla ani silnd mimoevropska druzstva USA,
Japonska, Brazilie, Mexika, Indie a dalsi.

Podobné jako v piedeslém roce bylo nutno (s ohledem na termin
ustfedniho kola MO v kategorii A) vybrat divky do reprezentac¢niho tymu
pro 6. EGMO jiz na zakladé jejich vysledka po centralni koordinaci tloh
II. (krajského) kola v nejvyssi vékové kategorii — tedy jesté pred ustied-
nim kolem v kategorii A. Mista v reprezenta¢nim tymu si tak vybojo-
vala nasledujici ¢tverice divek Veronika Hladikovd (8/8 G, Mikulasské
nam., Plzen), Lenka Kopfovd (2/4 Mendelovo G, Opava), Jana Pallovd
(6/8 GJS, Prerov) a Bdra Tizkovd (7/8 GMK, Bilovec). Vedoucimi nasi
delegace byli doc. Jaroslav Zhouf (FIT CVUT Praha) a dr. Jaroslav
Svréek (PfF UP Olomouc).

Obr. 1: Zleva: Jaroslav Svréek, Lenka Kopfova, Veronika Hladikové, §vycarska
pruvodkyné ¢eského tymu, Jana Pallova, Bara Tizkova, Jaroslav Zhouf
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Nutno podotknout, Ze nase mladé druzstvo si v silné mezinarodni kon-
kurenci soutézi vedlo nad ocekavani dobre. Jana Kopfova ziskala v silné
konkurenci stribrnou medaili za zisk 24 bodt, Veronika Hladikova si
domt odvezla bronzovou medaili za zisk 19 bodl a ani dvé zbylé repre-
zentantky neodjely domu s prazdnou, kdyz obdrzely tzv. cestné uzndni
za bezchybné vyfeSeni aspon jedné soutézni tlohy. V celkovém poradi
skoncilo nase druZstvo na pékném 15. misté, coz predstavuje vyrazné
zlepseni ve srovnani s vysledkem naseho tymu pfi jeho premiéfe v minu-
lém roce.

Obr. 2: Lenka Kopfova, drzitelka stfibrné medaile

Vlastni organizace soutéze odpovidala Svycarské preciznosti. Patronat
nad soutézi pfevzala zndma Technické univerzita v Ziirichu (ETH). V ob-
jektech jeji prirodovédecké fakulty probéhlo slavnostni zahajeni, vlastni
soutéz, koordinace soutéznich tloh i zavére¢né vyhlaseni vysledku. Uby-
tovani a stravovani vSech soutézicich a pedagogickych vedoucich bylo
organizatory zajisténo v prijemném prostredi studentského domova v Zii-
richu, vedouci tymu byli ubytovani v jednom z blizkych hoteli.

Svycarsti organizatoii méli velmi dobie zajistén rovnéz doprovodny
program pro soutézici a vedouci tymt — projizdka po jezefe na fece
Limatt v Ziirichu a dale den pfed odjezdem celodenni vylet pro vSechny
Gucastniky zubackou k vrcholu legendéarni hory Rigi pobliz Luzernu.

V dalsi ¢asti uvadime texty vsech soutéznich tloh zadanych na 6. roc-
niku Evropské divéi matematické olympiady.
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1. soutézni den (7. 4. 2017)

Uloha 1
Necht ABCD je konvexni ¢tyfuhelnik, v némz |[X BAD| = [ BCD| =
= 90° a |[XABC| > |[XADC|. Necht @ a R jsou body postupné na
useckach BC a CD takové, ze pfimka QR protind primky AB a AD
postupné v bodech P a S a plati |PQ| = |RS|. Dokazte, ze stifed M
usecky BD, stted N tsecky QR a body A a C' lezi na spole¢né kruznici.
(Izrael)
Uloha 2
Urcete nejmensi kladné celé ¢islo k, pro které existuje obarveni klad-
nych celych ¢isel Z~¢ pomoci k barev, a funkci f: Z~g — Z~o s nésle-
dujicimi vlastnostmi:

(i) Pro vSechna kladn4 celd ¢éisla m,n stejné barvy plati f(m 4+ n) =
= f(m) + f(n).
(ii) Existuji kladn4 celd ¢éisla m, n takova, ze f(m+n) # f(m)+ f(n).

Pri obarvovdni mnoZiny Z~o pomoci k barev je kaZdé cislo obarveno
pravé jednou z téchto barev. V obou pripadech (i) a (i) kladnd celd c&isla
m,n nejsou nutné ruznd.

(Nizozemsko)

Uloha 3
V roviné je dano 2017 primek takovych, Ze zadné t¥i z nich nepro-
chézi jednim bodem. Hlemyzd Turbo se nachdzi v néjakém bodé prave
jedné z danych pfimek a zacina se pohybovat po téchto pfimkach podle
nasledujiciho pravidla: Pohybuje se po dané pfimce do doby, dokud nedo-
razi do pruseciku dvou danych pifimek. Od tohoto priisec¢iku pokracuje
v pohybu po jiné pfimce, pficemz se vyda doprava, nebo doleva, a to
st¥idavé v po sobé nasledujicich prusecicich pfimek. Smér mize ménit
jediné v prusecicich danych piimek. Existuje néjaka tsecka na nékteré
z danych pfimek, po které se pohybuje v obou smérech béhem své cesty?
(Madarsko)

2. soutéZni den (8. 4. 2017)
Uloha 4
Necht n > 1 je prirozené ¢&islo a necht ¢t < to < ... < £, jsou kladnéa
celd ¢isla. Ve skupiné ¢, + 1 lidi jsou hrany Sachové partie. Dva lidé
mohou sehrat partii nejvyse jednou. Dokazte, ze je mozné, aby platily
zaroven tyto dvé podminky:
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(i) Pocet her sehranjych kazdou osobou je roven nékterému z ¢isel
tito, .t

(ii) Pro kazdé i, 1 < i < n, existuje nékterd z osob, ktera sehraje pravé
t; her.

(Lucembursko)

Uloha 5

Necht n > 2 je pfirozené éislo. Uspofadand n-tice (a1,as,...,a,) ne
nutné ruznych kladnych celych ¢isel se nazve egmotickd, jestlize existuje
kladné celé ¢islo k takové, ze

(a1 +az)(az +az)----- (an-1+an)(an +a1) = 92k—1

a) Urcete vSechna pfirozend éisla n > 2, pro kterd existuje egmoticka
n-tice.

b) Dokazte, ze pro kazdé liché pfirozené cislo m existuje prirozené
¢islo n > 2 takové, ze m patfi do egmotické n-tice.

V levé strané rovnosti vyse je prdvé n ciniteli.
(Bosna a Hercegovina)
Uloha 6
Necht ABC' je ostrouhly trojahelnik, jehoz kazdé dvé strany maji
v osovych soumérnostech podle stran BC, C' A, AB ozna¢ime postupné
G1, Ga, G3 a O1, Oa, O3. Dokaite, Ze kruznice opsané trojuhelniktim
G1GQC, GngB, G2G3A, 01020, O103B, 020314 a ABC Hlaji spoleény
bod.
(Lucembursko)

Podrobnéjsi informace o letoSnim roc¢niku soutéze miizete najit na
oficidlnich strankach EGMO (https://www.egmo.org).

Dodejme jesté, ze nasledujici — 7. roénik EGMO se uskutecni pocat-
kem dubna 2018 v italské Florencii.

Podé&kovani

Vedeni ¢eského tymu si dovoluje touto cestou podékovat za tc¢innou
sponzorskou pomoc spojenou se zajisténim jednotného obleceni pro celé
Ceské druzstvo na 6. EGMO brnénské firmé NEOGENIA s. r. o.
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