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POKROKY MATEMATIKY, FYZIKY A ASTRONOMIE, ROCNIK XXVI (1981) CISLO 5

ZamySleni
nad bolzanovskymi vyro¢imi

Jaroslav Folta, Praha

Prolog

Letos 5. fijna vzpomindme dvoustého vyro¢i narozeni Bernarda Bolzana, prazZského
matematika, logika, filozofa a socidlniho myslitele. Zafazeni tohoto jubilea mezi svétova
kulturni vyroi UNESCO pfipoutd k Bolzanovi pozornost celého svéta. AvSak toto
vyroéi neni jedinym bolzanovskym vyroéim tohoto roku. Zbyvajici vyro¢i jsou dokladem
tragického osudu této bezesporu pozoruhodné osobnosti i jejiho dila.

1831 — Pfed 150 lety byla v podstaté napsédna hlavni matematicka dila, kter4 ziistala
v rukopise, aby teprve

1921  pred 60 lety zadala byt objevovana a

1931  pied 50 lety z&4asti zpfistuptiovana vefejnosti.

1851 Je to viak zaroveii 130 let od publikace Bolzanovych Paradoxi nekone¢na,
prakticky jediného dila, na které bylo bezprostiedné navazovano

1871 a 110 let od postupného objevovani Bolzanovych vysledkii z matematické
analyzy.!)

Nepopisujeme viechny peripetie Bolzanova Zivota,?) snaZime se jen odpovédét na
néktera prod, ktera nas napadaji pfi vy¢étu jeho leto$nich jubilei.

Bolzano, kterého pfi studiu na filozofii nakonec zaujala matematika natolik, Ze ji
vénoval po ukonceni filozofie jeSté jeden rok, kdy poslouchal pfednasky profesora
Gerstnera, vlastné publikuje své posledni matematické prace v roce 1817 ve svych

1y Prehledn& o matematickych vysledcich B. Bolzana srv. J. FOLTA, Zivot a védecké snahy Bernarda
Bolzana, in: V. JARNIK, Bolzano a zdklady matematické analyzy, Praha JCsMF 1981, str. 11—29.
Zde je také uvedena $irsi bibliografie k této problematice.

2) Na tomto misté nebudu opakovat zndma fakta; ¢tenai Pokrok® ma jesté v paméti dva ¢lanky
F. VESELEHO z 2. ro¢niku (1957) 119— 127, 234—243 a nadto v leto¥nim roce vychézi v novém a lite-
rarné velmi pivabném &eském piekladu M. Paviikcyvi Folzarcva cutcticgrafe: Ferrard Bolzano,
Viastni Zivotopis, Odeon 1981.
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36 letech a vytvotfil jich do té doby 3est;*) z nich posledni uZ nebyla publikovana v této
dobg, ale aZ v poslednim obdobi Bolzanova Zivota.*) A presto je uz pfi oslavach stych
narozenin v r. 1881 povaZovan za vyznamného matematika a Jednota Seskych matemati-
kt vydava Studnikav preklad jeho Ryze analytického ditkazu a v témZe roce O. Stolz
v obséhlej$im &lanku upozoriiuje na Bolzaniv vyznam svétovou vefejnost®).

Je paradoxem, Ze tento pieklad do Cestiny byl na dlouhou dobu jedinym Bolzanovym
matematickym dilem®) které bylo zpfistupnéno &eskému é&tendfi — a udélala to
Jednota v dobé, kdy kazdy na$ matematik znal némcinu stejné dobfe jako matefstinu.
Uvéazime-li, Ze ¢esky vysly uZ jen Paradoxy nekonelna, a to aZ v roce 1963 v pfekladu
0. Zicha, je to skutecn& velmi malo, co se ucinilo pro seznameni nasi §ir§i matematické
vefejnosti s Bolzanovym dilem. Jisté maji pravdu vSichni, kdo soudi, Ze Bolzanovo dilo
je vlastné pfekondno a dne$ni matematika stoji uZ tiplné jinde, na jinych zakladech, Ze
mnohé z toho, co fikal Bolzano, je mlhavé, Spatné€ srozumitelné, nepfesné. Ale studium
Bolzanova dila rozhodné ma co fici dneSnimu matematikovi. Neni bez divodu, Ze
dodnes je Bolzano znovu objevovan;’) je mozné s t&mito objevy nesouhlasit, polemizo-
vat, ale nelze jednoduse piejit fakt, Ze podobné prace nevznikly u nas, kde péstovani
matematické analyzy a topologie ma jiZ svou urcitou tradici.

Je to tim podivné&jsi, Ze to byli pravé Cesti matematici Petr, JaSek, Jarnik a Rychlik,
ktefi zacali objevovat ve dvacatych a tficatych letech v rukopisech pro svét zcela nezna-
mého Bolzana.

Ale pred sto lety byl zndm Bolzano jen ze svych ranych praci. V nich je v letech 1816 —
—17 publikovano pfesné vymezeni limity, spojitosti funkce, intervalu a infima; nékteré
z téchto pojmi se objevuji v Cauchyho Cours d’analyse v r. 1821 — v ucebnici, ktera se
stala zvratem ve vyvoji matematické analyzy, zahdjila aritmetizaci analyzy a obdobi
revize této oblasti matematiky.

Sedmdesata 1éta 19. stoleti byvaji povaZovana za zavér této etapy, a v této dobé je
také Bolzano docefiovan, a to vlastné uZ jen historicky. Je otdzka, zda jeho spisky

3) Reprint Bolzanovych ranych matematickych praci je zpfistupnén Ustavem &s. a svétovych
dgjin CSAV v ediéni fad? Acta historiae rerum naturalium necnon technicarum, Spec. Issue 12:
Bernard Bolzans, Early mathematical works. Sem jsou zafazeny spisy Betrachtungen iiber einige Gegen-
stinde der Elementargzometrie (1804); Beytrdge zu einer begriindeteren Darstellung der Mathematik
(1819); Der binomische Lehrsatz (1816); Rein analytischer Beweis... (1817) a Die drey Probleme der
Rectification, der Complanation und der Cubirung... (1817); Praha 1981, str. XXXII + 588.

4y Jde o praci Versuch einer objectiven Bzgriindung der Lehre von den drei Dimensionen des Raumes,
ktera vznikla asi r. 1815, ale byla vydina az 1843.

5) O. StoLz, B. Bilzanos Bzdeutung in der Geschichte der Infinitesimalrechnung, in: Mathematische
Annalen /8 (1881): 255—279.

6) Zmifnme se zde, Ze jedind Bolzanova prace vysla diive ¢esky. Jeho spisek O logice vydal v roce
1831 &asopis Krok, zatimco némecka verze ziistala dodnes v rukopise. Reprint &eské verze z Kroku
ptipravil v leto$nim roce Pamatnik narodniho pisemnictvi s ediéni poznamkou J. LouZiLA.

7) M4m zde na mysli napi. JOHNSONOVU préci Prelude to Dimension Theory. The Geometrical Inves-
tigation of Bernard Bolzano (Archive for history of Exact Science, Vol 17, Nr 3, 1977: 261—295);
nebo GRATAN GUINNESSOVU Gvahu o vztahu Bolzana a Cauchyho (Cesky preklad viz Pokroky /5
(1970): 133—137), ktera dala podnét k $iroké mezindrodni diskusi o tomto problému a samotného
autora vedla k napsani bezesporu zajimavé knihy The Development of the Foundations of Mathematical
Analysis from Euler to Riemann (MIT Press 1970).
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ovlivnily cely tento proces, i kdyZ zmin&ny Grattan-Guinness soudi — av3ak jen s velmi
slabou argumentaci — Ze Bolzanovy vysledky ovlivnily uz Cauchyho.®) Tato otazka asi
musi zistat zatim nerozhodnuta.

2.

Bolzano byl povaZovan za vyznamného matematika oviem aZ dlouho po své smrti.”)
I docenéni, provedené Georgem Cantorem, je nezbytné aZ posmrtné. Bolzano po roce
1817 dale badal v matematice. Ale zménila se jeho taktika. Zatimco v pfedmluvé k Ryze
analytickému ditkazu'®) ¥ika:

»»UZ v roce 1804 jsem doSel k zdvéru, Ze v 2ddné védé nelze zacit s vyddvdnim dokonalé
ucebnice, ale ddvat v jednotlivych pojedndnich poznat pojmy, které se odlisuji od ostatnich.
A kdyZ po mnohostranném provéfeni budou Cdsti verejnosti prijaty, teprve pak Ize myslet
na vypracovdni celého systému, nemélo by se to vsak dlouho odsouvat, aby to smrt ne-
DpFenechala jinym.*

Ve tficatych letech své nové matematické rukopisy nékolikrat rediguje a pfesto, Ze
n&které ma pfipraveny k tisku, otéli, protoZe zfejmé chce pfipravit k vydani sviij novy
pohled na matematiku ve své Grissenlehre.

Bolzano si uZ ve své matematické prvotiné dal zdsadni program své price v mate-
matice.'?)

Predevsim jsem si stanovil pravidlo, ¥e mne Zddnd ziejmost predpokladu nepriméje
k tomu, abych se citil zprostén povinnosti hledat pro néj ditkazy tak dlouho, dokud jisté
neuvidim, e nelze a pro¢ nelze poZadovat Zddny diikaz...

Je-li pravda, %e vSechny vyznamné, sprdvné a v dokonalém pofddku sestavené pFedstavy
Jjsou lépe pochopitelné ne?...zprehdzené a nesprdvné, pak je tieba se snafit rozvinout
vSechny matematické pravdy aZ k jejich poslednim zdkladiim.

A ve tficatych letech se snaZi podrobit tomuto programu celou budovu matematiky,
o jejiz architekturu se pokousi. Zatimco v prvnich pracich si ovéfil silu své matematické
invence na fe$eni zdkladnich matematickych problémi a souéasné si uvédomil nezbyt-

8) Ukazuje se v§ak, Ze toto obdobi stile zasluhuje badatelskou pozornost. Neddvno se objevila
napf. préce, kterd ukazuje, Ze Bolzano — Cauchyho kritérium konvergence — fazené do let 1817/1821
uzil jiz v roce 1812 Gauss ve svém ¢lanku o gamma funkci (srv.: A. Y. Kyparomosa, Kpartepuii cxo-
aamoctd Bonbuano—Komu B paGore I'aycca 1812 r., in: McTopaKO-MaTeMaTHYECKHE HCCIIEAOBAaHUS
23 (1978), 142n; A. P. JUSKEVIC upozoriiuje rovn&Z na obdobné snahy z doby pfed Bolzanem a Cau-
chym (J. A. de Cunha et les fondaments de I’analyse infinitésimales, in: Revue d’Histoire des Sciences...
26, 1973, No 1, str. 3—22), které se objevuji v Cunhové posmrtné (!) 1790 vydané (a 1811 do fran-
couzdtiny pieloZené) uebnici Principios Mathematicos.

9) Zemiel v Praze 18. 12. 1848. V posledni dob& diky antropologickému prizkumu Bolzanovych
kosternich pozistatki, provedenému mezi kvétnem a prosincem 1980 MUDr. EM. VLEKEM, DrSc.,
v souvislosti s ipravou Bolzanovy hrobky na Ol§anskych hibitovech, bylo v prosinci 1980 v dennim
tisku publikovaného né&kolik &lankd vénovanych Bolzanovu zdravi a habitu. [Pozn. red:. Viz téz
¢lanek E. VLEKA v tomto &isle.]

10y Rein analytischer Beweis... str. 26.

11, Betrachtungen. .. Vorrede.
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nost metodického zpfesnéni marematického vykladu, poznal pravdépodobné& zaroveii
problémy, které musi byt vyfeSeny, aby jeho pfedstava matematiky mohla byt dokonale
seviena.

Proto se vénuje nejprve metodologii vykladu védecké teorie — logice. V r. 1829 je do-
kon&ovdna &tyfsvazkova Wissenschaftslehre'? (vydana 1837) a saim tomuto dilu ptikladal
velkou zavaznost. BohuZel, snad velky rozsah, ale bezesporu jeho neobvyklad koncepce
logiky zptsobily, Ze ani toto dilo nemé&lo bezprostfedni ohlas.!®) V dalsim obdobi 1830 —
—35 se pokousi o teorii realnych &isel'#) a o néco pozdéji i o nové prepracovani své
analyzy.!®) Zaroveni pracuje na své nauce o &islech.!® Ale v poslednich &tyfech letech
svého Zivota se vénuje svym Paradoxiim nekoneéna (Lipsko 1851) a pfipravuje je snad
jako prvni z té€chto spiski uplné k vydani, jako by si byl védom nezbytnosti zalit pravé
od této problematiky nekoneénych mnoZin, aby se v teorii realnych ¢isel mél o co opfit;
pravdépodobné si uvédomoval vyznam této oblasti pro zéklady analyzy.!?)

Snad bychom mohli fici, Ze historicka posloupnost vzniku jednotlivych ¢asti Grossen-
lehre podporuje nasi domnénku logiky badatelského ziméru Bolzanova, a tedy pomahéa
vysvétlovat jeho subjektivni zabrany publikace. Bolzano tedy ,,myslel na vypracovani
celého systému‘’, jak si predsevzal v r. 1817, ale presto byl nucen tuto problematiku od-
sunout a pak spoléhat na jiné, Ze dokonéi jeho dilo (parafrazujeme-li jeho vyrok).
Ani v tomto ohledu nemél Bolzano §tésti. Ke konci Zivota se spolehl na syna svych pfatel

weiwr e

a svého Zaka Roberta Zimmermanna, ktery se sezndmil s nejdileZitéj$imi partiemi
Grossenlehre a pod Bolzanovym vedenim pracoval na nékterych otdzkach matematiky
i logiky. Pozdgéji sice Bolzano rozpoznal, Ze Zimmermann je malo pilny a vytrvaly a Ze
neodhadl dobfe ani jeho nadani pro matematiku; nicméné véfil, Ze se Robert Zimmer-

%314

mann — pozdéjsi profesor psychologie a estetiky — bude jes§té vyvijet tak, aby mohl
jeho koncepci matematiky dokoncit, a proto mu odkazal svou matematickou pozista-
lost.'®) Rukopisy odesly s Zimmermannem do Vidné& a zde z@staly nepoviimnuty az do
dvacatych let naseho stoleti.

12y V Jetonim roce je vydavana v ¢eském piekladu stru¢nd verze této knihy pod nazvem Veédo-
slovi. Pokus o zevrubny a prevdazné novy vyklad logiky se stalym zretelem k dfivéjsim zpracovatelim.
(Vybor). Praha, Academia 1981, 472 stran.

13y Srv.: K. BERKA, Bernard Bolzano — PpFedchidce moderni logiky, in: Déjiny véd a techniky /4,

1981, & 3.

14) Srv.: K. RYCHLIK, Teorie der reellen Zahlen im Bolzanos handschriftlichen Nachlasse. Praha
1962.

15) Srv.: [K. RYcHLIK, ed.], Functionenlehre, in: Spisy B. Bolzana, sv. I. Praha 1930. Pravé v této
praci je uvedena prosluld Bolzanova spojitd funkce nemajici v Zddném bodé& derivaci, vytvofena asi
dvacet let pred Weierstrassem, ktery ji uvedl na svych predndskach snad r. 1861; ale teprve du Bois
Reymond publikoval Weierstrassiv pfiklad v r. 1875. V Bolzanové pozustalosti byla nalezena
M. JASKEM aZ vr. 1921.

16y Srv.: [K. RYCHLIK, ed.), Zahlentheorie, in: Spisy B. Bolzana, sv. 2, Praha 1931.

17y Pochopitelng, Ze paralelnd pracoval i na partiich geometrickych, které mély napliiovat jeho
Raumlehre jez méla byt soulasti jeho Grossenlehre.

18y Srv.: E. WINTER, Robert Zimmermanns philosophische Propéddeutik und die Vorlagen aus der
Wissenschaftslehre Bernard Bolzanos, in: Sitzungsber. d. Osterr. Akad. d. Wiss., Bd. 299, 5. Abh.,
Wien 1975, str. 16.
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Doposud jsme vSak mluvili o Bolzanovi jako matematikovi. Ale pokladal se on sim
za matematika? Proditdme-li jeho vlastni Zivotopis, nevidime, Ze by svym matematickym
vysledkiim pfikladal pfili¥nou pozornost; jako by od posledni z jeho ranych matematic-
kych praci byl ovladnut pfedeviim problémy souvisejicimi s jeho spory s cirkevni
hierarchii.
® Bolzano se po absolvovani filozofie vénoval studiu teologie a potom se ucastnil
paraleln& konkursu na misto ugitele niZ§i matematiky na univerzit€ za nemocného Vydru
a na misto univerzitniho katechety nidboZenstvi, které bylo v té dobé zfizovano k tomu,

aby pomohlo paralyzovat myslenky osvicenstvi a francouzské revoluce, $ifici se mezi
studenty.

Bolzanovi byla pfisouzena role univerzitniho katechety, v ni se né€kolikrat dostal do
rozporu s uebni osnovou, protoZe pfednasel podle vlastnich pozndmek a nikoliv podle
Frintovy uebnice naboZenstvi. Frint jako zpovédnik cisafe mél znadny vliv, kterého
vyuzil, kdyZ se Bolzanova reakce dotkla jeho osoby. Bolzanovou povinnosti byly rovnéz
pravidelné nedélni promluvy k univerzitnim studentim. A zd4 se, Ze pravé obsah
té&chto promluv byl nejzdvaZné&j§im Bolzanovym prohieskem. Bolzano zcela ve shodé
se svymi povinnostmi se snaZil zd4nlivé racionalni argumentaci ve prospéch katolicismu,
cirkevnich dogmat a zvyklosti mnohdy i demagogicky plsobit na univerzitni mladez,
vyuZival pfi tom znalosti psychiky mladych lidi a snaZ%l se vytvofit pro n& uréity model
moralniho chovani. Soucasné v§ak do téchto exhort vkladal nesmirné mnoZstvi kritic-
kych poznamek k spoleCenskym problémim své doby, naznadoval pfitom moZna
vychodiska, ktera, a& niboZensky motivovana, nabyvala socialistickych rysd. ProtoZe
nemohl v té dob& poznat hloubéji zakonitosti spoleenského pohybu a byl ve svych
tvahich veden pouze uréitou humanitni vizi, obdobnou tivaham fady svych predchidcii
i soucasnikll, musel tak ulp&t na utopickém zakladg.

Bolzano kritizuje zaklady feudalniho statu, odsuzuje existenci rodové $lechty, vidi
nespravedlnost majetkové nerovnosti: chleba je sice hojnost nejvétsi, ale my nedovedeme
ho mezi sebou délit; mnozi hledaji zvldstni rozkosSe v tom, Ze si ho pFiviastiiuji vice neZli
spotFebovati mohou. Ze jim tak ¢initi dovoleno, proto trpi jini nedostatkem (1813). Je viak
zasadné ve svych promluvich proti tomu, aby se nespravnosti odstraiiovaly ,,pobufo-
vanim nerozumnych davi*.!®) Vysoce ocefiuje a spiSe preceiiuje faktor vychovny
a chce v tomto sméru pasobit k utvateni ,,Slechtictt ducha®, lidi, ktefi nepecuji pouze
a vyhradné o sebe, nevztahuji vie jen na sviij prospéch, %iji a piisobt i pro blaho jinych...,
nemysli na disledky, které bude mit $tésti & nestésti celku téf pro né samé. Uvahami
podobného charakteru si ziskal velkou pozornost studentd, ktefi jeho pfednasky zapi-
sovali a pfes pocateéni odpor je i horlivé nav§tévovali, takZe pfednasky musely byt
pfeneseny z posluchdrny do kostela sv. Salvétora.

A ke konci svych kazéni v r. 1817 hovofi o tom, co je mu vytykano: Ze jsem v mnohém

vevr

nespokojen s nynéjsim stavem véci, s vlddnoucim minénim, mravy a obydeji svych bliznich,

19) Teprve mnohem pozd&ji (1838) pripousti moZnost branného odporu proti nespravedlivé
vrchnosti.
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Ze blouznim o jinych domnéle lepsich pomérech svétovych, Ze si preji, aby se nékdy skutkem
staly a doufdm pry, Ze se tak stane. Zpozorovali, Ze pry vzbuzuji... nespokojenost s pFi-
tomnosti a touhu po budoucnosti lepsi, Ze vds povzbuzuji, abyste pracovali k tomu, aby na-
desla znendhla tato lep$i budoucnost. ..

Uvédomme si, Ze podobné vyroky se projevuji po nastupu Metternicha (1809), po
videriském kongresu (1814), ktery proti osvicenstvi znovu pozvedl restauraci fimského
katolicismu a pfed zndmou karlovarskou schlizkou ministri némeckého Bundu (1819),
ktera pfijala pod Metternichovym vedenim zasadni opatfeni proti burZoazni opozici.
Bolzano v podstaté od r. 1816 nema klidu a na podatku r. 1820 je mu doruceno rozhod-
nuti o penzionovani a zakazu prednaset. A azZ do r. 1825 je — pfestoZe Zije vétSinou
mimo Prahu?®) — neustale teréem utoki cirkevni administrativy. Dobrovského zasah
v roce 1825 pfispél k ukondeni ,,Bolzanova procesu‘, takZe Bolzano se mohl uZ v podsta-
té vénovat jen své praci.

Zda se vSak, Ze toto mnohaleté soustiedéni na otazky obhajoby vlastnich nabo-
Zenskych a etickych ndzorli a bezesporu i vliv jeho stoupenct nutily Bolzana k pokra-
¢ovani sporu a cirkvi. Béhem desetileti 1827 — 1837 vydavé vedle svého Zivotopisu deset
spist pfevaZné teologického charakteru. Ve svém Zivotopise z prvni poloviny tficatych
let fika: Myslim, Ze kdybych chtél za nékolik let vydat napriklad spisy Cisté matematického
obsahu, nemusely by byt jejich vyddni ¢inény pFekdZky. Nemohu vSak rozumné olekdvat,
Ze se doZiji toho, aby mi bylo povoleno také vyddni spisii spadajicich do oboru ndboZenstuvi.
Presto se Bolzano soustfeduje, tfebaZze konspirativné a anonymné, pravé na vydavani
téchto spisti, které z hlediska vyznamu jeho osobnosti mély nejvice pomijivy charakter,
a matematiku ponechava na pozdé&jsi dobu.

V soucasnosti vime, Ze hlavni viha Bolzanova dila byla v jeho koncepci matematiky
a v jeho matematickych a logickych vysledcich. AvSak zda se, Ze tuto vahu nedovedl
rozpoznat ani sim Bolzano. Rozhodné ji postradali jeho soucasnici. Ani praZ§ti mate-
matici nedovedli reagovat na jeho rané matematické price a je otdzka, do jaké miry
chapali Bolzanovu Gréssenlehre Slivka ze Slivic a Robert Zimmermann, jedni z mala,
ktefi Cetli toto dilo.

Zavaznost historie je i v tom, Ze se snaZi kritickym pohledem, nezavislym na subjektiv-
nim nazoru ¢i pfani soucasniki, nalézt t€zi§t€ vyznamu osobnosti a naznadit souvislosti,
které pfispivaly k jeho formovani i rozpoznani.

Epilog

Bolzano umira v revoluénim roce 1848. I kdyZ v zavé€ru svého Zivota uZ neporozumél
kvasu, ke kterému pfed timto rokem dochazelo, stal se symbolem odporu proti rakouské
Vidni, proti reakénim kruhiim cirkve a statu. Proto se ho dovolavali radikalni demokraté.
Jeho socialné utopické myslenky, které uspofadal a sepsal v roce 1831 do rukopisu

20y Od r. 1823 do r. 1842 pak Zije zejména na panstvi manZeld Hoffmannovych v Téhobuzi
u Pacova, kde se mu — jak se shoduji jeho ptatelé — dostalo nejvétsi péce, kde mél dostate¢ny klid
k praci, nezbytny pfi jeho od détstvi velmi chatrném zdravi.
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O nejlepsim stdté neboli Myslenky kohosi, jenZ lidstvo miloval, o nejucelnéjsim zarizeni
spolecnosti obéanské*,! ) kolovaly mezi jeho pfateli v nékolika opisech a staly se opo ou
i rodicimu se d&lnickému hnuti, podobné& jako Saint Simonovy Uvahy o reorganizaci
evropské spoleénosti (1814) nebo E. Cabetova Cesta do Ikdrie (1842). Uvedme si nékteré

Z nich:

xr

Ze plnd rovnost majetku ve stdté neni véc ani moZnd ani Zddouci to predem pripustim. ..
Zhoubnym zFizenim, jehoZ by se podle mého nikde trpét nemélo, jest zFizeni takové, %e
DpFipousti, aby majetek jednotlivcit vyrostl na prilis velkou vysi... Bohatstvi takové ne-
miife toti vzniknout, ne¥ kdy# zchudnou jini... Ci neni ten, kdo mife rozdati tisicim...,
u# jen proto, %e tolik md, ¢lovék velmi nebezpecny stdtu, acli neni pritom zcela osvédéenych
zdsad mravnich... NemiiZe prosté tim, ¥e tomu dd a tomu néco pFislibi ze svého nadbytku,
miti vliv na villi mnoha obcanil, ddvati ji smér, jaky se mu zIibl, jakého mu nékdy potiebi?. ..

Rozumny stdt 2ddd nikoliv jen této majetkové ,,rovnosti*, 2ddd si vSak také, a to mnohem
bezohlednéji, zruseni vSech vysad dédicnych a bFemen.

Upometite tisickrdte syna velikého muZe na zdsluhy otcovy, naznadte mu tisickrdte, e
doufdte, Ze i on si stejné povede! Jenom — neméjte to za skutelnost. Jen mu neddvejte
v ni¢em pFednostl, jen mu neddvejte niceho, feho si zasluhuje teprv ten kdo podal presvéd-
¢ivé dikazy svych znamenitych vlastnosti. Jen mu neddvejte ani vétsich prijmii ani netrpte,
aby mél vétsi vliv a vétsi vdhu jeho hlas a pFimluva ne# kohokoli jiného, kdo mimo ten sviij
5>snizky** piwod jest jinak ve stejnych pomérech! Zejména viak netrpte, aby kdokoliv
Jakkoliv u? ,,nizkého* jest pivodu mél uzavieny cesty k vzdéldni a tim i cesty k rozmanitym
hodnostem a ufadum, acli jenom touZi po takovém vyS§im vzdéldni, a kdy? jeho ulitelé
dosvéddt, Ze md k tomu naddni!

v vewve

Véc néjakd bud jenom tehdy prohldSena za majetek soukromy..., je-li prospésnéjs
celku, aby pfFiznal jednotlivci toto prdvo vlastnické, ne aby mu je odeprel.

Co nabyvd ceny jenom tim, Ze je to vzdcné, nehodi se proto za majetek jednotlivce a bud
tudi? vidy majetkem stdtu (obce)...

Prdvo vlastnické... miZe za ¢as zménou pomérii zase zaniknout.

Je-li éeho treba..., miZe to stdt vyvlastnit v prospéch jiného s uhradou majiteli. Je také
tFeba, aby byly uzavfeny kupni ceny, ale také vyse mzdy a odmén za prdci, at ji kond
Jednotlivec pro vefFejnost nebo ve slufbé soukromé.

Je-li pfedmét, jeho? vlastnictvi si nékdo preje, majetek verejny a ten, kdo si ho #ddd,
nemd niceho, ceho by mohl postrddat a zac by si jej mohl koupit, tu pfiznd se mu véc ta do
vlastnictvi zcela bezplatné, pokud ovSem neni nikdo, kdo by ji vic potieboval.

Kdo obétuje ¢as sviij prdci vénované predevSim vefejnosti — stdtu nebo obci — napf.
u? také tim, e nabyvd védomosti, jimif muZe byti ufiteénym spoluobéanim, zasluhuje,

2 1) Na spisu Bolzano udajné je$té pozdéji pracoval aZz do &tyficatych let. Jak ukazal JASEK, pozdé&;jsi
doplitky nebyly podstatné. Na své vydani si viak spis sto let potkal. V r. 1932 ho ve 3. svazku Spisi
B. Bolzana némecky vydal A. KowaLewskI. Pro leto¥ni rok je pfipraveno daldi &eské vydani tohoto
spisu v nakladatelstvi Mlad4 fronta, stejn& jako nakladatelstvi Svoboda pfipravilo vybor z Bolzano-
vych filozofickych spisi.
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aby byl opatren na tu dobu vsemi prostfedky, jichZ by si opatfil, kdyby stejnou prdci...
vénoval jen pro sebe.

Uvédomime-li si, Ze teprve v roce 1848 — tedy po vice nez 15 letech — zrusil v Ra-
kousku sném robotu, Ze v Bolzanové dobé byly feudalni vysady nedotknutelné, Ze formy
vykofistovani, jichZ byl v té dobé svédkem, byly nepiedstavitelné, dovedeme ocenit,
Ze a¢ neznal podstatu obrovskych nerovnosti ve spoleénosti a nemohl asi dovést vy-
mezit prostfedky, které by tyto nerovnosti zamezily, snaZil se postihnout tyto spole-
Censké problémy a formulovat alesponi kodex hlavnich zdkont, které by jim mély Eelit.
Tim se zafadil mezi pronikavé socialni myslitele své doby.

Piesto prese vSecko hlavni vaha Bolzanova védeckého vyznamu tkvi v jeho matema-
matickém dile, které stile Cekd na své uplné zhodnoceni a zafazeni do vyvojového
proudu matematiky v 19. stoleti. A zde by méli nasi matematici navazat na dobrou
tradici generace mezivaleéné, které se podafilo zEasti poodhalit velikost Bolzanova ma-
tematického dila.

Bernard Bolzano a teorie dimenze

Petr Simon, Praha

PiSeme rok 1981. Teorie dimenze je rozvinutou teorii, bez které si nelze predstavit
Zadnou ucebnici obecné topologie. Otevieme-li namatkou n€kterou z nich, mizeme &ist:

Definice. Bud X topologicky prostor. Mala induktivni dimenze ind X prostoru X je
zavedena nésledujicim predpisem:

ind X = —1 tehdy a jen tehdy, kdyZ X = (;

ind X £ n tehdy a jen tehdy, kdyZ pro kazdy bod xe X a pro kazdé okoli
U bodu x existuje oteviené okoli V tak,Ze xe V < U aind bdV <
<n-—1(zde bdV = VN X — V = hranice mnoziny V);

ind X= »n tehdy a jen tehdy, kdyZ ind X < n a neni pravda, Ze ind X <

=n—-1
ind X = + o0 tehdy a jen tehdy, kdyZ nerovnost ind X < n neplati pro Zadné
n=-1,0,1,....

Dodteme se rovnéz, Ze mala induktivni dimenze se nazyva téz Mengerovou-Urysono-
vou dimenzi s odkazy na Urysonovu praci z roku 1922 a Mengerovu z roku 1923
([6], [4]. Ma-li kniha, kterou &teme, trochu historickych poznamek, zpravidla se autor
neopomene zminit, Ze induktivni definici dimenze naznacil uz Poincaré v roce 1912
a jinou induktivni definici (takzvané velké induktivni dimenze) dal Brouwer 1913

([s1. [2D-
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