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MATEMATICKO-FYZIKALNY CASOPIS SAV, 11, 4, 1961

TRANSFORMACIA JACOBIHO TRANSCENDENT
DRUHEHO DRUHU NA TVAR S REALNYM
ARGUMENTOM

JAN CHRAPAN, Bratislava

Podla Jacobiho definicie [1. str. 96, resp. 2, str. 150]
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znamenaji Jacobiho thétatunkcie (I, str. 71, resp. 2, str. 138} argumentu v = T

.t

parametra T = i —— a hodnoty K; K’ st konStanty periody Jacobiho eliptickych

funkcii (plné eliptické integraly prvého typu) [2, str. 142]. Argument v a modul &
funkcii (1). (2) mozu byt Tubovolné Cisla. Funkcie (1) a (2) st Jacobiho transcen-
denty druhého druhu (dzétafunkcie).



Druhé logaritmické derivacie funkeii (3) [2, str. 142]
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upravme substiticiami [2, str. 142--144, resp. 3. str. 289, 6.190]
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kde E znamena uplny elipticky integral druhého typu. na tvar [3. str. 423].
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potom na zaklade definiénycih vztahov (1) a (2) po Gprave dostaneme
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Integrovanim relacii (5) vychadza
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Zivi k)= — »I% U+ k’zflldz (¢ k)de.
0
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vo vztahoch (6) imaginarny, pomocou Jacobiho imaginarnej transformacic
[2. str. 149] bude
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\a zaklade vztahov [3. str. 124 —126]
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prepiSme relacie (7) do tvaru
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Z rovnic (6) pre realne hodnoty argumentu x a komplementarny modul k'
vyplyva
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Dosadenim 7 rovnosti (9) do vztahov (8) mame vysledky
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7 ktorych vzhladom na Legendreovu relaciu [2, str. 129]

o]
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vychadzaji transformaéné vztahy Jacobiho transcendent druhého druhu {(1); (2);

na tvar s realnym argumentom
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Pomocou vztahu (11) mozno rovaice (10a) a (10¢) prepisat do iednoduchého nvaru

Z[)(i/x:/\): _'i‘{zz{zll\',)J_ /I\ f
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Zolink) = —"i{'/:()(z; A+ , ’Tf:\ f

ktory je analogicky s tvarom rovnic (10b) a {104d).

Zhrnutic:

Podla Jacobiho definicie (1) sa v praci uvazuja funkcie (2). ktoré spolu s funkcou (1)
st Jacobiho transcendenty druhého druhu (dzétafunkcic). Upravou druhyveh loga-
ritmickych derivacii [2, str. 142] Jacobiho thétafunkcii (3) odvodené relacie (3)
integrovanim déavaju vzahy (6). z ktorycn na zaklade Jacobiho imaginarnej trans-
formacie [2, str. 149] vychadzaji rovnosti (7). Upravou integrilnych virazov v row-
nostiach (7) formuiované vztahy (8), vzhladom na rovnosti(9). po pouZiti Legendicove)
relacic 2, str. 129] poskytuju transformacné vztahy (10), resp. (12) Jacobiho arans-
cendent druhého druhu na tvar s redlnym argumentom.
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NMPEOBPA3ZOBAHUWE TPAHCUEHAEHTHbBIX ®YHKLIIT
AKObBU BTOPOTO POAA B BUJiI C BEUECTBEHHbBIM APIYMEHTOM

Au Xpanat

Pestonte

ITo onpenenctnio SIkobu (1) B padore paceMarpuBatores (py i (2), KOTophIe ByeCie ¢ §y Hn-
rueit (1) aBasioTcs TPAHCUEHIMEHTHBIMU By HKUMsSAT SIkOOH BTOpOro poia Cisera-gyusit), [pe-
0OPA30BAMMEM BTODBIX JIOrapuPMHUecKix npou3soanbix [2, ¢tp. 1421 vora-(hy Hrumii koo (3)
HAWACHHDBIE COOTHOLLEHHS (5) MHTErpMPOBAHUEM AAIOT COTHOLLENHS (0), H3 KOTFOPHIX HL OCHOBC
MHUMOro npeobpazosanus Axobu [2, crp. 149] nonyuaiotest ypasuenwsi (7). T1peodpasosaniic v
UHTErPAIbHBIX Bbipaxennii B ypaBHeHnsx (7) HopmyaupoBaibl cOOTHOUICHHS (8). U3 KOTOPHIN
KCRONb3Yst PABCHCTBO (9) ¥ NPpUMEHUB COOTHOIWEHHE JlewaHapa [2, crp. 129] no.yyHaro1es cooTHO-
weHus Tpanchopmannu (10) 1 (12) TpaHcieHASHTHBIX GYHKUHI SROOH BTOPOIO po1a 8 BH1 ¢ Be-
HICCTBCHHBIM  APTYMEHTOM.

248



TRANSFORMATION DES JACOBISCHEN TRANSZENDENTEN
ZWEHITEFR GATTUNG AUFEF DIE FORM MIT REALEM ARGUMENT

Jan Chrapan
Zusammenfassung

Nach der Jacobischen Definition (1) werden in der Arbceit die Funktionen (2) betrachtet. dic
susaminen mit der Funktion (1) Jacobische Transzendenten zweiter Gattung sind (Zeta-Funktionen).
Dic durch Anordnung der zweiten logaritmischen Derivationen [2, S. 142] der Jacobischen Theta-
lunktionen (3) abgeleiteten Relationen (5) ergeben durch Integrierung die Beziehungen (6). aus
denen auf Grund der Jacobischen imaginidren Transformationen 2, S. 149] identititen (7) entstehen.
Durch Anordonung der Integralausdriicice in den Identitdten (7) formulierten Beziehungen (8). mit
Riicksicht aut die [dentititen (9) nach Anwendung der Legendre-Relation [2. S, 129], ergeben dic
IransCormationsbezichungen (10). resp. (i2) den Jacobischen Transzendenten zweiter Gattung auf
dic Form mit realem Argument.
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