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0 SPOLOCNOM RIESENI DVOCH DIOFANTICKYCH ROVNIC

PAVEL BARTOS, Bratislava

Je zndme (pozri [1]), Ze diofantickd rovnica
1 1 1
(1) —F+ =+ ...+ —=1
r1 X2 X

mé pre kazdé prirodzené &islo » koneéne mnoho (aspoii jedno) rieSeni v pri-
rodzenych éislach. Pre » =1 a 2 st dal§ie Gvahy trividlne, preto budeme
predpokladat » = 3.

Extrémnym rieSenim rovnice (1) nazyvame nasledujtce rieenie:
Xy = g, i=1,2,...,n——l, .’En=06n—1,
kde &isla o; st dané rekurentnym vztahom
(2) =2, gyguau=oa...u+1, 1=12,...,n

RieSenie (2) sa nazyva extrémnym vzhladom na jeho dve nasledujtce
vlastnosti:

a)r < a2 < ...<Zn;

b) ak z; < 2, < ... < , je inym rieSenim rovnice (1), potom z, < z, (pozri [1],
veta 3).

Veta. Exirémne rieSenie rovnice (1) je rieSenim aj diofantickej rovnice

(3) 2 +af +afal 4 ... +alel 2l = ms .. 2pa(ea + 1)
Doékaz. Podla (2) mdme dokézat, Ze
(4) 24+ o +adad .. el ok = ... 0p

Budeme to dokazovat indukciou. Lahko sa mozno presveddit, Ze (4) plati
pre n = 3. Nech (4) je splnené pre uréité n, potom

2 2.2 2 2
24+ a2+l ..+ dad .ol Faden .. ol 0k = ... ap
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2.2 2 2
T+ ooy ... 0 g0 = Az ... oglonds ... dn + 1) = a1z ... dnotp1,
Cize (4) je splnené aj pre n + 1. Tym je d6ékaz ukondeny.

Pozndmka. Zrejme nie kazdé rieSenie rovnice (1) je stidasne rieSenim
rovnice (3). Napriklad
1 1 1 1
-4+ -+-4+—=1,
2 4 5 20

ale Tahko sa mozno presvedgit, Ze §tvorica (2, 4, 5, 20) nie je rieSenim rovnice (3)
prin = 4.
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ON A COMMON SOLUTION OF TWO DIOPHANTINE EQUATIONS
Pavel Bartos
Summary

In the paper it is proved that the so called solution of the lens equation is also a solution
of another special Diophantine equation.
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