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Zjednoduseni ‘Lejeune-Dirichletova postupu pti
odvozeni vzorci pro pocet trid kvadratickych

forem zaporného diskriminantu.
-8dili M. Lerch.

Bud — 4 libovolny zéporny diskriminant, t. j. 4 celistvé

kladné éfislo tvaru 4% + 3 neb 4%, a Legendreovské znaménko
v Kroneckerové dpravé
— 4
(=)

jez znati nullu, maji-li &sla o a m spoleéného d8litele > 1,
ddle pro m — 2%, n liché :

—d\_(2V(—4
)= )
pii demZ pro lichd 4, n a rozklady 4 — D'4’, n = n'n"" plati
— AD\_(— A\ (D\ [—A\_[(—a\(—4
( n )—( n )(—1;—)’ (n‘n“)—— n' )( n" )
a zdkon reciprocity
n |~ \4)
Pfi tom dale bud vzpomenuto zskladnich viastnost
— > 0)
(m—!-lcd)_( m )’ m=0,k=0;

( — )=—~(" A>, 0 <m< ),

4d—m m

4-1/__
> ( A):O.

28
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Definice symbolu pro zdporné jmenovatele, kterd spolivd

v rovnici
—d\_(—4
m |- \—m)’

je pro ndsledujici Gvahy bez vyznamu.
Pfi oznaleni Cl! (— 4) poétu tifd kvadratickych forem
kladnych a prvotnich typu
ax® + bxy + cy®* & (a, b, ¢)
8 danym diskriminantem — 4 — 0% — 4ac zni zékladni vy-
sledek Dirichletiv*)

_z\/Z *f—4d)1
Cli=a= 27 }é;(T)T’ M

8 vyznamem litery =
1=2 pro 4> 4,
t—=4 , 4=4,
t=6 , 4=3.

Vyjédfeni fady (1) v zakonfeném tvaru a odvozenf vSech
vzorcli, jeZz podal Dirichlet pro riizné tvary diskriminantu, véno-
vény jsou nédsledujici fidky.

Radu
P:E‘(—A) L

' h h
povaZovati lze za limitu soultu
md [ __
=2 (T")/i
pro nekoneén& rostoucf m. Substituci
h=v+kd v=1,2,...4; 1=0,1,2,...m—1)
mime nejprve '

5%)=(57) '%“=(“_;f;y;’

°) Srov. téZ Rozpravy Ces. Akad., roénik VIL. &islo 5, str. 21, 29 a 40.
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Ad—1/_ m—1
)8
v 4 y= v

gtk
Vlozime-li sem 4 — » za v, reprodukuji se ¢leny, a po-
névadz
—d\_ (—4
(A — v) — P
vyjde settenim obou tvari

A4-1 m—1 m

— 43\ 1 1 1

QP — > > .
f % ( v )‘A( + 1 VY p)’

k=0 ?¥ . =1 Yo
a Tk 4

tu pak jest dle elementdrniho vzorce
m—1 1 m 1
= U 3 —
m (2t Ea)

vnitini soufet konvergentnim vyrazem pro m — o a jeho
hodnota

. = 1
% colg xm =1 z —
g o= mg?i k=-mZ% + k m=x

v
7 colg i
tim vychdzi vzorec
24p 41 (— 4

—_— = X

7

)wm% @)

r—1

aneb vzhledem k (1) t. j.
27
P=—Cl(—4
Vi (— )

4—1
— A4 1 __4\/2 .
jejz po mém védomi prvni podal V. A. Lebesgue*), a jenz plati
pro vefkery ziporné diskriminanty.

Z tohoto vzorce vychdzeje podal jsem**) r. 1898 alge-
braické odvozeni elementdrnich vzorci Dirichletovych, jez plati

*) Journal de mathém. pures et appl. t. 15 (1e série) 1850.
**) 1. c. str. 40 a n4sl.
28*
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pro t. zv. diskriminanty zdkladni neb hlavni, t.j. takové, které
nemaji forem imprimitivnich, takZe tu je o prosto kvadratickych
déliteld lichych, a v piipadé sudého 4 je toto &fslo tvaru

4 (4k 4 1) neb 8 (4% + 1).

K témuz cfli lze dospéti znaénd jednodusiim apparitem
formalnim, jak nyni ukdZeme. ‘

Pro hlavni diskriminanty plati vztahy, jeZ v podstaté po-
chdzeji od Gausse

A-1/__ Qvhni . -
21( y")e 7 :( hA)in, b~ 0. 3)
V= \
Déle jest
R 2ai
cotg §v+1, E=¢ 4,
& 1épe
cotg =% =2i gfi ;— 4 (@)

Podle toho 1ze rovnici (2*) psdti
2 . A——l —_ d‘) 51, .
_z‘Cl(_d)—'—V—-v—l( ” §"—1' (2)

a pravé strana se snadno urdi, uZzije-li se interpolaéniho vzorce
Lagrangeova

P _ % P (zv)
f@ =1 /(@) (2 —av)’

f@)=@—uz)@—2)...&— ),

v ném# o (xr) znadi polynom stupnd n — 1.

Klademe-li zde f (x) == x4 — 1, a za ¢ (z) polynom
A—1__ 4 .
0w =2 (=%)=, @
. . v=1 4 . )
vyjde vzhledem k rovnici (3), kterou lze psdti -

ey =(57)iva
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vzorec:

;1(‘“”4

Qo= — 12 Jer o,
t. j. .
1 a-1{_ 4 e —ﬂ
C@=Nz =N 2 (Sd)Es =7 ®

Z tohoto vztahu vychdzi derivovdnim na mists z =1

Q(I)_V':A S (-hd> &v

1— &
tedy dle (29) |
a—1/_ '
‘.< ”)w_—_—d.icl(—d), 6)
v—1] v

hlavni vzorec v Kroneckerové tpravé theorie D1r1chletovy,
plati pro veskery zdporné diskriminanty hlavni.

Tento posledni vzorec moZno™ psati

2(“4)9%(1):——?—05(—4), )

n=1 v 4

kde R (z) zna¥f periodickou funkei ® — [r], nejmensi kladny
zbytek velitiny x.

)

Vlozime-li sem za » libovolnou tdplnou soustavu zbytki
0,0y -+ - 04 modulu 4, aviak slozenou z kladnych ¢&fsel, ob-
drzime soutet (b) ve tvaru

4/ A (01/ )
2( )SR —1.
1 ov A
Toho uZijeme kladouce pro sloZeny diskriminant
—d=—4.D, :
kde — 4‘ a D jsou hlavni diskriminanty patrné nesoudélné
prvni zdporny, druhy kladny, za &sla » soustavu Cisel
v=ed +pD («=1,2,...D; p=1,2,...4).
- Tim vznikne

2
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a ponévadz o diskriminantech platf

— A'\_(D
(57)=()
—d\_[— 4\ (D
(57)=0) (@)
L W A
*(a)=(5+%)
a tedy nachdzime vztah*) (zvl4Stni p¥ipad je§té obecnsjifho)

D\ (— 4 o B\ __
H2)(F) (5 2)=-am o
pii temZ psdno samoziejmé ¢ — 2, jeito zde diskriminant jest
absolutné vétsi nez 4 a vynechdna ldirka u #; summaéni pod-
minky jako vySe znéj

Dile

O<a<D
O<p<d.

Zavedeme-li hodnotu
o py_ o B o B
5’*(“5+7)—f+7*E(f+7)’
odpadne &4st prvnf
p(D\4(—a\(e , BY_2(D ‘1(——A>ﬁ_
?(7)12( B )(7)“+7)—.2(7)% F)a="°

ndsledkem vztahi

a zbude rovnice **)
(PN (= AN (& L BN —
.fp(a)( . )E(D+4)_cz< ap), (8

*) Mémoires présentés par divers savants 4 I’Académie des Sciences
de I'Institut national de France, T, XXXIIl., n® 2 (ptedloZeno v zafi 1899),
str. 40, vzorec (15). Téz Acta mathematica, T. 29, str. 373, vzorec (16).
**) 1. c. str. 41.

-
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kterou nyni ptretvofime tim, Ze u vnitfnim souttu
‘— 4\ (D o /]
22057 (€)#(5+5)

podrzime Eleny « =1, 2,...[2], a v ostatnich pifeme D —
za «; jelikoz

(DD._a): %),
mdme
Cl (— 4D) = z (:—p—d> ( )E(%+~g—)
D ()
+‘;{: ___) %J(%)L(l-}-—_%).
Cisla

@ B B o
(54 #(t+4-3)
maji hodnoty O neb 1; nullové tleny vynechdme, a od nully
riznou hodnotu podd prvni vyraz pfi

o . o
takZe prvni agregdt na pravé strané (c) zni
zo] /Dy _(— 4
2 (=12
a=1( “) ( A )’
ad
f>d4="T]

piSeme-li zde § — A — », obdrii tento vyraz tvar
o d
]

1 5 |
_[22”](_11) 2 & (@
1 ® Jy=1\ "%
V druhém soudtu na pravé strané (c¢) jsou ¢leny od nully

riizné pro

A
8>,
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soutet ten zni tedy

HokyY

ad
8 > -
a uZije-li se rovnice
—ﬂ_
obdrZime jej ve tvaru
wd

 _(D\T [—4
-3(%)z, (i‘ﬁ‘)’
t. j. soudet ten splyvd s prvnim (d).
Méme tedy vztah *)

[55]
Sl sacm

==\ h=—1

a podobnym zpiisobem bychom vyvinuli

[:]( b )[,ﬁl](‘/?) Loaeap,  ©

providdéjice seéitini v opatném pofadku.

Tyto vzorce jevi se tedy jako bezprostfedni dusledek
zékladni rovnice (6); pti dfivejsich piilezitostech jsme jejich
bezprostiedni pramen, t. j. rovnici (7) odvodili prostfedky ana-
lytickymi rdznymi zptsoby.

Obratme se jesté ke vzorci ()

2(:1)—4) ?R(—E—):V—— 2 01 (— &)

Je-li A liché, probihaji kladnd isla 2 opét dplnou sou-
stavu zbytkd mod. A, a bude tedy

z(g—f)m(g}) ——IO‘Z(;—AA) -

*) L c. str. 42,, vzorec (17) 'a (18).
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¢ili
a—1(—A 29\ " [2)2 .. :
(@) = (7)%(7)—“(7)70‘(* 4.

1
Pro 2y << A jest

R (—2}) :%l, (v =12, [—g—])

apro 2v» > A , e
20\ _ 2 e A
(33 ([

tedy zni posledni rovnice

YT e

2

Druhy &len substitucf » — 4 — u pfejde na

Y
AN

prvni m4 hodnotu — 2. -2? Cl (— A), takze jeho pfevedenim na

pravou stranu vznikd

zal /4 2\\ 2
e Y PR
Rovnice ta plati také pro sudd A. V tom pifpadé A= 4n

a soulet (6) lze psati

s:z(“—‘ié)a, (=135, .40 — 1)
A

Roz§tépme Eleny v 4 < 2n a4V 4>2n, pro néz kladme
2n 42 za-:

s:z( )z+2(2 +l)(2n+l) @ <20,

Zde je bud A = 4D, D lichy. dlsknmmant, aneb
A=28D, 84";



v prvnim pifpads

i) = ) (£) = - (%) == (3%,

—4\ ( —8\(D\__ (8D\__ A
zn+z)_ 4D + 4 1)" z)"‘“(T)
a podobné v piipadé tietim, takZe vidy
_—4\__ (=4
(2n+ FY A WA
a posledni rovnice bude zniti

S—_—.—z("TA).m;

aviak
S=—4n.% Cl(— 4),
tedy

s (——A): 2.2 Cl(— &),
a4 A T
L < =
2
t. j. rovnice (10) pro sudd A.
) Rovnice (10) plati tedy pro veskery hlavni diskriminanty,
sudé jako liché.
Rovnice (9% v pifpadé 4 = 4 podd

1 (zr] /D
5 Cl(—40)="> (7) (11)

déle proyA = 8, piSeme-li & za(%),
1 D]  [sD]

5 Cl(—8D)= 2 & + 2 &;

1 1

pro klédné diskriminanty D vSak jest

[:D]
S & = O,
1
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tedy ‘po odeéteni tohoto vyrazu zbyvd
[8 ] [%DJ D
—CZ (—8D)= ¥ (—) 5 (7) 12)
[2

! 2p]+
V rovnicich (11) a (12) znaéf D kladny lichy diskriminant
hlavni.

Pro diskriminanty tvaru — 8[\ podd ndm rtovnice (9')
volbou D = 8:

1 5 .
~pacu=bd. B, =39
1

1

v pravo tvoii prvni soulet 4stku druhého, takze po redukei
vznikne

= cz(—- 8A)__[§](
(5 4]+

pfi temZz — A je lichy hlavni diskriminant.

4), (13)

UvaZujme nyni formy typu
az® + 2bxy + cy®, (a, 26, c),
jaké predpokldda theorie Gaussova a Dirichletova; &islo b2 — ac
Sluje determinant; je-li tento ziporny — », omezime se na

formy kladné a primitivni; pocet tifd determinantu-n zname-
ndme h.

Je-li » = A tvaru 4z + 3, existuji formy nevlastné primi-
tivni (2a, 2b, 2c), jichz determinant — A —= b* — 4ac je diskri-
minant primitivni formy (a, b, ¢); znamendme-li A’ potet Gaus-
sovych tfid nevlastné primitivnich, mame dle (10), jeito pro

liché A plati
—A\_(»
(57)=(5)
vzorec

(2 — (_i—)) W= [%EAJ(Z’L), A=3 (mod 4). (10°)

1 4>3
Ostatni primitivni formy determinantu — A4
(a, 25, ¢)
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maji a 4 ¢ liché, jsou vlastn® primitivni, a maji: diskriminant
4)* — 4ac = — 44; podle obecné theorie jest
.. . ' 2 N\ 2 . -
Ol (— 44) = (2 — (7))7 Cl (— 4),
a potet tHd h = CI (— 44), m4 dle (10) hodnotu
- 5 d](,,

h= T)’ n=A4=3(modd). (107

Pro ostatni liché determinanty, t. j. pro lichd » (= 4z 4 1)
prostd ¢tverednich déliteld je diskriminant formy '
K (a, 2b, ¢)
tislo — 4n, a vzorec (10) podava

h=Cl(— 4n):—%2(ﬂ

),‘ (A=1,3,5,...2n —1).

y3
Zde - ,
— 4n) 12
AR
tedy ' « '
1 A=A - o
h:—é—l}'(—- 1)~ (7), n=1(mod 4); A =1,3,...2n~ 1)
‘ I (10?)
a zérovel poddvd (11)
(i) » \ : .
=BG o

Na pf. pro n =5 mdme v (10%) vesmés leny kladné,
pro A =25 ovSem nully, a
4

h = — = 2.

.2
V rovnici (11°) znf pfava _strana 2 (%): 2; mdme dvé
ttidy zastoupené formami :
| (1, 0, 5, (2, 2, 3).
Pro n == 13 poddvd (11°
h=2 (I—=141)=2,



437

takze op&t jsou tu dvé tiidy a sice piislusné k formdm
(1, 0, 13), (2, 2, 7).
Vazoree (109 by tu vyzadoval 13 élenﬁ._
Pro determinanty sudé médme dvoji piipad:
n=2P, P=1 (mod 4) a P=3 (mod 4),

t. j. bud Je P = D diskriminant kladny a zakladni aneb je
— P = — Ahlavni diskriminant zéporny.

Formy tohoto determinantu — % — — 2P maji diskri-
minant — 4n t. j. — 8D aneb — 84. Rovnice (12) a (13) tu
podavaji

=S )e) = e
_;_k Ej j]]+l<—LT), C o omo= 24, 139 .

(D=1, A= 3 mod 4),
kdezto rovnice (10) by poskytla v prvnim pi'ipadé

D1 (N[ —2 v —-1
M= 2 (7)(77) (T)— T
a v drubém A
441 ) » 2 v?—1
=3 (7)(_4_), (7)_(_ 1)
Na pf. mdme dle (12°) a (139

o= a=(h)((5)+(H) =04

a skutetné JSOII tu redukované formy
1, 0, 26) (2, 0, 13), (8, =2, 9), (5, + 4, 6);

n = 14, —;—h:(—;—)+(-§-)=2,h:4;

redukované formy jsou zde N
(1, 0, 14), (2, 0, ), (3, == 2, b).
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Z predchdzejictho jasné vysvitd, jak jsou Dirichletovy vy-
sledky (10° (10") 10%), (11°), (12"), (13") skoncentroviny ve
vzorcich Kroneckerovy tpravy (10) a naSich vzoreich (9).

Pokud theorie sama timto postupem se zjednedusila, vy-
nikne srovndnim s piislu$nymi vyklady u Bachmanna (Analy-
tische Zahlentheorie, str. 188—218).

Leé¢ i jinak jsou vzorce (9) vyhodny. Jde-li na p¥. o formy
determinantu — n—— 38 — — 5.7. 11, mdme diskriminant
— 20 .77, a polozime tedy ve vzorci (92 D = 77, 4 = 20.
Hodnoty %, jez tieba vziti v tdvahu, jsou A =1, 2, 7, 9 a pro

viechny jsou znameni ( 7

ttid H vztah
1 3 11 26 34 i
— H= ey + P + 2y + 2811, Ev = (—).
2 1 1 1 1 v

) kladnd. Objevi se tak pro polet

Odetteme-li dvakrite vyraz

38
ey =0,
1
vyjde
—l—H_EEu+2‘£v—8EB 5
27 35
=1 6=—1 6 =—1,
=1, ¢=—1 =1, 6 =0, =—1, g =1,
gy =1, ¢, =0,
G =—1, 6 =0, g =— 1, g5 =— 1, &, =— 1,
g =—1, 83 =0, §, =—1, &, =0, g, = 1,
&g, =1, g = — 1.
%H:—1+1+5——1:4

H =8;

redukované formy jsou (1, 0, 385), (5, 0, 77), (7, 0, 55). (11,
0, 35), (2, 2, 193), (10, 10, 41), (14, 14, 31), (22, 22, 23).

Dodatky.
1. Do rovnice (b)

4(—a v\ _ . 2 '
‘?(7_)?“(7)——.0’ =3 d=a
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vloZme za » ¢isla m», kde m je kladné a nesoudélné s o;

nésobfme-li vysledek (%) obdrzime

"\Tl — 4 mv\__ — 4y,
< (_1}»')%(7)——( m )O'

Pige-li se v levo hodnota

(5)-5-13)

objevi se levd strana ve tvaru

. ‘_’—1 — A4 mv]
—m0 = 7 (—;,, )[7

a tak vychdzi rovnice

5= e e

o které jsem svého C¢asu*) ukdzal, Ze plati také pro ostatni m,
takZe podminka nesoud&lnosti s 4 odpadd. Pro nasledujici appli-
kaci viak stati tato rovnice za uvedeného omezeni.

V rovnici (14) kladme za 4 kmenné tislo p tvaru 4% -+ 3,
za m postupné 2u a u, a odeftéme dvojndsob vzaty vysledek
druhy od prvnfho, uZivajice oznateni jako vyle

(2-—(-12)—));2— Cl(— p) = h.
Vyide

-1
(] (2)
v=1\P p p p
zde kladme za p hodnoty 1, 2, 3,... p_;l_ = m a settéme;

podle (10') objevi se v pravo — A% a levou stranu lze psiti
v pfehledném tvaru, zavede-li se oznalenf

= A(-l) et o

*) Bulletin des Sciences mathématiques, 2¢ sér,, T. XXI. (1897).
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. Zde 4y. uddvd polet: lichych Eisel v posloupnosti

2] (5] [2) 2]

a je z theorie kvadratickych zbytkd zndmo, Ze

4 i
— )= (—1)".
()= v
N43 vysledek pak bude zniti

p—1

z(—l — Rt (16)

Z rovnice (15) a ze zdkladni véty elementdrné
[l 4+ [—al=-1

snadno vychdzi vztah
’l:p-—v = m — i )

jehoZz pomoci se rovnice (16) pfepiSe na
W =3 (— D" iy 4 3 (— 1P iy
1 1
—=235(— 1" i —m 2 (— 1
1

druhy soutet v poslednim vyrazu jest

3 1)‘*:% (%) —h, an
a tak pfichdzime k rovnici

Kdezto (17) pravi, ze v fadé » =1, 2,. m_p_—_z—_l maji

sudd ir pfevahu nad lichymi a sice o h, obsahuje (18), Zze také

souéet sudych ¢» pievySuje soudet lichych ’&v( << %—) o ¢fslo,

Jez se vyjadfuje pomoci pottu t¥id % ve tvaru
3 (m—h)h.
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Naproti tomu dle (16) v celkovém intervallu o < » < p
je stejny podet 4y sudych jako lichych, ale lichd ¢v maji vétsi
souet, a sice o hZ

Na pf. pro p — 7 mdme

6, =0,4,=2, i,=1,9 =2, i, =1, 7, =3

29— 14+2—1—8=—1, h=1.

7 (15) vychdzi velmi snadno

a tedy ve spojeni s (16)

P11 4 (— 1) _ m?— A
s

t. j. soudet sudych 4» celého intervallu o0 < » < p obnasi

m? — h?
2

2. V mych studiich z posledni doby vyskytla se rovnice

l54]/,
2 2 (—q—) sy = H? 4+ m,
r=—1 .

kde ¢ je kmenné ¢islo tvaru 4% -+ 3, ddle

ngl_;-_}, H:(2—(%>)Cl(—— 9)

v o
a kde sy znali soufet (—‘)

a=1\ 4

Tuto rovnici zobecnime a ziroveil ji dokdZeme zpisobem
elementdrngjsim.

Uvazujme soudet

n — 4

A= 2 e&s_y, (E" :(—,’,“)7 $e =& + &+ ...+ 8")7

r=1
kde n je libovolné &islo celistvé kladné a men3i nez 4.

Znamenejme

=1, w, fhg,...pe
,. 2
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tsla < n nesoud&lnd s 4 v pFirozeném pofadku; pak bude n4s
soudet

)
—_ 2
A= Z s, .
a=1
Avsak
sﬂva—i = sl‘a——l’

ponévadz ¢&isla lezici mezi w,—1 8 u, nejsou nesoudélnd s
a tedy znaménka &g, z nichZ sestdvd rozdil

Spug—1— Sug_1 =26 (a1 < = pe — 1),

jsou rovna nulle.

Tedy méme
o o—1
A= ofls:“" = ﬂisﬁﬁ;
v tomto souttu nenf zastoupen €len
Sp,, = Smy

a bude

n
A=2¢}s) — sa,
1 .

pii ¢emz nové ptipojené &leny maji hodnotu nullu.
Vychdzi tak identita
375“ A — 3’ e2s2 g2,
y—t v 1 —1 v Op (a)
Levou stranu mozno je$té vy¢isliti pfimo, uzije-li se
identity
Sy_1==8v — &», tedy &2s?_ , = els?— 2,5, + &;
vyjde
1 n n
2"83 83—1 :28331? —23 L + 14 (d’ ”)7
1 1 1 .
znadi-li ndm @ (4, n) polet éisel = n mesoudélnych s A.
Dosadime-li tuto hodnotu za levou stranou do (a), vyjde

2 3o, 5, = st + @ (4, n), (19)
1
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pii temz jak vySe uddno
— 4
w:( ), Sn=¢ F+ & + ...+ tn

4

Diikaz a vysledek zistédvaji v platnosti pro veSkery diskri-
minanty, nejenom zékladni, a také pro diskriminanty kladné D,
t. j. pfi vyznamu liter

w:(%—), Sn=28 + & + ...+ &

Pro zékladni diskriminant ziporny — 4 méme odtud, kla-
douce n = [_‘7’] — m, vzhledem k rovnici (10)

Se=H=@Q —&) Cl(—d), 414,
1

2 Zevsy = H* + 5 ¢ (4). (19%)

Uzijeme-li ji pro kladny hlavni diskriminant lichy D, a
pro » = [2], méme dle (11)

LCL(— 4D) = o =5,
tedy

[ir]

2 3 eosy =1Cl(— 4D)* + ¢ (D, 1D). (19*)
1

Na pf. pro D = 21 mdme
v=1, 2, 4 5| Cl(— 84) =4
s=+ — 4+ + | ¢p@L5)=4
ss=1, 0, 1, 2
a rovnice (19°) se verifikuje hodnotami
2(1—04+1+42)=224 4.
PiSeme-li (19) pro » —=m» a pro »n — »', a odelteme-li
vysledky, vznikne

2 _:%_i”s" = (Sw — Sn) (Sw =+ 8n) + 9 (4, 7)) — @ (4, n). (b)

Zde volme
n=_[34], " =[54],
29*
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a uvazme, Ze dle (13) pfi téchto hodnotich », »’
S — $0 = 1Ol (— 84), (%)

ptedpoklddajici — « jako lichy diskriminant hlavni.
Zbyvé jesté vyjadiiti soudet

$a 4 sw = S + SG),
kde uzito obecného oznafeni jako v naSem mémoiru pafiZském
[4x1(__ 4 = a
so=2(77) (%)

r—1
pfi Cemz druhy élen v pravo md byti nahrazen nullou, jakmile

Adx neni celistvé.
U diskriminantd zdpornych méi tento vyraz vlastnosti

S0 —0)=5@), S@ + S@+ D =(§) 8 (20 + H,
tedy v nafem piipadé

mt s =SEH+SQA=8@+S@=H+ 480,
a ponévadZ dle zndmého vzorce

S@)= [?](— 4): o (;’)_(‘3)

v
v naSem pifpadé lichého o > 4 mime hodnotu

Cl(— 4)

s@=""5 01— a)
vychazi
sn + s,.:::[(? — &) + :—l—iz'f—"’] Cl(— 4)
S el W NP 4o
=— .

Dosadime-li nalezené hodnoty (3') a (b") do rovnice (),
obdrzime
34
2 82,‘]61187 = 5— ‘s
=l
znamendme li obecnd symbolem (z, y) polet Cisel intervallu
(z .. .y) nesoudélnych s 4.

ClL(— 4) ClL(— 84) + (24, 1), (20)
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Na pi. pro 4 =17 je Cl(— 4) =1, Cl (- 8d4) = 4,
G4, 54) =2,
a rovnice (20) tu zni
2(14+2)=1.1.44 2.

Pro 4 = 19 mame .
v=3, 4, 5, 6 T |Cl(—19=1 Cl(—8.199=6
&g=— 4+ + + +|G4HiH=2H+0,74+0) =5
Sv:—l,o, 1, 2, 3

214+ 04+14+24+3)==%2.1.6+5H=14.
Ustanovme je§té hodnotu vyrazu (20) v pifpadé lichého
kladného diskriminantu hlavniho D; & — (-f—)
Tu ndm rovnice (12) poddva
3 CL(—8D) = sn + swy n = [5D], »' = [§D],
a funkce S («) pro pifpad kladného diskriminantu
st ="2(2)5(2)

1

podavé
S =S8 %), sw =8
jeji vlastnosti :
2
S0 -0 =—5@, 5@+ 5@+ =(p)s e
vedou k rovnici
e — S =8 +8SE =5 S&);
tu jest jako vySe
S() =1Cl(—4D),
tedy
Sn — Sw = L& Cl(— 4D).
Dosazenim nalezenych hodnot s, &= s. do rovnice () plyne
pii analogickém vyznamu symbolu (z, y):
(521
2 Sesy = —1te, Cl(— 4D) Cl(— 8D) + (D, iD), (21)
%D]-{-l
DI temz & — (—2—), sv =& + & + ...+ &, a D kladny

lichy diskriminant zdkladni.
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Tento vyraz miZe vymizeti patrn& pouze pii & — <+ 1,
t. j. pro diskriminanty tvaru D — 8% 4 1; vymizi skutetn&
pro D —= 17,

Je-li D kmenné ¢islo, budou vSecka & od nully rizna, a
budou s, ¢isla sudd, syqyq Cisla lichd. Aby

2 evSy = O,
n-41

musf intervall (n...#n‘- 0) obsahovati sudy podet lichych
tisel.

V naSem piipadé mdme intervall (¥ 4+ O, 3% + 0); ten
obsahuje sudy pocet lichych ¢isel jen pii sudém %, a tedy pro
kmenné diskriminanty mize soucet (21) vymizeti jen tehdy,
jsou-li tvaru D = 16 £ -+ 1. Takovy jest po D — 17 nejblize
vy§8i D = 97, pro né&jz soudet (21) m4 hodnotu 8.

O nékterych dal§ich konsekvencich vzorce (19) a o vztazich
podobnych pojedndno bude na jiném misté. Zde jenom bud
jest& poznamendno, #e v pifpadd kladného diskriminantu D a

$» =0, @(D, n)=739 (D),
a tedy pro veSkery kladné diskriminanty
2]
2 evsry = %q) (D).

r—1

0 jistém druhu ploch.

Dr. Frant. Velisek.

Ke kazdému systému Car na ploSe ndleZi nekonetné mnoz-
stvi kfivek jiného systému. délicich s prvnimi plochu v infini-
tesimdlni rhomby. Je-li totiZz element oblouku

ds? = e du® + 2f dudu + g dv?,
a pfejde-li substituci
u, =u, v, = ¢ (u,v)
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