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Odvozeni vzoree pro krivost normélného iezu
dané plochy pomoci tivah mechanickych.

Plie
Prof. Dr. Fr. Kolééek v Praze.

Nasledujlcf fadky jsou toho dokladem, kterak mnohdy lze
pomérné jednoduchymi tvahami kinematicko-mechanickymi do-
spéti k vétim ryze geometrickym.

Dejme tomu, #e bod o hmoté s — 1, jenZ zevniin danym
silim X, Y, Z podléhd, jest nucen na kfivé plose F(z, , 2) = 0
se pohyhovati.

Pohyb jebo 1ze vypsati, pfipoji-li se k sildm zevnim X, Y, Z
sily X;, Y, Z, od této vazanosti pochézejlcl a sice pomoci
vzoret:

du__ d%
dv__d°

1) FEE =YY,
d d%
%’:_—R-Fzz-{-z‘.

O téchto silich X,, Y,, Z, jakoZ o rychlostech w, v, w
lze ¥ci toto:

Z podminky, %e se bod =, g, # netoliko v (ase ¢, mybrs
i v Case t-|df na dané ploSe nachdzl, plyne téz :

F(x |- udt, y- vdt, 2- wdt) =0,
neb se zfetelem na F(w, y, £) =0,

- JF oF F
(2) . a—wu+—a§v—}—3}w_0.
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Tato podminka di, Ze smér vysledné rychlosti padd do
plochy; a ponévadi vidy, tudiZ i v dase £+ dé splnéua
jest, mame, differencujice rovnici (2} opétné dle ¢,

d d dw
G+ 5 Byt B+ Fipo 4 Fow)u

@) + (Fpte+ Fogv + Foqu)o
+ (Fyut + Fopv + Fogr)w = 0.

Pri tom jest psino T, na misto %, ¥, na misto %—g,Fu

2

F,, na misto 2 atd.

na misto oF
dxdy

@t

BudteZ dale 2, m, » cosinusy sméru okamzitého pohybu, V

rychiost vyslednd, tedy w = Vi, v = Vm, w = Va. ZnatiZ ddle
IT kvadratickou formu

F, i*+ Fypym® -+ Fyn? + 2F,im -+ 9F jin - 2F

Rovnice (3), v nif za %; atd. z rovnic (1) dosazeno bylo,

ptejde pak v rovnici:

y L EXOF (Y - Y1)F, (Z 4 Z,)F,
@ R R TR T R LR L
nv
TEIR TR

Tato rovnice nds sice uti, které podmince sloZka vysledné
sily na ploSe kolmd vyhovovati musf, nepouduje nds viak nikterak
o tom, jaké vlastnosti tangencidlni édst téze vysledné sily miti m4.

Co do prvai z obou uvedenych sloZek lze Fici:

Tiemi po sobé jdoucimi polohami bodu se pohybujiciho lze
poloZiti oskulalni rovinu, ktera v pilpadu nejvieobecnéjSim jest
zéroven iikmym Fezem plochy, jej# lze poloZiti elementem dréhy
{. j. tangentou o sméru !, m, n. Znadl-li ¢ polomér k¥ivosti to-

¢
hoto Tezu &ikmeého, bude silou dostfedivon % Mimo tuto sflu

bed podiébd pak jeSté sile, kterda mé smér tangenty. Obé do-
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bromady musi opét dati vyslednici slodek X -+X,, Y} Y,,
Z4Z,.

Odtud plyns: _

Znadiz N tu sloiku celistvé sily vysledné, je? stojic na
plofe kolmo, do nitra jejfho sméfuje, (o ») pak ihel mezi nor-
mélou plochy & polomérem ¢. Pak jest patrné

(5) N= %’ c0s (o, n);

nebof tangenéni sloZka ni¢im ku N nepfispivé, jsouc v plose
obsaZena.
Volime-li znameni odmocnmy

i+ F+F,
tak, Ze vyrazy
—F —F, — F,
VE: +Fi 4+ ¥ VF 4 Fi4-F2' VL Fi LT
oznafuji smérové cosinusy mormdly, &ellei dovnité plochy, bude
dle (4)

_ N
Y +F: - F¢

Srovnsnim rovnice této s rovnict () obdriime

®) 5 cos en)
Ful 4 Fpam? - Fogn® 4 2F Jlm - 28 In - 2F, mn
sz F Fz +Fz *

Dle tohoto pravidla mifeme v daném hodé plochy urditi
polomér kfivosti Sikmého fezu, jejZ ize poloziti tangentou v sméru
i, m, n

Pro Yez normélny jest (o ») =0, tedy k¥ivost normdlného
Fezu

_Fyl* + Fyym? + Fyyn® - 2F,lm - 285l - 2K, mn
VE -+ F 7

(viz G. Salmon, Analytische Geometrie des Raumes, svaz. IIL.,

p. 38.).

(7)

15*
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Srovnanim obou poslednich vzorcd plijdeme k vété Meus-
nierové, dle které polomér zakfivenosti Sikmého Fezu rovnd se
primétu pifsludného fezu normélného.

Pozndmka arithmeticka.

Sdili

M. Lerch,
ducent pH feskd vyeoké Fkole technloké v Yrass.

Cheeme uréiti pocet celistvych kladuych é&fsel x, mensich
nez dané celistvé &fslo m, kterd hovi podmince

” »
BfZ) == ()
Znamenejme za tim udelem % spoleénou hodnotu obou vy-
razfi; pak bude

n=rks-tr=kz-+1)4+v,

kde », ' znaél kladné zbytky, jez &islo » poskytne p¥i délent
cislem =z, resp. éfslem x4~ 1.

Pfi tom méme tedy » — % -+ #’, a patrné

() r>>r>r =0,
dosadime-li do rovnice #-—# = kx #a & hodnote » —#", vznikne
@) n—r=(r —r)x

Podminky (a) a () viplné charakterisuj{ hledand &isla z;
. . . ny n
nebof jsou-li spluény, bude E(E)_E (x_+ 1). Aby se obdr-

Zela é&fsla #, staé! voliti r libovolné a provésti rozklad #—r
= dd’, ve kierém & =. Pak bude x — ¢, jeito d’ Ize psati
r—¢; pH tom podrif se jen ony rozklady, pro néi x>
Hleddme tedy rozklady
#—r =04, kde ¢ >r =4,
posledni podminku Ize psdti
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